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ARITMETICA PRATICA 

D I 


GIUSEPPE ALBERTI 

; - P A R T E O T T A V A. 

UJP, come avvifammo nella Prefazione del primo 
TOTTKr, rrarrar dovremo dei principi , od clementi 
Algebratici, fol tanto però, «pianto bifogna, per 
iftru ire il noftro Aritmetico a feiorre molti di quei 
Qycfiti , che coll’ Aritmetica fola fvilupparc non 
pofsonfi j cioètutri quei che giunger pollò no col 
iùo calcolo a quelle equazioni che dagli Aigc&ri- 
Iti quadratiche femplici vengono nomate t Se poi 
più oltte avanzarli defìdera , ricorrer dee a quegli Autori che di 
tal Scienza hanno pienamente trattato, mentre pel noftro Aritme- 
tico penfo fieno fufficienti i feguenti pochi documenti con l’appli- 
cazione di eflì , alla pratica nelle foluzioni di alcuni non tanto ov- 
vii Queliti , che ad elfo occorrer potettero. 

CAPITOLO PRIMO. 

V 

Dell' Algebra , e dei fegni che s adoprano in ejfa . 

01 F FINIZIONI. 

A lgebra chiamata ancora Anali fi, oLegiflica fpeciofi ir, che an- 
cora da certuni vien detta Matematica univerfale , altro non 
è che il metodo di rifolvcre i Problemi intorno le quantità . 
Aritmetica Alberti. Tom. III. A Ov- 
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Ovvero l’Algebra è un'Arte, che merlanti le Lettere dcIl’Alfabet- 
to, fi fanno le fieffe operazioni , che fanno Enumeri, cioè la 
Sommazionc , la Sottrazione, la Moltiplicazione, la Divifionc , e 
l’ Effrazione delle Radici. 

Le quantità notanfi con le Lettere dell’ Alfabetto , e allora chia- 
manti quantità Anali fiicbe , o Algebriche . Adopranfi le prime Let- 
tere dell’ Alfabetto, come a, b, c, dee. per cfprimcre le quanti- 
tà cognite , ovvero date, c l’ ultime, come f, t , u , x , y , z fer- 
vono ad esprimere le quantità incognite , cioè quelle che fi cercano . 

S’adoprano le Lettere dell' Alfabetto per maggior faciliti per ef- 
fe r quelle ad ogni uno cognite più che altri fegni che adoprar fi 
potelfero; e per non lignificar quelle da sé cola alcuna, perciò a 
quaifivoglia quantità polfonfi applicare , e con effe facilmente di- 
ftinguonfi in quaifivoglia prodotto tutte le quantità che lo produ- 
cono, c quante ve nc fono delle incognite, e quante delle cogni- 
te . E per efprimere le lettere quaifivoglia quantità, vedefi come 
rifoluta una dimanda, o quelito la foluzionc riefee generale a qua- 
lunque altra fimi! dimanda , benché di differenti dati , ed ancora 
infiniti che può avere , lo che è di un utile molto grande. 

Per far che facilmente fovenga alla memoria quaifivoglia quan- 
tità efpreffa per lettera, farà utile efprimere, tanto le quantità co- 
gnite, quanto le incognite, con la prima lettera della cofa che li- 
gnificano : come il numero per n, fornita per f , tempo per t , 
velocità per ucc. 

Fuori delle fuddette lettere vi fono ancora alcuni fegni , coi qua- 
li notanti le operazioni , che fopra le fi effe lettere fi fanno, onde 
quello fegno -f- lignifica pii i, ed è il fegno della fomma , ficchc 
a-f-b mollra il b, aggiunto allo fteffo a. Quello fegno — lignifi- 
ca meno, ed c fegno della Sottrazione ^ liceità a — b , mollra il b 
levato. daàH-»r-~- ■ 

Quello fegno ZZZZ lignifica egtisie, e indica darli ugualità fra le 
quantità clie elio fegno precedono, c quelle che lo firguono. Cosi 
a b, ovvero x lignifica a, eb clfere uguali , ed il va-; 

lore di x elfere uguale a 6 . 

Quello > lignifica maggióre : còsi a> b indica* l’ a elfere mag- 
giore dello fletto b. 

Queflo *< lignifica minore : così a < b , indica l’ a elfere mino- 
re del b. 

Quello co lignifica infinito', così *•——«« mollra che l’x è una 
quantità infinitamente grande. 

Le quantità, che hanno avanti loro il fegno -f- affermative, ov- 
vero pofitìve fi chiamano: quelle che hanno il fegno — negative, 
ovvero privative vengon dette : quelle lettere poi che nel princi- ' 
pio non hanno alena legno, fe gli dee intendere il fegno-f avanti 
effe . 

Le 
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Le quantità Analitiche, le quali il fogno-f- et— 'non hannocoft 
loro, diconfi / empiici , monomie, 0 incomplete, come ab, abc > r cc« 
c compoj le, compie (fé , ovvero polimonie fono quelle compolte di più 
quantità interpofte dai fogni -f-> ovvero — . Se confano di due, 
come a-f~b, ovvero, ab — bb chiamanfi binomio 3 fe di tre, come 
ac-f-m— -r, trinomie , e cosi di foguito. 

Le quantità completò; diftinte dai fogni -f- ovvero — , le parti 
diflintc dai detti fogni chiamanfi termini . Così ab-f-bc — cd è una 
quantità com pie fifa , che conila di tre termini ab , bc, cd. Otòer- 
vafi di non confondere quella voce, termine, coi termini delle 
equazioni, come fi vedrà a fuo luogo. 

I numeri, che precedono le quantità analitiche, come zx , 4y, 
- c nel trinomio aa-f-ab — 4C, i numeri 2,04 diconfi coefficienti » 
Dove non c alcun numero fompre per il coefficiente s’ intende l* 
unità. Cosi ab intendefi iab, et aa — b, intcndefi 2a — ib. 

Le quantità moltiplici , ovvero luinoltiplici fi fogliono efprime- 
re indeterminatamente, ed»in genere per le lettere m, a, r, co- 
me mx, ny, rz; perchè m, n, r molirinn numero intiero , orot- 
to. In particolare, ed in ifpecie fi efprimono per numeri intieri , 
ovvero rotti, come 2X, 3Z, 4y, e lignificano il doppio, il triplo, 
il quadruplo delle quantità x, z, y . Ancora £ a, y b, ^ c, op- 
pure t> V lignifica una parte aliquota delle quantità a, b, ci 
cioè un mezzo a, la terza parte di b, e la quarta parte di c. 

I termini delle quantità incomplelfc, che contengono le (lelTe 
letfCfe tTSiaiflffufl flmWr Cerei- -zabcredabC fono quantità incoiti p le f- 
fe limili re ^aab — 2aab-f-4bb è una quantità complctòa che ha 
i due termini limili 3aab et — zaab; il terzo termine 4bb vedefi 
che non è Limile. 

Acciocché facilmente rrfti chiaro nelle quantità Aigebratiche la 
loro fimilitudine, bifogna fompre forivcrc le prime Lettere cteTTM- 
fabetto nel principio , cioè fecondo l’ordine che tengono nell' Al- 
fabeto , verbigralia in cambio di fcriyere bac, ovvero eba , dcefi 
fcrivere abc . 

CA PITOLO II. 

Ridane le quantità Aigebratiche f empiici alla fua piìt 
. femplice efpreffiont . 

a Uando i coefficienti dei termini limili hanno uno lletòo fo- 
gno -f-, ovvero —, fi fommano infieme, e avanti fc gli po- 
ne lo llelfo fegno . Quando poi avellerò fogni diverfi , allora il mi- 
nore coefficiente fi leva dal maggiore , e al refiduo fc gli pone 
avanti il fogno che ha il maggiore . Sia 4ab -f- gab , ridótti fono 
7ab:óac-f- uab— 8abfono óac— 4ab: ja— * sa fono — aa: 3abc — abc, 

ovvero 3abc^- labe fono aabe: 3*h-*3ah :nec. 

In ogni calcolo Algebraico, prima d’ogni altra cofadevonfi ri- 

A a dur- 
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durre i termini fimili nel modo fuddetto, che chiamali aùcora fa- 
re l’ e [purgaci otte . 

CA P- ITOLO III. 

Del Sommare le quantità Algebraticbe j empiici , e compojìe . 

S Crivanfi le date quantità una dietro l’altra, con i Tuoi legni 
che le convengono , e poi riJucanfi i termini limili , lo che 
fatto quello che refta fcritto farà la ricercata fomma . Sieno da 
fommare le quantità gab — 4bc-f-5ai, colie quantità aab‘ — jed, 
feriva!! gab — 4bc -f- 5 c d "1“ — 3cd > c * ie riduconfi a quelle 

jab — 4bc 4- aed per la fomma ricercata. Sieno ancora da fom- 
marc 5abc — 4bcd con 5abd — 8abc-f-òbcd, feriva!! jabe — 4bcd 
jabd — 8abc -J“ dbcd, che refta poi ridotto cosi 5abd — 3abc 
4 -abcd. Sia parimenti da fommare < 5 a -f- gb , con za — gb, fcri- 
vafi 6 i-\- jb-j-aa — 3b, che fi riducono in 8acc. 

Non ferve attendere 1 ’ ordine delle lettere ,' mentre la fomma 
verbigrazia 2a 4- b , vale Io fteflo che b -f— za > e Io-}*5j vale lo 
fteffo che 5 -f* IO » c ‘°è *5 • • 

CAPITOLO IV. 

Del fot trarr e le quantità Algebratkbe j empiici , e compojìe . 

S Crivanfi le date quantità una dietro l’altra , col mutare tutti i 
legni delle quantità che deonii lottrarrc , c poi riducanfi i 
termini fimili , fatta la qual riduzione quello che refta notatoèil 
refiduo, o differenza ricercata. Siano da fottrarre le quantità ga — 
ab-f*jc dalle quantità sa — gb — $c fcrivanfi così sa — gb — se- 
ga 4 “ a b — gc , che ridotti fono aa -b-8c. Si* ancora da fot- 
trarre 3ab-2bc 4* *cd da 5ab~4bc 4 " sxd fcrivanfi cosi sab — 
4bc 4* *cd — gab 4* *bc — aed che fi riducono a quello aab — • 
2bc cc. r 

Egli è manifello che la fottraziorie delle quantità compofte de- 
genera m fomma , imperocché fottraendo da ga 4* a b, le quantità 
a 4 " 5b mutati i fegni di a 4 * 5 ^ ^ ara — a — Sb. Si averà dun- 
que ga 4* ab-a-sb , che fidotri alla fua più fftnplice efprclfione 
danno il refiduo 2a-gb. Uno abbia feudi ioo, e debba dare ad 
un altro feudi ioo4-S°> mutati i fegni e. ridotto in fomma elfo 
avrà feudi 100—100—50, cioè — 5° feudi dell’altro. 

CAPITOLO V. 

Del Moltiplicare le quantità Algebraticbe /empiici e compojìe. 

P ER moltiplicare due, o più lettere inficme balla feri veri e una 
dopo dell’altra, fenza alcuna interpofizione di fegno, che le fe- 
pari, mentre ciò fatto tale farà il cercato prodotto. Sia da mol- 
tiplicare a per b feriva!! ab che farà il prodotto. Sia da molti- 
plicare ab per ac, feriva!! aabe, che farà il fuo prodotto ec. 

E perchè le quantità-Algebratiche , chcfideono moltiplicare, pof- 
fono avere preflò di fe un qualche numero, cioè il coefficiente , 
. , ed 
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èd ancora i fegni diverfi , onde allora bil'ogncrà olfervare le fc-’ 
guenti cofc . . . 

Si moltiplichino prima i coefficienti} dipoi le lettere, al prodot- 
to fe gli anteponga il fegno -f* fe tutte c due le quantità che 11 
moltiplicano hanno avanti sè lo fte(To fegno -f- ovvero — , fe poi 
una di loro averte avanti sè il fegno -J-, e l’altra il fegno — al 
prodotto fe gli anteporrà il fegno — . Cosi moltiplicando ja per 
ab, moltiplicali 3 per a , che fa 6 , ed a in b fa ab , dunque fi 
avrà <5ab prodotto di 3aX^b . Parimenti jabX — aabr^r — oaabb: 
Qucflo— 3abX-»cdr^rrfabcd : Quell’ altro sabX» ed ovvero icd 
; $ah cd: ancora aab X abh aaahbb. ovvero a *b J imperoc- 

ché quando una fiefla lettera più di due volte è in uno Hello pro- 
dotto , una fol volta fi fcrive, e alla fua defira un poco più fo- 
pra, fe gli fcrive una figura, o numero Aritmetico , che cfprimi 
quante volte la detta lettera dovrebbe efier fcritta . Cosi per aaaa 
krivefi a 4 ; e per aaabbb , ferivefi a } b 3 , Umilmente per aa fi 
può fcrivere a 1 ; e per bb, b 1 ec. 

Quel numero Aritmetico , che indica quante volte dovrebbefi fcri- 
vere in un prodotto la fielTa lettera, chiamali E/ponente. Cosi in 
a 3 b 4 , il 3 è l’ riponente dell' a, e il 4 è l’efponente del b ; in 
a 3 b, 3 è l’cfponente dell’ a è l’i è l’efponente del b } imperoc- 
ché quando qualche lettera trovali fola, vuol dire che una fol vol- 
ta decfi fcrivere nello fleffo prodotto, il di cui efponente fupponelì 
l’unità, nel qual cafo ft traiafeia di fcriverlo . Così a efprime Io 
fteflo che a- 1 , «4 a ’b efprime lo fleffo che a 5 b 1 ec. 

La moltiplicazione delle quantità compoHc fi efprime alcune vol- 
te per quello fegno X 1 come già dicemmo con di più una linea 
da una parte, e dall’altra , che giunga fopra tutto ciò che decfi 
moltiplicare , come quello . t b-cX^TJ . Ovv.ero le quantità che 
deonfi iVioltipIicare fi includono fra parenteli , come fanno molti 
dei moderni fecondo l’cfempio del Lcibnizio ; onde 1’ efprcfllone 
della moltiplicazione della fuddetta quantità farà ( a -f- b --c) (a-X* 
E Umilmente fa-f-b-c) X moHra il prodotto ax-f-bx — ex. 

Quando poi le quantità da moltiplicarli fono compoHc, allora 
per averne il prodotto deefi moltiplicare ciafcheduno dei termi- 
ni di una delle due date quantità da moltiplicarli, in ciafcheduno 
dei termini dell'altra nello fieflb modo, che fi è detto di /opra, 
per le quantità femplici , principiando per maggior comodo dalla 
finiHra andando verfo la defira,* e per maggior incelligeuza veg- 
ganfi i Tegnenti efempj. 


ESEM- 
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6 Aritmetica Pratica 
esempio L 

Moltiplicare atb-c 
per a-x 

prodotto aa t ab - ac * ax - bx t et 

E S É M P I O II. 

Moltiplicare aa-3bc+l 

per 3a-ib . > 

prodotto < 5 aa-pabc + 3a-4abf 5 bbc- ib 

E s”"~ EMPIO III. 

Moltiplicare x t ax - ab t 3 
per x-^atzb 

prodotto xx • axx * zbx 1 3 x - ■£ ax - •£ aax t ab - 1 a t abx t 
2abx-4bb + bb. 

Il fuddetto prodotto efpurgato xx-axx f 3x-^ ax-xaaxtab-£ 
a + aabx-4bb t bb , 

C A P I T O L O VI. 

Del dividere le quantità / Hgebraticbe , /empiici , e compofìe . 

S I feriva il divifore fotto il dividendo, in modo di frazione} e 
tal frazione farà il quoziente cercato ed ogni divifione nu- 
merica nello ftelfo modo fatta di il vero quoziente: onde 

3 i S 1 : — ~ S > e lo deefi intendere nella divifione delle quan- 
tità Algebratichc , mentre fe farà da dividere a b per c , fi feri- 
veri e fe farà da dividere aafbb, per ctd, fi fcrlverà cc- 
E’ chiaro, che eflendo il dividendo un prodotto provenuto dalla 
moltiplicazfone del divifore, per qualche altra quantità, allora il 
quoziente è lo ftelfo, che il dividendo , a cui fia levato, o can- 
cellato il divifore. Cosi il quoziente di ab, divifoper a, eb, cioè 
f b =:b; il quoziente di abe , divifo per ab, e c, cioè ^ r- 

fimilmente tr-=a; ed yÉr = ab, e lo ftelfofìdirk degli altri. 

Quando poi il dividendo e il divifore avellerà avanti loro un 
numero, o coefficiente, allora dividali fecondo la regola della di- 
vifione dei numeri, il numero che precede il dividendo, per quel- 
lo, che precede il divifore, poi -dividanfi le lettere del dividendo 
per le lettere del divifore, nel modo infegnato di fopra, e al quo- 
ziente fe gli anteponga il fegno -f- le tanto il dividendo , quanto 
il divifore hanno lo fteflo fegno -f- , ovvero — ; fe poi uno ab- 
bia il fcgno-{-, e l’altro il fegno — il fegno daanteporre al quo- 
ziente farà — . Cosi il quoziente di nabdivifo per ga, C4b, ino- 
pe- . 
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perocché ^=4 , cd ì-mrb, perciò •ffizsr^b Ì Umilmente 

^^-=1 “ 3b: ed := ^ s ^-z=Z — sabi ed = 4«abcc. 

Se il dividendo , e il diviforc fono limili, e uguali, il quozien- 
te farà l’unità. Così 7— 1 1 cd -fr$ * , e quello perchè ogni 

quantità mifura fc ftefla, ovvero fc ftefla contiene una volta- 

Non di rado fuccede, che i numeri lì poflono dividere, ma le 
lettere non fi poflono dividere , ovvero al contrario j in tal ca- 

fo divifo ciò, che fi può dividere, il rcfto fi lafcierà infrazione - 

rv» c.' 1 4-s . .j jLi>c s c 

Cosi -jr" — j e o jiE-— — -r * 

Quando poi nè i numeri , nè le lettere fi poifono dividere , al- 
lora fi Arriverà il diviforc fotto il dividendo in modo di frazione, 
e tal frazione dcefi prendere per il quoziente della divifione . On. 
de eflendo da dividere a per b^ fi fcriverà J-; epoi gab per ac dà 

j ancora — zab per 30 dà , e ancora 5ab per-zcrrri^ 
parimente — 4ab, divifo per — 3C, dà — 5 *, e cosi deefi intendere 
delle altre. 

Qnando il dividendo è un prodotto del diviforc in qualfivoglia 
altra quantità , allora fi ha il quoziente efattifiìmo , come nelle 
quantità femplici , ed è facile il conofeere, quando una quantità 
che è da dividere per un'altra quantità, fia il prodotto della ftef- 
fa quantità, che deve eflitre il divifore per un'altra terza quantità, 
nel qual cafo il quoziente farà quella terza quantità - Cosi ax-bx 
divifo per a-b da il quoziente xt imperocché ax-bx è il prodot- 
to di ^bX~, ed ax-bx , divifo' per x da il quoziente a-b t firofl- 
mence s^^=xxj ed — aa-bb. 

Ma perchè non è poi tanto facile di «onofeere, quando qualche 
quantità comporta fi porta dividere per un'attra quantità comporta , 
allora è ncceflario ricorrere alla feguente regola di divifione . 

Acciocché facilmente fncceda la divifione delle quantità compo* 
He, fi efamini nelle date dnequantità, quali una per l’altra fi di- 
vida , e chi delle lettere più frequente ritrovafi con differenti di- 
menfioni j e fi feriva nel primo luogo nell’ una, e nell’altra quan- 
tità quel termine, dove quella lettera ha più dimenfioni, fcrivafe- 
gli poi appretto gli altri termini , fecondo I’ ordine delle poterti 
della ftefla lettera, la qual lettera dominante, da alcuni vien chia- 
mata - 

La regola poi di fare la divifione è quella t Scrivali il divifore 
a Anidra del dividendo , e fecondo la regola della divifione delie 
quantità femplici, fi divida il primo termine del dividendo, perii 
primo termine del divifore; quello che ne rifulra, cioè il quozien- 
te , Arrivali a delira del dividendo. Moltiplicanfi poi tutti i termi- 
ni del divifore, per il quoziente, e il prodotto levali dal dividen- 
do, cioè fcrivendo coi fegni inveri! fotto lo fteflo dividendo, e poi 
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fi faccia la riduzione, tanto del dividendo, quanto del detto pro- 
dotto, come fe folle una fola quantità. 

Dippoi dividanfi per lo fletto divifore le quantità rimalte dopo 
fatta la riduzione , e il nuovo termine di qui provenuto fi ponga 
nel quoziente, c fi termini quella feconda operazione nello lteffo 
modo della prima . Si ripeta tante volte la lidia operazione , 
quanto è neceffario, finché la riduzione rcfti nulla, cioè fia egua- 
le a zero, lo che fempre fucccdc tutte le volte , che la quantità 
da dividerli è il prodotto del divifore per una terza quantità, che 
è il quoziente della divifione. Dai feguenti efemp; reiteri piu chia' 
ra la fuddetta regola. 

ESEMPIO I- 


Sia a’-^aab + 3abb-b J da dividere per a-b.* ferini il dividendo 
e il divifore nel modo che abbiamo détto, e prefa la lettera 3 , 
come la lettera dominante, cosi fi feguirà. 

Divifore i Dividendo | Quoziente 
a-b _| a 5 - gaab+jabb-b 3 1 aa-aabtbb 
prodotto — a’taab 


prima riduzione o-zaab+jabb-b 1 
prodotto aaab -zabb 

feconda riduzione o t abb - b 5 
prodotto -abbtb J 

terza riduzione o o 

Il primo termine a J del dividendo; divifo per il primo a, del 
divifore dà il quoziente aa 5 moltiplicato il divifore atb, nel quo- 
ziente- a* avrà a’ -aab, che fìlcrlve coi fegni inverfi-a 3 +aab 
folto del dividendo, c fatta la riduzione fi avrà la quantità -zaabt 
3abb-b J , che fi dice prima riduzione. 

Dippoi il primo termine — 2aab della fuddetta prima riduzione 
divifo per il primo a, del divifore dà il quoziente — 2ab ; molti- 
plicato poi il divifore a-b, in quello nuovo termine del quozien- 
te, cioè —aab , ne proviene — zaabt aabb , che fcritto coi fegni 
invertì, cioè 2aab-aaabb fotto la prima riduzione fi averà la fe- 
conda riduzione abb~b 3 . 

Finalmente il primo termine abb della fuddetta feconda riduzio- 
ne divifo pel primo termine a del divifore dà il quoziente bb, il 
quale moltiplicato nel divifore a-b produce abb _ b 3 , che fcritto coi 
fegni invertì, cioè— abb+b 3 fotto la feconda riduzione fi avrà zero 
per la terza riduzione , 4 o che moltra la divifione elfere afloluta » 

onde -» - 1 - 3 — aa-zabtbb. 


E S E M- 
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Divifore 

aa-ab+cd 

prodotto 
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ESEMPIO II. 

Dividendo | Quoziente 


a 4 -aabbt aabcd-ccdd 
— a 4 + a 3 b-aacd 


a a + ab-cd 


prima riduzione — o + a 3 b-aabb-aacdt zabcd-ccdd 
prodotto a 5 b+aabb — abed 


feconda riduzione 

podotto 

terza riduzione — 

4 


o — aacdtabcd — ccdd 
— taacd — abed t ccdd 


Dunque * ~ ** t>b , f ì ‘ 1,e<| - cc<l 


Divifore 

yy-aa-bb 

prodotto 


o o o 
;aa+ab-cd. 

I O III. 

i .. . - —7 - I Quoziente 

ly 6 - } aay 4 fb 4 yy-a 6 -zbby 4 -a 4 yy-2a 4 bb-aab 4 Jy 4 t“»yy-bt>yyt 
|-y i +aay 4 +bby 4 . j » 4 t“M> 


ai— ibfcd - 

E S E M P 
Dividendo 


I. Riduzioneo + zaay 4 + b 4 yy-a 6 bby 4 -a 4 yy-ia 4 bb-aab 4 
prodotto — -2aay 4 + za 4 yy f 2aabbyy 

II. Riduzione — o-bby 4 + b 4 yy-a 6 + a 4 yy-za 4 bb * aaabbyy-aab 4 

prodotto bby 4 -b 4 yy ’-aabbyy * 


III. Riduzione 

prodotto 

IV. Riduzione - 

prodotto 1 


~o + a + yy-a*-'2a 4 bb t aabbyy-aab 4 
“ — a 4 yy t a 6 +n 4 bb 


o o + aabbyy-a 4 bb-aab 4 
”■ ~ aabbyy + a 4 bb f aab 4 


Dunque n. u rt b 

i a 4 taabb. 

'E S E M P 
Divifore j Dividendo 

3 zx— aa j yx 4 ti2ax } -4a , x-a 4 
prodotto ) ~ px 4 + 3aaxx 


, “ rT ~“ bb ~“ b - =ry 4 1 xaayy-bbyy 


IO IV. 

Quoziente 

j 3xxt4axtaa 


L Riduzione o 1 1 zax 3 + ;aaxx-4a 3 x-a 4 
prodotto — izax 5 +4a 3 x 

II. Riduzione — o +gaaxx — a 4 
prodotto — — — gaaxx t a 4 

1 IL Riduzione 
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Dunque = 3 xx+ 4a* + aa. 

Si’ danno delle divifioni, fatte le quali vi rimane qualche cofa, 
lo che fuccede, quando in qualche riduzione non fi trovano tutte 
le lettere del divifore , o fe trovatili non ferbano lo fltfio flato , 
ed ordine che hanno nel divifore: allora fi fcrive il diviforc fotto 
l’ultima riduzione; onde ne proviene ini rotto, il quale li aggiun- 
ge al quoziente , come fi vede nel feguentc efempio. 

ESEMPIO V. 

Divifore I Dividendo I (Quoziente 

ac-dd | aabe + ac 3 -abdd-ccdd + d 4 ab tee 
prodotto j -aabe tabdd 

I. Riduzione o f ac 3 — ccddtd 4 . •... , -\ 

prodotto — —ac 3 t ccdd * | 

II. Riduzione — * o o t d 4 

Dunque = ab tee 

Si danno certe divifioni che fino in infinito fi portano continua- 
re , èd è quando tutti i termini del divifore naaricrovaofi nell’uì- 
tima riduzione! ed il quoziente fia molto comporto , nel qual ca- 
lo la divifioue è inutile »• perciò quertclorcc di divifioni devon fufli- 
ftere folo in quel luogo, dove il quoziente fia fcmplicilfirao . 

E* libero prendere nel divifore compollo qualfivoglia lettera per 
fare la divifione , la quale prcla mai' fi può minare . Cosi nel pri- 
mo efempio in cambio della ferrerà a^ fì farebbe potuta prendere 
la lctrerr-tr.''Nrt’ fecondo efempio in cambio di aa , fi farebbe po- 
tuto prendete -ab ‘ t J ovvero + cd cc. , mentre fempre fi avrebbe lo 
fteflo quoziente. ; • • 

Alcuna volta I coefficicnti , o numeri che precedono i termini 
del divifore, c del dividendo impedirono, che non fi polla fare la 
divifione, pel qual cafo la divifipne fi efprime in modo di frazio- 
ne; comc.fe forte da dividere 3ibtc,per za-c, fari i! quozien- 
te . Lo flelfo fi fa, quando il dividendo , cd il djviforc non 
lnnno alcune lettere comuni; come ? jf r lc , e ancora xjv cc. 

Alcuna volta ancora la divifione delle quantità comporto fi ef- 
prime coll’ includere il divifore , c il dividendo fra parentefi, fra 
quelle apponendovi due punti-* così (a + b): c, indica a + b, divido 
per c. Similmente (zax-ab): (a-c) mortra che zax-ab c di- 
vifo per a-c, come inlcgna il LeibniZiO . ' ' 

E perchè alcuna volta è necefìàflo conofcere tutti i divifori 4 i 
qualche dato numero, odi qualunque data quantità Algcbraticha, 

ac- 
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acciocché fra effi fi fcielgano quelli che fono opportuni per fare le 
operaziory necelfarìe, ed il metodo di ciò fare è il feguente . 
CAPITOLO VII. 

Modo di trovare tutti i divi fori di qualftvoglia quantità 
t '■ . .Algebratica . i 

A L Capitolo VII. della Parte feconda del primo Tomo infe- 
gnammo il modo di trovare rutti i divifori di qual fivogiia. 
numero, ora la ftefl'a regola deefi adoperare ancora nelle qu~nti- 
tà Algebratiche , nella maniera che vedefi efprefib qui fotto . 

Sia verbigrazia la quantità Algebratica a 3 b + aabb della quale 
fieno da trovarli tutti i fuoi divilori - 
a 3 b + aabb a -• . 

aab + abb a. aa 

ab + bb b. ab. aab 

. a + b a + b; aa +ab:a 3 f aab:ab + bb:aab + abb: a 3 b taabb 

i 

Dividali a 3 b + aabb per a, c ilquoziente aabtabb, fiferivafot- 
to di elfo, e ii divifore a fe gli feriva contro dall'altra parte, co- 
me fi vede di fopra , dopodividafi aabtabb, ancora per a, e fcri- 
vafi il quoziente ab + bb fotto gli altri, e il divifore a fcrivafi fot- 
te 1' altro , poi- dividali ab + bb , per b , e fi feriva il quoziente 
atb fotto r primi, e il .divifore b fotto i divifori, finalmente di» 
vifo a f b per atb, fcrivafi.il quoziente i , fotto gli altri , e il 
divifore a+b fptto gli altri, moltiplicati poi i.divifori, cioè prò- 
feg trita •!’ operazione neKmtwbr òhe s’ infognò, ai fuddetto Ca- 

pitolo VII. della feconda. Parte del primo Tomo , da fare per i 
numeri, Io che fatto, come fi vede di fopra, dalla (sarte dei divi- 
fori trovanfi tutti i divifori della quantità a 3 btaabb , come ccr- 

cavafi. rt ! r. .- : i.: - mi 

ìii " CAPITOLO Vili, 
o. Dalle Frazioni, o rotti nlgebrattci , e fue riduzioni. 

U NA quantità intiera vicn mutata in frazione , fe preflo efia 
quantità, còme numeratore di una frazione fe le porrà fot- 
to l'unirà per denominatore, come quelli, a h \ b , ovvero atb' 

ZZE^.: b :• . . ir 

Una quantità intiera fi riduce io frazione di un dato denomi- 
natore fe .fi moltiplicherà pel dato denominatore, e fotto ral pro- 
dotto fe gli ponga* per denominatore il dato denominatore. Come 
fe a vogliali ridurre ad una frazione che abbia il denominatore b> 
farà . Nello flefl’o modo volendo ridurre X i ad una trazione 
thè abbiai il denominatore a t b farà 

- Moltiplicato , o divifo per la fiefl’a quantità , tanto il numera- 
tore , quanto il denominatore di *• una frazione , la llcfla frazione 
aon muta vàlore . Sia per eferopio moltiplicata in tal modo que-r 
i B z. Ila 
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n» dazione g- , per c ne viene U = b. Nello {letto modo divi- 
doè°y R ’ P " b ’ ° e Vlenc cd W > divii; a per di ^ , 



come fi è veduto di fo pra. 

Se poi fofTc data una guarniti intiera, con affieme una frazio- 

■ r a ldB ! re b. < ? ni ■?* in ( ra * ion 5 > « fa in guelfo modo.- Sia la 
. . a a 11 J^urre una frazione : moltiplicafi la quanti- 
™t a - ** ^nominatore della frazione , cioè per n, e ne 

Z * fr “ l0 “F ricercata.- Nello ftclTo modo «-boi- 

cotto nel fuddetto modo farà ~~- m 

n „ ? fraz !? nc da ridurre in una frazione più femplice . 

Dmdafi tanto ri numeratore, guanto il denominatore, per il di- 
vifore comune, eroe per a j mentre il guozienre « , che ne wo- 
vkdc , che è piu femplice del primo , allo ftelfo però è uguale^ 

è dett ° di e p" »■ ** 

fHc S rXnrL COmUnC ? ÌVÌf °, rC ^ fi conofceffc con faciliti , come 
nrf l i S * mo,to COlT i polle , in tal calo decfi trovare 
nel modo gii infegnato, tutti i dmfori del numeratore, e del deno- 
minatore, fra guati , guelio fcielgafi per comun divifore, che fari 

«'TrTrazL^'^^ 0 "’ Cd dC r n0m T at o rc * si * dunguc da ridur- 
re Ja frazione tutti ì divifori del numeratore fono a, c, a 

tb 5 guc, del denominatore fono a-b, ed atb. Dunguc il divifo- 

« Tr Un ri au TS t* ' atb * U ? UaIc d 11 diviforl, che li c£ 
ca , per r'juale divi/ì tutti i rermini della data frazione — 

3fvifi C Del?omu ri- ■? ** J* 8 '^ dl “ » *»•**» fi fri 
di fopra. divilorc c-d, chf fi è ritrovato nel modo detto 

P?* fo<rcr0 da c ridurre P‘ ò dazioni ad una ftefla deno- 
minazione, fi operi cosi. Sieno le due frazioni da ridurli cd S-, 

wJ^dèlf^fra 1 du .® I f r “ ,nt de,J * P r ima frazione nel denomina- 
tore dell altra ,cioè b - m d, c i due termini della frazione fecon- 

* f *. u denominatore della prima , ovvero che è lo Hello fi 

lo che fatto°n ,n Cr ° CCl modo che fi fa ai numeri rotti, 

lo che fatto ne vengono le due frazioni ed o» della fleffa de- 
nominazione e uguali alle due prime dare. 

più%. PO duè C . f mS" Ì . da n ÌJUrrC * Un ° ftcfr ° ^nominatore fòlTcro 
’ *T 0,t, P I,c anfi rum , e due i termini di ciafcuna fra- 

r h C P i: r;^ r U]ra dai den ° mina «>» deuealtrc frazio- 
»i, che fi avranno le frazioni cercate. Sieno g-, f-, f , moltipli- 
canti 
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canfi i termini della prima in df, dippoi i termini della fecon- 
da - in bf , ultimamente i termini della terza J-, in. bd, e fi 
avranno quelle tre frazioni , of» or. w> uguali alle tre prime , 
e ridotte a una ftelfa denominazione , come volevafì. 

Quando il denominatore di una frazione efartamente divide il 
denominatore dell'altra frazione, allora tali frazioni comodamen- 
te riduconlì a uno fteffo denominatore col moltiplicare per elfo 
quoziente il numeratore, e il denominatore di quelle frazioni , il 
di cui denominatore fu il divifore. Sieno da ridurre quelle due fra- 
zioni jj, ed fi, perchè il denominatore c divide fattamente il de- 
nominatore cd, moltiplicali pel quoziente d tutti i'termini della 
frazione |Ve faranno Jj, cd , che fono ridotti allaftelfa deno- 
minazione. Onde fe follerò da ridurli f, e^, perchè 4 divide cfat- 
tamente l’8 moltiplicato pel quoziente z tutti due i termini del- 
la frazione { , ne verranno £ , c $- della ftelfa denominazione e 
uguali ai primi, come volevali. 

CAPITO LO IX. 


Del /ottimate, e fotti arre le fratoni /Mgebraticbe , 

Q Uando le frazioni da fommarfi hanno lo ftelTo denominato- 
re, come f-, ed la fua fomma farà ^ , e per la fteffa 
ragione jfó, ed , fona mate afficme fanno 

Se poi faranno di diverbi denominazione, come £ , ed , fi ri- 
ducano ad.una lìcita denominazione , come fi è infegnato, e ne 
verranno le due frazioni , ed a» * a di cui fomma farà • 

Se poi fono da fommarfi delle quantità intiere , con delle fra- 
zioni , come a f £ , ed b-g 5 , fi polTono aggiungere le intiere col- 
le intiere, cioè atb, e le frazioni, colle frazioni, cosi ed-gs, 
che poi a uno fteffo denominatore ridotte , ne verrà la fomma cer- 
cata atbt’-^ c . 

Si polfono ancora ridurre le quantità intiere in frazioni , come 
le lue annette, mentre ed , che ridotte alla ftelfa deno- 
minazione faranno , ed -‘7— , la fomma della quale è 


Ac fitti bfcc-.cc 


Se poi folfero # da fotrrarre g- , da g- , la differenza fari - . 
Se le frazioni fono di diverta denominazione, deonfi prima ridur- 
re allaftelfa denominazione. Sia da levare g- da |-, riducanlì ad una 
ftelfa denominazione , lo che fatto la cercata differenza Uri 


Se poi da una quantità intiera, come X. devafi levare la fra- 
zione ridotta prima la quantità X a una frazione dello 

fteffo denominatore fi avrà dalla quale levata ne ri- 

marrà 

Si- 
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Similmente fe farà data da levare bt^ da a + b, ridotta la ppi- 
ma quantità a una frazione, e l'altra alla frazione dello fielTo 
denominatore della prima ne verrà il refiduo , cioè a-g^ji 

Quando il numeratore di una frazione conila di più termini , 
giova alcuna volta la ftclTa frazione dividerla in più frazioni. Qo- 
sì — -pi,- , fi può dividere in gg, g-g. Ciò fatto dove qualche 
termine del numeratore è divifibile per. il ( denominatotc , c, qual- 
cheduno nò. Sia ancora fi; divida in ~ t v- , cd=~g- b , per- 

chè ^#-Z3Za - b, farà la propolla frazione a-4— 

C A P I T O \ O X. . V 
Del Moltiplicare le frazioni Algebtaticbe , 

S Icno da moltiplicare due frazioni &-*. cd f , moltiplicanlì fra di 
loro i. numeratori , e i denominatori dj ciafchcduna , c ne 
viene il ricercato» prodotto jjj. E per la ftclTa ragione , là frazio-^ 
ne , moltiplicatai per y , da nel prodotto. —p-- , come vole- 
vali . 

Se poi folle da moltiplicare la frazione 5- , per la quantità in- 
tiera c, balla moltiplicare il numeratore della frazione, nella quan- 
tità intiera , mentre il prodotto larà il ricercato , che è lo- 
ftelfo che moltiplicare una .frazione per un’ altra frazione , fe fi 
fupporrd l’unità, per denominatore della quantità intiera , come 
y. Owero fi divide (fe però fi polla fare efattamente) il denomi- 
natore della frazione , l’intiera quantità, mentre fc ne avtsjà if 
prodotto . Sia perciò j*, da moltiplicare per c , dividali il deno- 
minatore bc,, per u c, è il quoziente J-, farà il prodotto ricercato; 

imperocché £ c~- come è chiaro dalle cofe dette di fopra . E 

per la ft^fla, ragione, eljcn, do da moltiplicare £5*3-, pef c-d, di- 
vidali ac-ad, per c-d, c il quoziente farà a, dunque il brodo, t- 
to cercato./ajà . n - : 

Sia. da molriplicarc a+J?, per b-y, ridùcanfi le quantità intie- 
re, nelle frazioni che hanno aunefle, cioè , e.i , farà il 
lóro prodotto at>t,. ..X m-k , cioè — , ovvero àb.t aa — 


bJ 


AACC 

~U 1 


v Si può ancora fare la fuddetta moltiplicazione, fenz,i ridurre le 
quantità intiere in frazioni moltiplicando a X b , che fi avrà ab , 
dopa j~Xb» c fi avrà ^-vComt qui fotto - 


a + gr 


r. 


fa- 


ir 


~ 'ab+^.^^-.ì*“ » 




Ridotto dà' coinè- foprtf ab l'aa — •*. • 

( * ^ ^ | , 1 . ^ | , 

Se una' frazione fi moltiplica per il fuò denominatore , ii prodót- 
to farà lo Hello numeratore. CosìgfgXa + b ^à aa. 

. - Le- 
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Le quantità intiere ridotte. in frazioni, come ", che provienila 
rX x > ovvero -^- c , che proviene da yXac» fi pofl'orio efprimere T 
unaj e l'altra in quello modo j}-X> ed -fac. 

CAPITOLO XI. 

Della Divifione delie frazioni Algebraticbe - 

S IA da dividere g- , per §- , cancellato il corrmn denominatore „ 
poi fi divida a per c, e ne verrà , per il quoziente ricerca- 
to. Per la ftclfa ragione ovvero ~£, divilo per y^, il quo- 
ziente farà fpj: imperocché nella divifione delle nazioni, Ir fa lo 
ftclfo, che nella moltiplicazione + mutato però il denominatore 
della frazione del diviforc in numeratore, è il numeratore in de- 
nominatore, dunque dividendo per g- , inverfo il diviforc , e fat- 
ta Ja moltiplicazione, come abbiamo infegnato farà n ~ — r t cn ~ 
me nel primo efempio. 

Se i denominatori fono differenti, la regola è la fieffa . Così g- 
divifa per : dà il quoziente gl: c nello Hello modo ff|, divifa 
per S-, dà il quoziente 

Sia da dividere La frazione “ , per la quantità intiera c divi- 
dali (fé fi può, come nel fuddetto efempio) il numeratore ac, per 
c; mentre il cercato quoziente farà Similmente fia da di- 
videre per a-c, dividali ad-cd per lo Hello a-c , c fi avrà d 5 
onde il ricercato quoziente farà ^.Ovvero fe il numeratore del- 
la frazione da dividerli ,-no« è divifibile , moltiplicali il deno- 
minatore della ftclfa frazione per l'intiero. Sia g 5 da dividere per 
d , perchè ac non è divifibile per d , moltiplicali per lo Hello d 
*il denominatore, che fi avrà il ricercato quoziente gf . E per la 
ftelfa ragione fia da dividere per atb, di il quoziente —f-Ew 

trovato col moltiplicare * - b X » t~b- La ragione è chiara, mentre 
fc fono il divifore intiero fi fubintenda l’unità, cioè ^ inverfo, 
e fattane la moltiplicazione produce il quoziente, come Copra. 

Se poi folle da dividere atg 5 , per b — j , fi riducano le quanti- 
tà intiere nelle; fue annclTc frazioni, che fanno ed — J 5 --, di- 

vidali la prima per quell’ ultima coll' inferire il divifore , c fare 
la moltiplicazione nel mòdo fuddetto ? che fi averà il quoziente 
ricercato àglgf-. 

Se poi le frazioni da dividerli fodero molto compolle , allora 
per maggior facilità bifognerà avanti di fare la divifione ridur- 
le nei termini più femplici y che fia poffibilc- 
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, C A P I T O .L O XII. 

Della formazione delle potefià , delle quantità 
/empiici , e compofte . 

S E una quantità verbigrazia a , fi moltiplica in fe ftefia , fecon- 
do ciò che fi è detto nella moltiplicazione fà aa , che ancora 
fi cfprime per a 1 , e fi dice quadrato , ovvero feconda potefià , la di 
cui radice/ ovvero lato è lo Hello a , che ancora chiamafi prima 
potefià. Se aa fi moltiplicherà per lo fteflo lato a ne verrà aaa , 
ovvero a 3 , cioè il cubo, ovvero terza potefià . Se aaa un’ altra 
volta fi moltiplicherà per a , ne verri aaaa , ovvero a 4 , cioè il 
quadrato-quadrato , ovvero quarta potefià , e così in infinito , dalla 
quii cofa fi avrà una ferie di continuamente proporzionali , co- 
me la fcguentc a 1 , a», a 5 , a 4 , a 5 , a 6 , a 7 ec. 

II numero fcritto a delira della potefti', chiamafi, come abbia- 
mo detto un’altra volta, ef ponente , ed ancora indice della potefià , 
il quale efpone qual dimenfione, o grado abbia tal poteftà, ed in- 
dica il luogo che dee occupare nella fua ferie : Mentre l’ indice 4 
indica che lo fteflo a , è di quattro dimenfioni , e che le compe- 
te il quarto luogo nella fua ferie di proporzionali. 

Deefi avvertire che v’è una gran differenza fra za, ed aa > ov- 
vero -a 1 . Imperocché za lignifica il doppio dello fteflo a, ovvero 
afa; ma a 1 lignifica la feconda poteftà dello fteflo aj onde po- 
llo a rzn 3 , farà za ~~~A, e d a* n . 

E' dunque chiaro , che per elevare qualfivoglia quantità fempliee 
a qualche data poteftà , balla moltiplicare la data quantità , tante 
volte in le fteffa, e una di meno , quante unità contiene ripo- 
nente della data poteftà. Così acciocché fi elevi ab alla terza po- 
teftà , deefi moltiplicare ab due volte in fe fteflo j e fi averà a 3 b 3 , 
e così degli altri. 

Dalla qual cofa è facile , come !» fteflo fi pofla fpeditamente 
avere moltiplicando gli efponenti della data quantità per l'efpo- 
nente della poteftà, alla quale tal quantità fi vuole elevare: Co- 

si la terza poteftà dello fteflo ab, ovvero a 1 b 1 , farà a A b 

= a 5 b 3 , c la quarta poteftà dello fteflo a 3 farà a A , cioè 

tzra 1Z , e la terza poteftà di a ab 3 , ovvero a* b 3 , farà a 

»v5 iyj 

b a 4 b 9 : c la terza poteftà di — a , ovvero 

" a ' a X — — . — e j a quarta poteftà dello ftef- 

fo a , ovvero — a' farà * — a X 4 a 4 : c gericralmetv* 

tc la poteftà n di a “farà a e la poteftà n dello fteflo - a m 

fa- • 
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fari a”" , fecondo che n fignifica numero pari, ovvero impari 

Le~!ettere in, n, r, fec- (come la lettera ra polla qui fopra per 
denotare la potellà di a ) indicano l’ efponente di una potenza inde- 
terminata, come a m , a", a r , le quali fi poflono determinare a qual- 
fivoglia potenza, come terza, quarta, quinta cc. onde fcrivendo 
verbigrazia ,fb* , lignifica a + b, elevato alla feconda poterti , cioè 
fattone il quadrato, c cosi «b— tdt*» 1 , lignifica la quantità ab-cd^xr 
clevata alla terza poterti , cioè al cubo , e cosi dell’ altre. 

Da ciò ne iìegue, che fe lì moltiplicherà un prodotto , ovvero 
una poterti per un altro prodotto, ovvero per un'altra poterti, nel- 
le quali fieno le medefime lettere , balla aggiungere infieme i loro 
efponenti . Cosi a 3 X a 3<_1 rzr: a 3 : Ed a 1 b 1 X a * E 3 rr— 

a 1+ " 1 b a 4 b 5 : Ed a 3 X a s a 5-5 a -1 , cioè 

a“ , eda 3 X a ~ 5 a 3-3 =:a e ^zr r , perchè poia -1 a T> 

ed a 0 i , fi oflervi qui fotto . 

J.e poterti , i di cui elponenri hanno il fegno negativo , come 
a -1 , a -1 , a -3 , a -4 ec. lignificano l’uniti divifa per tal poterti, 
come a -1 è lo fteflo che f ; a -1 è lo fteflo che a ~ 3 » fignifi- 
ca nr ec * Imperocché fe fari verbigrazia ~, cancellato aa, tanto 
nel numeratore, quanto nel denominatore, fi averi i (perchè £ 
e rimarrà £, che equivale allo ftdfo a -> . Di qui ne jia- 
fee la ferie delle poterti , che diconfi negative, cornea -1 , a 1 , 

— — — . 1 i 2 . 1 1— 

a - 3 , a 4 , a 5 ec. che fono uguali a quelle » , »*, «s , «■», *s ec. 

Il vero, ovvero nulla dicefi l’ efponente dell’ unità, in modo che 
a 0 , fignifica lo Hello, che l’unità. Imperocché porta la progref- 
fione Geometrica, incominciante da i, cioè i, z, 4, 8, 16 ec. 
farà a 0 ~ — t , a 1 2 , a* ZZZZ 4, a 3 ; 8 , a 4 16 ec. 

Se poi fi vuol elevare una qualche quantità comporta a qual- 
che potellà, è ncceflario nello fteflo modo, che fi dille delle quan- 
tità femplici , di moltiplicarla per fe flefla , tante volte , e una 
meno, quante fono le unitàcontenute nell’ efponente della data po- 
tellà . Cosi acciocché a+b, fi innalzi, o elevi alla terza poterti, 
bifogna moltiplicare a+b, in a+b, e fi averi il prodotto aatzabfbb, 
il quale un’altra volta moltiplicato in a+b , dà a 3 +^aab t ^abbt 
b 3 , che è la terza poterti, ovvero il cubo di a+b, e lo fteflo dedì 
intendere degli altri . 

Si può rendere più fpedita l* operazione tutte Jc volte , che qua- 
lunque binomio fia da elevarli ai quadrato , nel feguente modo. 

Scrivali il quadrato del primo termine , -f- ovvero — , due volte 
il prodotto del primo termine nel fecondo, -f- il quadrato del fe- 
condo termine : quelli tre termini laranno il quadrato cercato fe 
è un binomio, ma fe fari trinomio , fcrivafi ancora -f- , ovvero 

due volte il prodotto dei due primi termini nel terzo , -f- il 
Aritmetica Alberti Tom. III. C qua- 
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quadrato del terzo. Se è un quadrinomio, fe gli aggiunga -f-i ov- 
vero — due volte il prodotto dei tre primi termini nel quarto, 
+ il quadrato del quarto, e così di feguiio . Dunque il quadrato 
di a-b + c, farà aa -zab + bb t »ac - zbc + cc . Qjelta abbreviazio- 
ne è di molto ufo nella pratica dell'Algebra, ed ecco un’altra re- 
gola più breve per elevare un binomio a qualfivoglia poterti . 

Scrivali nel primo termine la prima lettera del binomio elevata 
alla data poterti, nel fecondo la lìdia lettera elevata nella fufl’e- 
guentc poterti minore , e moltiplicata nella feconda lettera ; nel 
terzo la ftelfa prima lettera elevata alla poterti una meno della 
precedente , e moltiplicata nel quadrato della feconda lettera , c 
così di feguito, diminuendo in qualrt voglia termine una uniti del- 
la poterti della prima lettera, e accrescendo un’unità alla poterti 
delia feconda , finché fi pervenga al termine dove la ftelfa prima 
lettera refti d' una fola dimenfione , c quello fari il termine pe- 
nultimo, e finalmente per l'ultimo termine fcrivafi Iafeconda let- 
tera innalzata alla lìdia poterti che fi elevò in principio la pri- 
ma lettera. Così per elevare a-b alla quarta poterti fcrivafi a* 
a 3 btaabb ■£. ab 3 t b 4 . Se tutto ilbinomio è pofitivo, tut- 
ti i termini della poterti avranno il fegno -f- ; fe poi la feconda 
lettera è negativa, i termini nei quali elfa lari innalzata a po- 
terti impari , ovvero il fuo efponeote è numero imparo , devono 
avere il fegno — ; e tutti gli altri il legno -f* , come fi vede di 
fopra. 

La maniera poi di trovarvi i fuoi corrifpondenti coefficienti é 
la feguente. L'tfponenre del primo termine fari il coefficiente del 
fecondo ; il prodotto poi che proviene dalia moltiplicazione del 
coefficiente del fecondo termine nell'efponente che ha la prima let- 
tera a de! binomio nello lìdio fecondo termine , e divifo per i 
fari il coefficiente del terzo rermine t Similmente il prodotto che 
fi avrà dalla moltiplicazione de I coefficiente dJ terzo termine per 
l’efponenre, che ha la prima lettera nello Hello rerzo termine , di- 
vifo per 3 fari il coefficiente del quarto, e così degli altri j in 
modo che il prodotto proveniente dalla moltiplicazione dei coeffi- 
cienti di qualfivoglia termine nell’efponente, che ha la prima let- 
tera del binomio nello ftelfo termine, divifo pel numero indican- 
te il luogo che occupa lo ftelfo termine fra l’ordine dei termini 
della poterti produce il coefficiente del feguente termine. Cosi la 
quarta poterti dd Suddetto binomio a b perfettamente formata à 
a 4 J^4a 3 b+óaabb^ 4ab 3 +b 4 , e loftdio dcefi intendere degli altri. 

Se poi un qualche numero intiero, ovvero Torto, il quale prece- 
da l’uno, o l’altro, o tutti c due i termini del binomio , allora 
fi moltiplicherà il coefficiente di qualfivoglia termine della poterti 
per la poterti dello Hello numero eguale a quello, al quale è innal - 

za- 
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*ata la lettera a cui tal numero precede . Così dunque lì eleverà 
a + ab alla terza poteftà 5 primieramente ad ella poterti decfi ele- 
vare il binomio atb, che fari a 5 hqaab t qabb tb J , dopo mol- 
tiplicanrt i coefficienti di quei termini nei quali trovali il b, nel- 
la poterti del numero 2, uguale a quella poterti , nella quale è ele- 
vata la lettera bj dunque fi moltiplicherà qaabpera, gabb, per 4, 
ed b } per 8, nel qual modo operato fi averi at 3 ó»ubt iaabbt8b J 
cubo del binomio atxb, come voleva!!. 

CAPITOLO XIII. 

Dell" e frazione delle radici- dalle quantità Algebraticbe ; ed altre 
eper azioni fpettanti alte quantità radicali . 

I N quefto Capitolo abbiamo pofteaicune cofefpettanti allcquan- 
titi radicali , non v’ abbiamo però porto tutto ciò che in tal 
materia farebbe!? potuto porre, ma vi fi è porto quel tanto foto, 
che potrebbe ordinariamente accadere nelfcrvirfi dell’Analifi, nel- 
le operazioni numeriche, le quali occorrer potettero al noftro Arit- 
metico r chi più avanti defideraffe per poter poi aver 1' accclfo al- 
la foluziorre di qualfivoglia poffibil dimanda, può da sè confultarc 
gli Aurori, che tar materia hanno trattato, come il Guifnco, il 
Padre Paolini , il Sig. Niccolò di Martino, e moltiffimi altri, che 
ora qui non cale annoverarli j paflfando dunque a ciò che più pre- 
me dico ► 

Eftraere le radici da qualche poterti, ovvero quantità Afgebrati- 
cha , vuol dire fare un’operazione contraria all'operazione delle 
formazioni delle potetti delle quantità più femplici , quanto batta , 
acciocché moltiplicata in fe ftefla quanto è neccflàrio, produca la 
fletta poterti , ovvero quantità propofta . 

Tanti fono i generi delle radici , quante fono le poterti , e a 
tutte le radici fc gli attribuifee il nome della potetti, a cui fono» 
riferite. Così quella quantità che una Col volta in fe ftefla fu mol- 
tiplicara, acciocché ne fotte prodotta la poterti, di cui ella é ra- 
dice, dicefi, radice quadrata, ovvero feconda radice, quella che due 
volte fu moltiplicata in sé, acciocché ne forte prodotta la poterti 
di cui ella è radice, chiamali radice cuba, ovvero terza radice , 
quella che tre volte fu moltiplicata nominali radice quadrato-quadra- 
ta , ovvero quarta radice; quella che quattro volte in fe è molti- 
plicata chiamali radice quadrato -cub a , ovvero quinta radice ec. 

Per lignificare il nome radice, adoprafi il feguentc carattere^ , 
il quale chiamali fegno radicale , il quale acciocché porta fcrvire a 
qualfivoglia forra di radice fe gli aggiunge P cfponentc di quella 
poteftà, alla quale fi rifertfee la radice che fi vuole , il qual nu- 
mero, o efponente chiamali e [ponente del fegno radicale . Così '<[ , 
ovvero femplicemcntc <[ lignifica la radice quadrata , ovvero fe- 
conda radice,- ed yf lignifica la radice cuba , ovvero terza radi- 
ce ec. perciò Vab > ovvero y'Htbb» oppure v^>t**btbb indica che 

Gì dccfi 
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dcelì eftraere la radice quadrata da ab, ovvero da aatbb , oppure 
■da aatzabtbbec. 

Se al legno radicale preceda un numero, o quantici licteralc, co- 
inè 2^3 > ay'bec. la quantità che precede detto legno s’intende 
moltiplicare la radice, c tal quantità dicefi fuori del fegno , cioè 2, 
’ c d a; da certuni le dette quantità vengon chiamate coefficienti . 
■Quando a tài quantità ninna cofa precede Tempre vi s’intende 1 ’ 
uniti , come 1^/2, 1 V a ec. 

Quando poi fofle neceflario di porre le quantità fuori del fegno 
.radicale, fotto il fegno radicale, deefi prima tal quantità elevare 
a qaclla poteftà, che indica l’efponenre del fegno radicale , e poi 
moltiplicarla per la quantità efìllenre fotto il fegno radicale. Così 

1 y/~ farà v^TIi farà yVb— »*c , c finalmente a/bc, fa- 

m • 


Ti V » m bc • 

Deefi olfervare fe il braccio , o vincolo del fegno radicale vada 
fopra tutte le quantità fcritre dopoelTo, come V»»tbb-cc * nel qual 
calo chiamali r adite univerfaUi (c poi non vi giunge, allora deefi 
intendere la radice fola di quella quantità polca fotto del vinco- 
lo , come y/ r i7tbb^cc, vuol dire la fola radice di aa+bb, dalla qua- 
le poi deefi levare ccec. 

E perchè per elevare qualfivoglia quantità femplicc a qualfivo- 
glia poreftà , molriplicafi l’ efponente di quella quantità nell’efpo- 
ncnte della quantità propofta ; perciò è chiaro , che per eftraere 
una propofta radice, da qualche quantità femplicc dovraffi divide- 
re l’ efponente di quella quantità per 1’ efponente del fegno radica- 
le conveniente , ovvero che torna Io ftelfo moltiplicare l’efponen- 
te della quantità propofta, per una frazione, il di cui numerato- 
re fia 1’ unità , e il denominatore fia I’ efponente del fegno radica- 
le , del quale fi parla, Cioè per le fi parla della radice qua- 
drata; per -y, le della cuba, per \ , fe della quadrato-quadrata ec. 
imperocché i denominatori 2, 3,4, fono gli efponenti dei fegni 
radicali yf, tyec. E perchè l’operazione dell’ effrazione delle 
radici rifulta limile all’operazione della formazione delle poteftà , 
e fi hanno gli efponenti per le radici non meno, che per le pote- 
ftà, imperocché f è l’ efponente della radice quadrata 5 -5 della cu- 
ba; ^ della quadrato-quadrata cc. confeguenccmente fi può enun- 
ciare l’eftrazion delle radici, col dire di elevare qualfivoglia quan- 
tità alle poteftà 4» f » 0 f* fi dirà eftraere la radice quadrata, 

cubica, e quadrato-quadrata. 

Se dopo la moltiplicazione degli efponenti delle quantità propo- 
fte , per le frazioni dette di fopra , gii efponenti, che informa di 
frazioni ne provengono tutti, fi poffono ridurre a numeri intieri, 
la propofta radice farà quantità razionale; fe una parte fola di eflfi 
fi può ridurre in intieri, la rimanente farà irrazionale , onde la 
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ridice noti fi potrà eflraere fé non in parte, e la parte razionale 
fi porri avanti i! fegno radicale , e la parte irrazionale dopo il 
detto fegno. Se poi alcuno efponcnte non fi potrà ridurre in in-, 
tiero, la radice non fi potrà cftraere da alcuna parte. , e allora le 
quantità propofte deonfì por tutte fotto il fegno radicale . Se final- 
mente gli efponcnti che non pofsono ridurli ad intieri , eccedano 
l’unità) la pottftà della lettera, di cui erti fono efponcnti , farà par- 
te razionale, c parte irrazionale: E nello rtefso modo deefi inten- 
dere , circa i coefficienti , che circa le lettere, trovata 1’ eftrazio- 
ne numerica delle radici , e fervato il metodo di trovare tutti i 
divifori di qualfivoglia numero, come da fegueoti efempj ogni co- 
fa refterà chiaro . 

Sia la quantità a 1 b 4 c s , dalla quale debba eftraerfi la radice 
quadrata, ovvero debbafi elevare alla poteftà , moltiplicati gli 

A ♦ Ì. 

• 1 % 

efponenti a , 4 , 6 in £ , fi avrà ab c , e ridotti i detti 
efponcnti fatti in forma di rotti, ad intieri , ne viene ab 1 c 5 j di 
modo che la V»» b+ c* ab*c 3 , come è chiaro. 

Ì ' 

Similmente = ab } imperocché a è la radice dì aa , e 

JL A A 

x % 1 a 

b è lo ftello che y'T $ parimenti a b ~ — - yGb , cioè 

X A 

yGb è una quantità tutta irrazionale ; ancora >/ » ib ~ — a b 

*♦4 A * A A 

ai ai 

a b a a b a v'Tb * finalmente V 7 ,»JbJ òab 

VI7b ; imperocché dai precedenti efempj è manifefto yTSbT T ~~ 
ab VTb, come è ancora facile moftrarc ~~ — 6 \/ì i imperoc- 

ché fe fi cercheranno tutti i divifori del numero 71 , e fi efami- 
ncranno tutti i numeri quadrati, che in elfi fi trovano ( fe fi trat- 
talfe dtli’eftrazione della radice cuba, fi efaminerebbero tutti i cu* 
bi , e nello fteffo modo deefi intendere delle altre radici) fi trove- 
rà che il quadrato 36 è il maffimo : ma è:jòX* — ~ T>- 

Perehè \/~x , Ir può confiderete come il prodotto di : 

ma y r 0 6 . Dunque VT* — <5 ; c perciò yCjI 77 bT 

(fab . Colla ftefla ragione fi troverà VTIaab - — ~ ìay^ J ed 

y'óiabc aVbbc > imperocché il numero 6, non può dividerli da 

alcun numero quadrato, e nello ftefio modo >/ ZZH ay^fV , 
perchè aac+aax , fi divide pel quadrato aa « la di cui radice è a , 
c dà il quoziente c+x . 

Nell’ eftrazione , poi delle radici compoftc di più membri , fi 
può operare gli fteffi modi, e regole, che s’è infegnato per cftrae- 
re le ràdici dai numeri, ma quando i proporti membri non han- 
no la forma di quadrato , o di cubo , o di qualfivoglia altra più 
alta poterti, nel modo che infegnammo di fopra, nelle formazio- 
ni 
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ai delle, poterti , in tal cafo fari vano, di cercare la fua radice 
quadra > cuba, o di più alto grado, allora fotro il legno, e vin- 
colo y' , fi porranno tutti i membri, da cui decfi eftraere la ra- 
dice . E perché la quantità aa+2ax+xx, baia forma del quadrato 
della radice del binomio a+x , dunque la fua radice quadrata farà 
a+x; e finalmente la radice cuba della quantità a 3 * gaaxt 3ax* + 
x 3 , la fua radice cuba farà a+x; ma della, quantità aatax , in al- 
tro modo non fi può efprimerc la. fua radice che così v'aàt*» • che 
chiamali quantità (orda, o irra^jonslt , e fono, come le. radici non, 
perfette dei numeri, le quali non fi poffono affegnare.. 

Si poffono. ancora fommare, fottrarre* moltiplicare , e dividere 
le fuddctte quantità, forde, c da erte ancora variamente conneffe fi 
poffono eftraere le radici ; ed eccone la regola feguente,. in ter- 
mini generali: Sia yà+ » la loro.fomma c vf^rafìtbi ovvero 

V r iv-St»t'’ ‘ Cosi 1+ STI = VT 7 , imperocché 3 , in 1 2, dà 3 6 , 

onde y/7b, 6 , ed , al quale aggiuntoatb, cioè 

3+12, ovvero 15, fa 27, perciò è comoda la fuddetta pratica in 
quei numeri , o magnitudini che formano le radici , i quali aflie- 
me moltiplicati fanno quadrato*, come qui 3, in 12, fa 3^ , e nel-- 
lo fteffo modo fi vede, che fi poffono' ancorafacilmente fommare le. 
V'T» f V'jTs = s/ìm 

f V «8 V <47 ■ ■ V'T? * 

Vf 7 + \T 7 s 33= V fTi 

quantità , fervendole una dopo l’ altra , ciafchedunc coi fuoi fegni 
fe fono fìmili fi riducano , quando però fono quantità razionali 
Così per fommare xay/b , con 3&)/b , fcrivafi xay/b + 3ay/b , che 
riducefi a , 5ay/b » Sia 3 3 */b da fommare con zcy'b , fcrivafi. 
3ay/b+2Cy/b, ovvero jTflcV^b, c nello fteffo modo fi farà delle fe- 
guenti quantità ,. come a y' »*_** , con b ai— , ferivendò 
ay/ **— ** + by/TTxx , ovvero »fb >/ »»— « e così 33^, con zcy/’d 
fcrivafi 33^ b + zc\f d , e quelle ultime quantità non poffono. avere 
altra efprcifione, o riduzione, operandoli nel fuddetto modo. 

Per fotrrarre le quantità irrazionali fcrivanlì una dopo l’altra 
murati i fegni di quella quantità , che deefi Icvaa-e , e fe quefte 
quantità fono fimi! i , fe ne faccia la riduzione , come nelle quan- 
tità razionali Volendoli dunque fottrarre qay/T», da say^b , fcri- 
vafi jay/b^ay/b , le quali quantità fi riducono a quella zay/'b : 
fia 3ay/»b, da levare da sby/'ib, fcrivafi sby/'ib - 3ayf»b . ovvero. 
5t>— jav^ib : Sia ancora -aby^TT^Tir da levarvi 3by/’ ,* — 17 ", fcri- 
vafi 3by r ix — xx_+ 2bv f xx — ** , che fi riduce così sby^ — TT i 
Se poi farà 2cy^d da levare da 3ay/b , fcrivafi 3ay/b — zcy/’i : le 
quali quantità non poffono avere altra efpreffione .. 

Si può fare ancora così: Sia y'a da levarvi y/b , cioè y/'a-y/’b 
farà fatta la fottrazione , ferivendo così y/Vfb-ii/Tb ; così da y/’iTo 

Itvata , rimane v/'iTS, imperocché at.b3T3 348 , ab 1 4400;, 

cd. 
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ed ab 120, edzvGb ~ — 240, che levato dal 384, da 108-, 

Dunque y’Ifb — 2y»b, in quello *cafo- vale v^ìo8- Da ciò c chia- 
ro che bifogna che ab, cioè il prodotto di una quantità nell'altra 
* fia quadrato, mentre non clfendo, non fi potrà eli rae re il doppio 
della Tua radice dalla foinma ideile date quantità- E nello fi e ila 
modo fi è fatto jiei feguenti» 

V* da V"ì8, refta /i 
V 5_da v^+5 rcfta 
✓ >61 da /j;>> rcflay^J 

Per moltiplicare poi le quantità irrazionali fi fa così ; fe ì* 
'quantità da moltiplicarli fono fempiici , moltiplicali la parte ra- 
zionale nell' irrazionale., c la parte irrazionale nella razionale, 
dippoi il prodotto delle parti razionali fi ponga avanti il fegno 
radicale, e quello delle parti irrazionali dopo detto fegno , e poi 
riducali il totale prodotto alla fua più Tempi ice cfprtflicnc . Così 

av/bX<yb acybb: ma \fbb r— b, dunque acy^bb ahr . 

Dalla qual cofa appare, che quando le parti irrazionali Tono limi- 
li , balta moltiplicare il prodotto delle parti razionali / per quella 
quantità, che fi trova fono il fegno radicale , Similmente ay'bXy'c, 
ovvero aybXiV c prende l'unità, per la parteTazionale, quan- 
do nell’altra quantità vi fi trova) aybc: Ed za^bX^b, ov- 
vero zay'bX^by'l òabyfb : Ed za^bcXbv'ab ~~ aabyCibbc 

aabbyac: Ed za\^ 7 ^ c Xì^V^ab £afcu/i8abbc u.ahh 

V^TTc : Ed a */ ihX».hyjc ral.^/obc : Ed yabVy'ah ^aahh • 

Ed zay^abX^b^aa tfaby'a’b òaaby'bec. 

Se poi le quantità da moltiplicarli fono comporto , fi moltipli- 
cano tutti i termini di ciafceduna , per tutti i termini dell'altra, 
fecondo la regola delle quantità (empiici , e farrane la riduzione 

fi avrà il tota l prodotto . Timi y^aa+bb XX a a t bo ?a+bb t 

Ed y / .1 a— h , X ✓ **- ba “-a.t+òb : Ed lay 4>1 tbb X^ 
V ■».. f-»o za 3 btiab J , lo che è evijeute , imperocché elkn- 

do una quantua ficlfa Torto il fegno radicale y*, levato quello fe- 
gno radicale , tal quantità farà moltiplicata m fe rteifa. 

Per moltiplicare ya+bXv^ *~b , moltiplicali atb . per a-b , co- 
n e fe follerò quantità razionali , e fi averi X - bb : parimen- 
ti at/ »bXb ~ abtby»bt Ed at^bX^ bcir^ay hcfyahhr * 

ay bctby 1 ,c •' _jbd ga y'bc—ab\/acX 1< V *b òac y abbc-4bc yaabc 

— òabe \J ic -4abcy bc cc. 

Dalle (addette cofc fi conofce , chela moltiplicazione di una ra- 
dice in un’altra, produce il laro , ovvero la radice della quanti- 
tà prodotta, dalla loro muta moltiplicazione, com V*» in t/bda 
V»b, e così. 

V3 in di yrr_ 

Vs in i/l 5 dà y/js 
V8 in X 11 di y 

On- * 
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Onde quando i numeri fcmplici in fe moltiplicati fanno qua* 
drato , allora il prodotto delle date radici , fari numero raziona* 
le cosi. 

yj io v/TT dà yjò 6 

' - yz in y^I dà yt?4 8 

Per divider poi le quantità irrazionali , fi fcrive il divifore fot- 
to del dividendo , in modo di frazione , c tal frazione farà il quo- 
ziente ricercato ; Se poi fi conofca , che il dividendo fia prodotto 
de! divifore , per un’altra quantità , come fi difle delle quantità 
fcmplici allora tal quantità fi prenderà pel quoziente . Nelle 
quantità compofte , dove il quoziente non fi fa cosi manifeftamen- 
te conofcere, fi dovrà cfaminare colla divifionc fe v’ è , itando le 
fuddette cofc jarà g- b = b , ed — cyc , ed = 

3ayjc, ed T~ y«Tx , imperocché atxXa-x aa-xx ec. 

Dunque perchè , come abbiamo detto di fopra , ya divifa per yb 
dà “HI, ovvero yé-, perciò in numeri ancora farà, come fieguc, 

. yz88 , per y t8 dà 4 
yiz, per yi7 dì •£ 

1 / 796 , per yz4 dà y^ | 

Dalla qual cola è manifdlo poterli avere il quoziente raziona- 
le, folatnente quando le quantità polle lotto il legno radicale fo- 
no, come un numero quadrato , a un numero quadrato : Così c 

divifo per yet sii- 1 dà il quoziente ^ , perchè c: 
aa:aatzabtbb. 

Le radici fi elevano ancora a qualfivoglia potellà , e la regola 
fi è di porre alla quantità polla di lotto il legno radicale, il nu- 
mero , o fegno^ della potellà che fi vuole , fenza alcun'altra varia- 
zione. Cosi y* , eievara al quadrato farà y* 1 , la radice quadra- 
ta di b , cioè yb, elevata al cubo farà yb^ , e così y 3 elevata al- 
la quarta potellà farà y8t . 

Se poi vi è qualche altra quantità fuori del fegno radicale, de- 
vefi elevare anch’efl'a alla data potellà. Così ayc, elevata al qua-* 
drato farà a’ yc*, perchè a yc' . E per la Itelfa ra- 

gione 2ya , elevata al cubo farà 8ya ! , perché »yaXiyaX a V 4 

= 8ya'. 

Se le quantità radicali da elevare a qualunque potellà fono com- 
polle, fi elevano alla data potellà, come fe fodero quantità razio- 
nali , cioè fe fono da elevarli al quadrato ,deefi prendere il quadra- 
to delle parti, e il doppio di ciò che farà provenuto dalla mutua 
moltiplicazione di effe parti farà il quadrato cercato - Se fi vuole 
elevare al cubo deefi prendere il cubo delle parti , ed il triplo che 
fi avrà dalla moltiplicazione del quadrato delle prime, per la fecon- 
da , e il triplo che ne nafee dalla vicendevole moltiplicazione del 
quadrato della feconda, per la prima farà il cercato cubo , e co* 
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si deefi intendere delle altre poterti cosi yT -j- y'c, elevate al’ 
quadrato fanno per la prima parte quadrato delle parti , cioè 
yà*, ed y'c», il di cui duplo è ay'Tct dopo fari yT* -f- ay'"^ •f 
yc» . Stmilmente y'a-y'b innalzate alla feconda poterti farà a-x 
^Hb-f-b « Se fari ya-j-yb da elevare al cubo , o terza poterti, S. 
faccia per la prima parte il cubo di ya, ed y'b, cioè/»* /b’, 
prendali il triplo dalla moltiplicazione del quadrato della prima 
radicale, cioè a, nella feconda, cioè 3ayb, e vicendevolmente il 
triplo del quadrato della feconda , cioè b, che moltiplicati nella 
prima, cioè jb/'» : e aggiuntivi gli altri fi yfTJ -f- jayb f * 
-f-yb J • E per Ja fteiTa ragione , elevate al cubo , farà 

V' a 7+5V i + rf V f H-V 8 • 

Come che i radicali femplici fi polfono confiderai, come po- 
tenze imperfette , fi poffono elevare a quaifivoglia data poterti , 
prendendo il duplo, il triplo, il quadruplo ec- dei loro efponenti , 
fe fi vogliono elevare alla feconda , terza, ovvero quarta poterti. 

Sia ya da elevare alla terza poterti farà y'a = a 1 , prenden- 

1 ì A 

do il triplodieflbefponentefaràa 1 ;r=$/'» J , equeftoperchè a*X a * 

JL Ì+. J. + 1 * \ 

Xa l = a* 1 a‘. 

Se la quantità radicale fia da elevare ad una poterti, il di cui 
efponente fia lo fteffo, che quello dello ftdfo radicale, ne prove- 
ntri una quantità razionale, e per ciò fare barta cancellare il fo- 
gno radicale. Imperocché ^3 X y'? ì/9 zzz. 3 • Sia ancora 

y'a da elevare al cubo , quefto farà a ; Imperocché y/a X v' * X 

i JL+.Ì i 

y/z ^8 = a - Onde y'a a 1 , e di qui a 1 1 — — a * 

— a . Parimenti y c z^Z c 3 , che elevata alla terza poterti fa 

x . * . * 3 

C 7 3 7 = c 3 e. 

Per crtraerc la radice da una quantità radicale , come verbigra- 
zia la radice quadrata dalla y'a» perchè y/a ~ a *, dividali 1* 

• _X 

efponente dello ftelfo a 1 » per l'efponcnte della radice cercata j oo- 

x 

de fari la radice quadrata cercata a 7 . y * . Sia fimilraente 

da eftraere la radice quadrata da y'a , perchè ya zzz a T , divì- 
dendo l’efponcnte -y, per l’ efponente a, della cercata radice , nc 

1 

verri la cercata radice a 1 ~ — : y/ 1 . Finalmente cercali la radice 
Aritmetico Alterti. Tom. III. D cu * 
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cuba di y/ 3 . , perchè \/a t a 1 , fe fi divider! per 1’ efponcnte 
della cercata radice, cioè per g l’efponentc à, ne verri la cerca- 

_I 

ta radice cuba a b y'a. 

Di qui è chiaro , che per efiraere le radici nel fuddetto modo 
balìa moltiplicare l’ efponcnte del legno radicale , per fefponente 
delia cercata radice. Cosi la radice quinta, della quantità i/x fa- 
ri ’y' 1 , che ancora fi può efpriinere cosi y'vy , , y'vYec. 

che è il metodo che fi adopero di fopra , nell’ inlcgnare la fom- 
mazionc delle quantità radicali , come da sè è manifeflo . 

Si eftrac la radice dalle quantità compofìe d' intieri , e di radi- 
cali , in quello modo . Sia la quantità a -f- ^"b farà — 

y/< t v.r..s -f- V a- vir-n , , c fe fi avrà y'a-V’h farà ; y^Fir^ 

V'i *ì 

■ a — v' àn— 5^ • x , 

v~I 

Sia da cftraerc la radice da 3-f- v^" 8 » ponendo a~j , lari 

aa g ; b 8 5 onde aa-h 1 , ed a-fy'M-h j-|-i 4 , 

la di cui radice è a, la quale divifa per y^ì dà y'Tj ma 3-1 “ 
a-VàTTb = a_. la di cui radice divifa per a , cioè per fe flelfa 
da r , c così / 3-hv^ 8 i + I • 

CAPITOLO XIV. 

Delle Equazioni [empiici . 

E Quazjone , chiamali la comparazione di due quantità, col le- 
gno dell’egualità, come x^rra, xx+zaxr^ab ec. Le quanti- 
tà polle a delira, ed a fimlìra del fegno dell' egualità, come x , 

ed a, nella prima equazione, e ancora xxtzax, ed ancora ab del- 

la feconda chiamatili membri dell'equazione. 

Un’equazione chiamali femplice, ovvero di primo grado , dove la 
quantità incognita è di una fola dimenfionc , come - 

chiamali quadratica , ovvero di fecondo grado fe è di due dimenfio- 
ni , come v*~~*~ah : Cubica , ovvero di terzo grado , le c di tre 
dimenfioni, come x ’^^a'tb 1 , e così delle altre, ma per quello 
che abbiamo prefilìb d' j'nfegnare , balìa quella del primo , e del 
fecondo grado, non volendo noi palfar più avanti. 

Un’ equazione chiamali affetta , quando la quantità incognita ha 
diverfe potefìà , o dimenfioni , come x l faxzzi:ab , che chiamali 
equazione quadratica affetta 5 c così deefi intendere delle altre, ben- 
ché a noi ciò non importa, non palliando più oltre . Diconfi an*< 
cora pure , quando l'incognita da per tutto ha la flelfa dimenfio- 
ne, come ax+bxzzrcd, ovvero bxx - — cAA re. 

Radice di un equazione è il valore dell’ incognita , che entra 

nell’equazione , onde nell’equazione x 1 •: a+h la radice è atb : 

imperocché tanto vale x , quanto l’aggregato a+b . Similmente 

nell’ 
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nell* equazione x l zma-c, eftratta da tutti due i membri la radice 
quadrata , la radice dell'equazione , ovvero valore dell’incognita 
x è 1/ a — e • 

Se il valore dell’ incognita è pofitivo , come x ? t la radice 

fi chiama vera. Se poi è negativo, chiamali negativa , ovvero fai* 
fa, come la chiama Cartello, nel qaal calo però è Tempre reale: 
imperocché fe uno deve dare feudi 50 , e ‘non ne ha alcuno , in 
tal cafo fi può alferirc avcre-50 . Ma fe il valore dell' incognita 
fi efprime per una radice quadrata negativa j come Xr^V'-a 1 , 
la radice chiamali immaginaria , e ìmpolfibi'e , nè fi può dare un 
tal quadrato, imperocché +aX+a dà + a‘, c cosi — aX~a dà pure 
Fa # 

Egli è chiaro non toglierli I' egualità , fc uno , o quale che a 
noi piace dei termini di un membro di una equazione fi trasfe- 
rirà nell’ altro membro , mutando i fuoi fegni . Come fc farà 
*t?. 5 ■ non fi toglierà l'egualità, fc lì farà * 5— ■>. . 

Non togliefi nè meno l' egualità, fe a tutri due i membri dell’ 
equazione fi aggiungerà , ovvero fi leverà una quantità uguale . 
Ovvero fe per la ftelfa, o uguale quantità fi moltiplicheranno, o 
fi divideranno tutti due i membri dell'equazione . Imperocché lìa 
x - — 3 t moltiplicando per 3, farà gx p : o dividendo per 3 fa- 
rà ■y* I . 

Neppure togliefi l'egualità, fe rutti c due i membri dell’ equa- 
zione fi eleveranno alla ftelfa poterti , ovvero da tutti c due fi 

eftracri una ftelfa radice . Sia perciò y " ah , farà y n ~^n . e 

al contrario fe farà y* a-b, cftratea da tutti c due i mem- 
bri la radice farà y y/ »— h - 

Finalmente non togliefi l'egualità, fc nell'uno, o l’altro membro 
dell'equazione in cambio d'c(fo vi fi porrà un’altra quantità ugua'e 

o femplice, o comporta che fiali. Come fc farà x 1 a yihy , e 

fi porrà d vfb. fari ** A y ; la qual cofa chiamali fojìituire, 

lo che nell’ Algebra è di un grande , e continuo ufo , come fi 
vedrà . 

CAPITOLO XV. 

Nel quale ft fregano varie regole f gettanti alla riduzione 
delle Equazioni. 

T Utte le equazioni fogliono contenere delle quantità note con 
delle incognite affieme , fecondo le condizioni del propofto 
Problema . Qnefte quantità debbonli tanto rivolgere , e mutare , af- 
fine di ottenere l'equazione, ridotta alla maggiore e più femplice 
forma, che fi porta, la quale poi farà l'ultima conclufionc , alla 
quale riducefi tutta la difficolti del Problema , c queft'ultima equa- 
zione così ridotta vicn chiamata equazione finale . Per far la qual 
cofa deelì avvertire alle feguenti regole. 

D * I. L’ 
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I . L' equazione riduccfi a pochi termini , col trasferire i termi • 
-ni da una parte all’ altra , forco il fegno contrario , mentre come 
abbiamo detto di lopra , reftanofempre in egualità . Cosi 

farà per tranfpofizione * ra * 3 , cioè xr^ZiS • Similmente 

fia vh a , farà * a ih , e la ragione è chiara , mentre ag* 

giungefi da tutti i lati +3, e nel fecondo efempio aggiunge!) tb. 

Per la lidia ragione fe farà *+3=5, farà ancora per craufpofi- 

aione T <-3 . cioè — t . Ancora vfh 1 a T farà * la 

<jua! cofa è ugualmente chiara , mentre fi leva da tutti i lati — 3; 
c nel fecondo efempio levali — b . Quella tranlpofizione viene 
chiamata Antìteft . 

II. Se poi nell’equazione vi fono delle frazioni , allora l’equa- 
zione fi riduce colla moltiplicazione, cioè col moltiplicare tutti i 
termini , per i denominatori delle frazioni , moltiplicando tutti i 
denominatori, uno dopo l’altro in tutta l’equazione 5 ovvero che 
è lo fidici , moltiplicare una volta il prodotto di tutti i denomi- 
natori nell'equazione, c poi ridurre le frazioni ai minimi, e più 
/empiici termini. Sia dunque l’equazione i ^-+dxzzz:^T', moltipli- 
cali prima rutta l’equazione per c, dopo per a 5 ovvero una vol- 
ta per ac, e fi averi ~^+ aedx^zz:^-, e ridotti i termini farà 

anMt.-icdy hred , e ciò è chiaro , come fi dille di fopra , che 

non mutali l’egualità , moltiplicando rutta 1’ equazione per cofe 
uguali, levando il denominatore alla frazione moltiplicata , come 
è manifello . 

III. Si fa la riduzione delle equazioni , col dividere ciafcun membro 

per una flelfa quantità, come fe foffe 3T 1 1 , dividendo per 3 

farà x 4 ■ eguale alla prima equazione . Similmente fia axtbx 

ar , dividendo per atb, farà xzrziffs • Finalmente fia axx+ 

fxr nh . farà xv -^4 • 

IV. Si riducono ancora le equazioni, coll’ elevare i loro termini 
ad nna qualche poteflà , e fi fa allora quando la quantità inco- 
gnita rrovafi fotto il fegno radicale. Come fe farà V +b — c , 

trafportafi da una parte fola dell’ equazione , quelle quantità che 
hanno , fono fotto il fegno radicale , facendo yt % , _ 4 ,, — c-b , 
poi efevafi ciafcuna parte dell'equazione al quadrato , e farà xx- 
aa zzzzc 1 — 2cbtb* . Similmente fe farà l’equazione m ~ v' 4 j*t 4 ' 7 » , 

» elevato ciafcun membro al quadraro fi avrà rn * — 

amV , .uftì» +4dx+4d 1 :rrr zdx+d 1 , e fatta la riduzione farà m 1 - 
4d«t4a* +»dxf3d 1 Zo. Pongali ora nel luogo dell’altro mem- 
bro dell’ equazione , dove ora è il zero , la quantità radicale che 
rimane farà m 1 * 2dxt3d‘ — imy^ 4Jxf4.11 , e di nuovo elevatoci», 
fcun membro al quadrato , fvanirà la quantità radicale , e fi avrà 
m 4 — ladxm* ~ iod l m x t4d l x l + nd J x +pd 4 — o. Quello modo 
di ridurre le operazioni vien chiamato per Ajymmi». 

V. Si 
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V. Si riducono ancora le equazioni , eftraendo da ciafeheduiì 

membro la radice ; come fc farà xr : ni, cftratta la radice da 

rutti due i membri fari x = 4 . Similmente nell’ equazione 
xx zrz: aa _2ab+bb, cftratta la radice farà y a _b. 

VI. Riduconfi ancora più equazioni in una fola, foftitaendo il 
valore di una incognita, nel luogo di effa. Come fia l’ equazione 
x-yz=a. , fia ancora a-x , il valore dell’incognita y , il quale 
decfi foftituirc nel luogo della ftdfa y: fatta la foftituzione , c 

variato il fegno, perchè è — y, fi averi l' equazione y-a-K A, 

cioè 2x = a+d , onde farà x = ^. E per la fteffa ragione fia 
x*ty* = d‘, ed ancora fia a-x , il valore diy, il quale per fo- 
ftituirlo nel luogo di + y x , fi fari il quadrato di a — x , cioè 
aa-2ax+xx, il quale pollo nel luogo della ftdfa y 1 , farà l’equa- 
zione x 1 +a l -zaxtx 1 ; ovvero farà zx» - ut -a - 

• Deefi avvertire a quelle cofe molto utili , prima di porre 1 ’, 
incognita in una parte dell’equazione , e trasferire tutte le altre 
quantità nell’altra parte , che fi averi il valore della ftelfa inco- 
gnita . Così nell’equazione x+yzzrioo, per tranfpofizione farà 
x 100-y . cd allora x-y, dicefi il valore dell' incognita x . 

Le quantità negative fi poffono far divenir pofitive, ed al con- 
trario le pofitive fi polfon far venir negative , col trasferirle nel- 
la parte oppofta, fotro il fegno contrario . Cosi nella Tegnente 
equazione a-x -— — htc . 1’ incognita x, fi fa pofitiva, efi può avere 
il fuo valore, fatta la tranfpofizione delle quantità nell’altra par- 
te fotro il fegno contrario, onde farà a-b-c - — x . 

Quando in tutti e due i membri di una equazione vi farà la 
fteffa quantità lotto lo fteffo fegno, quefte quantità fi poffono can- 
cellare tutte c due , e T equazione refterà più fempliee , come fe 

farà xx+ab-'cz=:d-ctab, l'equazione fi riduce così ** A . 

■Nel ridurre le equazioni devefi avvertire, che tutte le incognite 
di qualfivoglia grado elle fieno, fi trovino in uno fteffo membro 
dell’equazione , e nell’altro le quantità cognite, lo che colle re- 
gole già infognate facilmente fi ottiene. 

Ridurre più equazioni fi empiici in una foia '. 

Sieno da ridurre in una fola, equazione le due equazioni fcmpli- 

ci xty a v-y : h . Si fommìno inficme , e farà ix ath. 

Ovvero fottraggafi la feconda dalla prima , fi averi zy a-b , 

come dalle cofe dette è chiaro . 

Sieno ancora lefeguenti tre equazioni da ridurre in una fola, cioè 

xty — — a 
x t z — r~; b 
y t z — ~ c 

Prendali dalla prima equazione il valore della incognita y, e fi 

avrà v a -x , e nella feconda il valore dell’incognita z , farà 

2 r~ h-x » quelli 4u« valori foftituifeanfi nella terza equazione in 

I110- 
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luogo di y, e di z, c fi avrà a-xtb-x := c , c fatta la riduzione 
farà, a t b-c“:x , cioè 

Se poi faranno più le equazioni da ridurre in una fola » come le 
fcguenci , cioè 

xt y t z“z 

X t y t u h 

X t Z + U c 

y t zt 11 — : — d 

Prendali dalla prima equazione il valore della quantità x, che 

farà v a-y-z - il quale pollo nelle equazioni feconda , c terza 

ne provengono le due equazioni a-? fu — — h ; a-yfuzmc, del va» 
Iore delle fuddette due . Prendali dippoi dalla equazione prima di 
quelle due ultimamente fatte, cioè da a-zturznh, il valore della 

incognita z, e ne verrà l’equazione z atu-b . Similmente dalr 

Ja feconda delle fuddette due prime equazioni, cioè da a-ytu:zr^c 
prendali il valore dell’incognita y , fi avrà 1' equazione yi^Ziafu-c, 
quelli due valori fi pongano nell’ultima delle quattro prime equa» 
zioni , cioè in quella che è y fztn — r- d , e ne verrà l’equazione 
2af3u-b-c = d, nella quale non trovali che la fola incognita, u, il 
di cui valore l' -ti K-»» , f e fi follituirà nelle equazioni trovate d» 
fòpra, cioè zrrafu-bj yrrrafu-c, inluogo della quantitàu, fi fa- 
ranno manifelle le incognite r, e y , e fe finalmente quelli vaio» 
ri fi follituiranno nella equazione trovata difopra, cioè xiza-y-r 
farà ancor manifclta l’incognita x. 

Acciocché quelle riduzioni fi poflanofare, è necelfario che la 
fteffa incognita ritrovili in più equazioni, come daifuddetti dera- 
pi è manifcllo , onde reità chiaro, che dal mutare, folliruire , 
moltiplicareec. le equazioni fecondo che li conofccrà necelfario , lì 
avrà quello che cercali » 

Altre cofe fogliono aggiunger qnl i Trattatifii di quella Dot- 
trina , fpettanti particolarmente alle proporzioni Aritmetiche, e 
Geometriche, le quali molto fervono per la foluzionc dei Proble- 
mi, o queliti che poflbno elfer dati 5 ma perchè noi ciò abbon- 
dantemente abbiamo fatto nei Tomi addietro della noflra Aritme- 
tica , nei fnot rifpcttivi luoghi , perciò qui fi traccieremo per 
non ridir ciò che un’altra volta abbiamo detto. 

CAPITOLO XVI. 

Modo di ridurre i Quefttr alla equazione. 

P Rendanfi per le quantità incognite le ultime lettere dell’Alfa- 
betto, come x, z, yec. acciocché refi ino diftintc dalle quan- 
tità cognite , o date , le quali quantità note , o date fi notano 
colle prime lettere , come a , b , c , d ec. come già dicemmo - 
Dopo di aver denominata ciafcuna cofa nota , od ignota della 
dimanda , colle lettere , come abbiamo detto , fi cfprimono poi 
tncte le condizioni della dimanda, e tutte loie! azioni che fi dan- 
no 
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-rio fri' le "cognite , e le incognite , ovvero quantità che fi cercai 
no, e da tutte quelle cofc inficine, tante equazioni fi formino , 
quante fono le incognite che fi fono prefe : ma ciò fi apprende 
con più chiarezza dall’ufo, che dalle parole j perciò veniamo agii 
«fempj. 

QUESITO I. 

Cercanfi due numeri, la di cui fomma iìa zoo, c la loro diffe- 
renza fia 30. 

Il maggior numero cercato fia = x , il minore ~ y la loro 
fomma — 100, e la loro differenza =30. Dunque dalle condizio- 
ni del Quelito, fi trovano quelle due equazioni xty — 100 , ed 
x-y ~ 30. Dalle iuddette due equazioni feparata una ilefla inco- 
gnita in tutte , e due ne viene x zz: 100— y in una , e nell’altra 
x ~ 30-y , quelle due equazioni paragonate una con l’altra t 
cioè uguagliar! fra di loro i due valori dix, cosi zoo-y —30 ty, 
«i'da quella equazione fi parata l’incognita ne viene y~^r, cioè 
y ~ 35, e perchè il valore dell’altra incognita x l' abbiamo tro- 
vato in una delle fuddette due equazioni uguale a ioo~y, ovvero 
a 30+y, pollopery, il 35 fuo valore trovato, prendendo 100^35 , 
ovvero 30+35, nell’uno, o nell’altro modo ne viene Ò5 :zz x, co- 
me tutto fi vede qui lotto. 

x + y — 100 x — y zz 30 

x ~ 100 — y x ~ 30+y 
100 — y ZZ 30 +y 
IOO — 30 , cioè 70 ZZ 2y 

V = y 
cioè 35 — y 

zoo - 35 , "ovvero 30+35 =r 6 $ — x 
' Operando poi in termini generali, col porre la Ibmma zoo dei 
numeri che cercanfi zz: a , e la loro differenza — b , ne avremo 
quelle due equazioni x + y = a l una , l’altra x-y — b, colle 
quali poi operato nello flclfo modo moli rato di fopra fi avrà y = 
v, el x rr a- ^ , ovvero = bt 1 -^, onde prefo a— b , cioè 
100-30, cioè 70, c divifo per 2, dà 35, valore di y, e per x * 
levando quello y , cioè 35 da 100, od aggiungendolo 330 dà Ò5 , 
valore dello fteffo x, come fi ebbe di lopra, c come per maggior 
chiarezza vedefi fatto qui lotto. 

x + y Zz a x — y ZZI b 

x zza — y xzb t y 

a— y= b + y 

a-bzzay 

T" b — y 

a -*=*, ovvero b+ zz x. • '• ' ■ . - - •' j 

Quando fi poffono feiorre i queliti con uria fola incognita , non 
fe ne dcono adeprarc di più per maggior facilità > perciò nel fud- 

dcc- 
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detto Quelito fi può fare con una fola , ponendo il maggior nu- 
mero— x; l’altro dunque fecondo la condizione della dimanda farà 
a-x, onde fi farà lafeguente equazione x-a + xzzb, lo che poi ope- 
rato nel folito modo dà x = cioè = Ò5 , ed a-xZTjS, co- 
me fopra, lo che vedefi fatto qui lotto. 

x — a t x — b 
a x = b fa 
x _ - 65 

l’ altro “ a - x , cioè — 35 

Di qui fi vede, che quante meno incognite fi poffono adope- 
rare, con più facilità , e fpeditezza, fi fciolgono i Problemi, co- 
me fi è veduto in quello di fopra • Onde fe ficercaffcro due quan- 
tità, delle quali una fia tripla dell'altra 3 fe una fi denomineràxi 
troverà comodo denominare l’ altra jx , più torto che adoperare 1 ’ 
altra incognita y. E nello ftelfo modo fe forte bifogno dii trovare 
tre quantità continuamente proporzionali , come x, z, y, farà -più 
comodo prendere le fole due incognite x, z, e per y pigliare A—, 
mentre fi è veduto nella nortra Aritmetica , che di tre quantità 
continuamente proporzionali , il quadrato della feconda , divifo per 
la prima dà la terza quantità proporzionale 5 e nello fteflb modo 
decfi fempre fare, quando ciò torni comodo. 

Dccfi ortervare nella formazione delle equazioni di inrtiruirle 
rettamente , e chiare , mentre dalla loro facile;, o difficile confli- 
tuzionc, o formazione, riefee più , o men facile la foluzionc dei 
queliti 5 onde per maggior chiarezza di ciò feguiremo a mortra- 
re l'applicazione dell’ Analifi , con altri queliti. 

QUESITO II. 

Un Cane corre dietro un Lepre , e v’ è dittante 100 paflì , e 
la velocità del Cane , a quella del Lepre è come 3 a 2 3 cercali a 
quanti palli di diftanza il Cane raggiugnerà il Lepre. 

Mentre che il Cane fa li 100, palli, che chiamo a, in quello 
mentre il Lepre trafeorrerà lo Ipaciozrx, refterà dunque al Cane 
lo fpacio = a + x da precorrere per raggiunger il Lepre , dalla 
qual cofa li ha la feguentc analogia. a+x.x : : 3 .• a, ed in termi- 
ni generali a + x.x::m.n., moltiplicati poi gli eftremi, c i me- 
dii li avrà la feguentc equazione mxnranfnx, come abbiamo mo- 
ftrato nelle operazioni , poi fi opererà come qui lotto . 
a 1 x. ri; m. n 
m x — a n tnx 
mx — nx — an 

^ * n 

Porto dunque a m 00, m —3, n — a, farà 100, moltiplicato 
in 2 , cioè a n , e divifo per 3 — 2 , cioè per m — n = 200 , che 
è il valore di x, dunque x — zoo, ed a*x=r 300, onde fi vede 
che dopo 300 palli il Cane raggiugnerà il Lepre. 

QJLFE- 
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U ESITO III. 


Tre mercanti in una focietà guadagnarono una certa fommadf 
feudi che non fi sà . Si sà folo che il guadagno del primo , con 
quello del fecondo fanno feudi 1005 e quello del primo con quel- 
lo del terzo fanno feudi izo, tf finalmente quello del fecondo col 
terzo fanno feudi 160. Cercali il guadagno di ciafchcduno. 

Porti i feudi 100 — ~~a ; i feudi 120 h, e i feudi tóo e , 

e pollo ancora il guadagno del primo • * , quello del fecondo 

r=z, e quello del terzo =:y, fari per la condizione del Quelito, 
x + z zzzz a z -* — a — x 

x t y ~ — - b y b — x 

z + y * ; c 

Facciali la riduzione, come fi c infognato nell’ antecedente Ca- 
pitolo, cioè prendali dalla prima equazione il valore delia quan- 
tità z , che farà z ~~ — a — x , e nella feconda il valore dell’ inco- 
gnita y, che farà y h — v , quelli due valori foftimifeanfi nel- 

la terza equazione in luogo di z, e di y, e fi avrà a— xtb-xrrc, 

e fatta la riduzione larà atb-c 2x , cioè x” a>> 7 c • ^i® 

fatto nelle fuddette due equazioni z a — x , ed y ~~~ b _ x 

in cambio di x , fe le ponga il fuo valore trovato di fopra , cioè 

, Io che fatto reflterà cognito il guadagno di ciafchcduno > 
mentre dopo fauonele folitc riduzioni verrà , come fi vede qui fono . 

2 — 
y » 

Onde fàrà x 30, z 70, y ; 90, come defideravafi 

di faperc.. 

Si può ancora feiorre il fnddetto quefito nel feguente modo , 
ponendo le tre equazioni, come di fopra. 

x + z a 

x t y — - ~~ b 
2 + y — c 

Si fommino infieroc , come s’ infeghò nell’ antecedente Capito- 
lo , e nc verrà la feguente equazione. 

2xtaz t xy a + hfc 

Divifa per z. xt.z + y ZZZZ a * 1 bt % c 

Da quell’ ultima equazione fottragganfi , come s’ infegnò nell' 
antecedente Capitolo , le tre prime equazioni , ad urta per una , 
lo che fatto fi avranno noti i valori x, z, y , come vedefi nel 
feguente efempio. 
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xtz + yz=|afib tfc 
Sottrai! >. t y ~ — c 

Rcrta xrzr|at|b — |c 

x + z + y = { a + i b t i c 
Sottrai! x + y h 

Refta z — ~ »- a * x c — -ib 

x + tty~ia + {b + jc 
Sottrai! ut? i 


Retta y — I bljc — i-a 

Porto come l'opra , a = ioo, b= I20j citfo, di comcfopra 
x = 3 °* 2 = 70, y = po. r . 

• ‘ . U E S I T O IV. 

, ^ crediti di un Padre 1 dirtribu indolì ugualmente fra tuoi 
figliuoli, c dando 800 feudi a ciafchcduno, ve ne fono 13 di più, 
le poi fe ne di 801, a ciafcuno mancano due feudi. Cercafi il nu- 
mero dei figliuoli, e quanta fia l’erediti. 

Sia il numero dei figli — x , quando V erediti fari Soox+ia, 
la Itcfla fecondo il preferitto dee edere =8 oix~ 2 , levato poi 
da ogni parte 8oox, ne viene — 2, cioèi^z=zx, e tan- 

ti erano i figli, c l’erediti = 800X+3 , cioè = noia feudi, 
come ccrcavafi. 

Per feiorre’ il fuddetto Problema in generale, fuppongafi che di- 
minuendo a ciafcuno il numero a, vi fopravanzi c, ma dirtribuen- 
do a ciafcuno il numero e , vi manchi il numero fronde fari 
j X ex f, e latta la trafpofizione (+c-~~rv — t € dividen- 
do per e-a, fari x : [1^ , dalla quale equazione fi ha quella re- 

gola 5 la fomma deli' eccello del primo cafo, c del difetto del fe- 
condo cafo, dividali per la differenza delle porzioni, che proviene 
da tutti due i cali, e fati ci — x, numcro dei fi u . Nc| 

pollo cafo Sco, e 801 , differifeono di un’ uniti, colla quale di- 
videndo non s'altera la quantiti che fi divide; onde il numcro dei 

hgimo.t e 15 all’aggregato di 13+2, che erano nella prima, e 

feconda porzione per l'ecceffo, e il difetto affemiato 
Q. U E S I T O V. 

Morendo un Padre lafciò a Tuoi figli mafchj , che erano tre più 
delie fonine feudi 1350, alle femine feudi doo; la porzione che 
toccava a tre temine uguagliava quella di due mafehi ; Cercali 
quanti mafchj, e quante femine erano. 

Denominarli; per maggior faciliti le quantiti date colle lettere, 
e ponganh da parte, come fieguc. 


Scu- 
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Scudi 1350: 

Scudi 600 Z 
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:a 
:b 

Fcmine x 

Mafchj x+3 

Porzione che tocca 
alti Mafchj — ^ 
Porzione che tocca 
alle Fcmine ZZZZ i- 




1 z 

xt 3 


^bx+pbz^raax 

ph z.ty — jhx 


Podi dunque i feudi 1350 a T i feudi òno h T la quantità 

delle fonine x . perciò i mafchj faranno x+3 , per dover effe- 

re 3 più delle fcmine . La porzione che tocca ai mafchj farà la 

quantità a, divifa pel numero delti, cioè e parimenti la 

porzione che toccherà alle feminc farà la quantità b divifa pel nu- 
mero di effe, cioè " 

Ciò fatto, farà la quantità che tocca a tre feminc, cioè-^-n^^ 
;~ 3 -, porzione che tocca a due mafchj fecondo il Quelito; molti- 
plicato il numeratore z a , pel denominatore X» c ^ numeratore 

jb , pel denominatore xtq dà gbxtpb 2ax , e per trafpolizio- 

nc pl> zaxohx , divifo dunque pb per za-gb ne viene ^ - e rfr 

=x« 

Per trovar ciò in numeri , moltiplicali b, cioè òooperp, che 
fa 5400, quelito dividali per za-qb, che offendo za — — 1700 , ed 
il gh t. 9 nn dà 900. Con quefto 900 dunque divifo il 5400 tro- 
vato di fopra da A » . numero delle feminc, e perchè ’i mafchj 

erano 3 più delle fcmine, dunque farannb 9, come cercava!! . 

Q_ U E S I T O VI. 

Un Mulo, c un Afino portavano una quantità di mifure di vi- 
no: 1’ Afino diffe al Mulo, dammi una delle tue mifure , che al- 
lora ne avremo un ugual quantità ciafcheduno. Il Mulo rifpofe, 
dammi più tolto una delle tue mifure, che allora io avrò doppio 
pefo , che tu non hai . Cercati quante mifure portavano ciafche- 
duno. 

Sieno le mifure dell' A fino v ; onde prefanc una dal Mulo ne 

avrà xti, ed al Mulo ne rimarrà x-i , nel qual cafo fono ugual- 
mente carichi, dunque alla prima ne aveva x+z , e fc in tal fia- 
to ne prendeva una di più di quelle dell'Almo, allora ne avrebbe 
x+3 , c l' Afino ne avrebbe x-i, e perchè in quefto cafo le mifu- 
rc del Mulo erano doppie delle mifure dell’Afino, perciò ne verrà 

l’equazione **3 zx-z , levatovi 1’ x comune farà 3 : x-z t e 

per trafpofizione 3+7. x , dunque 5 faranno le mifure dell’ Ali- 

no , c il Mulo che ne averà x + 2, ne aveva dunque 7 , come 
cercava!: . 

Se per feiorre il fuddetto Quelito fi fodero prefe due incognite , 

ponendo per le mifure dell’ Anno ; * , e per le mifure dei Mu* 

E z io 
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In y . farà fecondo la prefcrizionc x+t y-t , ed ancora yti 

ix-i. Nella prima equazione farà x — — y-->. , e nella feconda 

ponendo in luogo di x, y-z, iarà ytr ?.y-q-?. , cioè i y-rf. 

ovvero 7 y t dove fi vede che fempre , quando fi può, dee pren- 

derli una fola incognita , mentre l’altro valore dalla dipendenza 
che ha con la prefa incognita facilmente ritrovafi. 

11 fuJdetto Quelito fi fcioglie generalmente, ponendo che l’ Afi- 
no prendi dal mulo un numero di mifure ;r , nel qual cafo la 

ragione del pefo di ciafcheduno fia come i , ad a . Nell’ al- 
tro cafo poi prendi il Mulo , dall’ Alino un numero di mifure 

e , cd in quello cafo la ragione del pefo di ciafcheduno fia 

come r ad f, nel qual modo procedendo farà nel primo cafo le 
mifure dell’ Afillo x+c , c quelle del Mulo x-c, farà dunque per 1 ’ 
ipotefi x+c. y-ct: i. a , fatta la moltiplicazione degli eflremi , e 
dei medi per averne l'equazione farà axtacl^zy-c , ovvero fari 
axtac+cmry. Nel fecondo cafo le mifure dell’ Alino faranno x-e, 
quelle del Mulo x+e, dunque fecondo l’ipotcfi farà x-e. y+e:ti.f, 

e fimiltnentc fv-ef y * e , cioè fx-ef-e -— y T cioè uguale ad 

ax+at+c , che fi trovò di fopra, onde verrà fx-ax ziz: ac+ctef+e , 
finalmente po i — — Y . Nel Quelito fi fuppofe a, c, e, ugua* 

li ciafcheduno ad i , cd f * 5 onde f - a - — V , ed actctefte 

itrtiti : 5 , come di fopra; di qui fi vede che variata la 

fuppofizionc fi troveranno dalla iuddetta equazione gli altri valori. 

Q^ U ESITO VII. 

Molti Soldati erano difertati, ed arrivando ad una Città erano 
in tanti , <fhc fe ve ne folfero flati altrettanti , ed ancora jz di 
più, non farebbero arrivati a 1x45, ma ve ne farebbero mancati 
a 1245, quanti alla prima erano più di 187. Cercali quanti Sol- 
dati erano . 

1245 = b 2xta~b- x + c 

187 : c v — 

. Soldati x J 

Poniamo, come fi vede fatto qui fopra, il 52 . a T il 1245 

h, il ifty : r, e i Soldati cercati x , il doppio di que- 
lli Soldati x più 52, cioè zx+a , faranno uguali ai foldati 1245 , 
quando da quelli li faranno Icvati»quci tanti , che alla prima era- 
no più di 1 87 > onde elfendo alla prima x, da quelli levati li 187, 
cioè c, ne rimarranno x+c, i quali levati dai 1245 , cioè da b 
relleranno b-xfcn^Z2xta , che poi operato al folito ne viene 

xm:— j~-, ed elfendo b 1245 , c 187 , fanno 1432, da 

quali levato a : 52 • rdlano 1380 , i quali divifi per 3 danno 

Soldati 4Ò0 - — x . come cercava!!. 


QUE- 
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U E S I t o vnr. 

Pel Dazio di libre 3 60 di Seta, fu lafciato al Gabelliere libre 8 
di effa , e vi retto dare lire 24: un altra volta per libre 280 di 
aljra fimi! Sera, fu lafciato a conto di Gabella libre 6, e vi re» 
fio dare lire 20. Cercali quanto cotti la libra , c quanto per li- 
bra pagò di Gabella . 

Quello Quelito è lo ftelfo, che il Quelito Vili, dell’ ultimo Ca- 
pitolo della quinta parte della prefente Aritmetica , polla nel fe- 
condo Tomo, nel qual luogo fi fece vedere il modo di averne la 
foluzione coi numeri , e qui fi fa vedere come fi polla feiogliere 
coll’ajuto dell’Algebra. 

a. b : : cx + e. dx+ f 


adx + af=bcx + be 
a f- be — bcx-adx 


a f— bc 
de — a d 


libre 3Ò0 =2 a 
libre 280 = b 
libre 8 — c 
libre 6 — d 
lire 24 — e 
lire 20 — f 
Gabella d’ogni libra = x 
Pongali, come fi vede qui fopra le libre 3òo~a, le libre 280 
=: b, le libre 8 rr c, le libre 6 — d , le lire 24 — e , le lire 
20 ~ f , ed x pongali per quel tanto che paga di gabella ogni 
libra di Seta, ciò fatto dicali, come Hanno le libre 3Ò0, cioè a 
alle libre 8 , cioè b , cosi Hard quello che fi pagò di gabella per 
le libre 3Ò0, a quello che fi pagò di gabella per le libre 280; e 
perchè la prima volta, cioè per le libre a Iafciò 8 libre di Seta, 
cioè c , a conto di gabella, la qual Seta abbiamo porto che pa- 
ghi di gabella x » per ogni libra , dunque la gabella farà la mol- 
tiplicazione di tal Seta, nella fùa gabella, cioè ex , con di più li- 
re 24, cioè c , che è il retto della gabella , parimenti per le li- 
bre 280 , cioè b lafciò per la gabella libre 6 di Seta , cioè d , 
a conto di gabella, la qual Seta pagando x, per ogni libra, dun- 
que la gabella farà , come fopra la moltiplicazione di tal Seta , 
nella Tua gabella, cioè dx, con di più lire 20, cioè f, che è il 
retto della gabella , onde la proporzione verrà cosi a. b-.: cx+e. 
dxtf, come fi vede di fopra, della quale moltiplicati gli eftremi, 
e i medii fi ha quella equazione adx+af zi bcx+be , e feparata x 
al foliro ne viene x = f • 

Moltiplicato dunque a, per f, cioè 360 per 20 , e dal prodot- 
to 7200 , levato Ò720 prodotto di b , in c , retta 480 , il quale 
divifo per la differenza dei prodotti bc-ad , cioè di 280-in 8 , e 
di 3Ò0 in 6 , che è 80 , dà di quoziente 6 — x , dunque lire 6 
cotta la libra della Seta. Per faper poi quanto pagò di gabella per 
libra , ciò fi avrà prendendo quello che pagò di gabella per una 
delle due partite di feta , dove fi vede che per la prima partita 
pagò cx+e, ed eflendo x~ò, cx+e farà lire 72, che pagò di ga- 

bel- 
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bella, per le libre 360, divifo dunque 71 > per 360, il quoziente 
folcii 4, farà quello, che pagava per libra di gabella la Seta. Lo 
ItelTopure fi farebbe avuto, come da sè è chiaro, prendendo quel- 
lo che pagò di gabella , per la feconda partita che fu dx+f , gl 
elfendo x — 6, dx*f farà lire che pagò di gabella per le li- 
bre 280, divife dunque le lire 5 6 per 280, dà come fopra foIdÌ4, 
per quello che pagava di gabella , ogni libra di Seta, come cer- 
cavafi .. 

U E S I T O IX. 

Partono nel medefimo tempo , dal medefimo luogo , due vian- 
danti uno a cavallo dell’ Afino, c l’altro a cavallo d'un Cavallo - 
II Cavallo fa io miglia ogni giorno. L’ Afino il primo giorno fa 
un miglio, il fecondo due , il terzo tre , e cosi Tempre crcfcendo 
ogni giorno un miglio s Cercali in quanto tempo 1 ’ Afino arriverà- 
il Cavallo. 

numero dei giorni ~ x iox ~ — Li- 
tri iglia del Cavallo ~ iox iox ~ xx+x 

miglia dell’ Afino — TXTT 7 io-ili 

2 . 

20 — r , cioè 1 9 = x 

II fuddetto Quelito è Io ftelfo, che quello polio nella parte fe- 
lla di quella Aritmetica al Capitolo III. del fecondo Tomo . 
Pollo dunque , come fi vede qui lopra il numero dei giorni in 
cui I’ .Alino arriverà il Cavallo z= x , le miglia del Cavallo che 
farà in tal tempo faranno il prodotto di io in x, cioè iox . Le 
miglia poi fatte dall' Alino faranno uguali allalomma di una pro- 
grcfiionc Aritmetica naturale, principiante dall'unità, e continuan- 
do per una quanciti di termini uguale ad x , dunque tal fomma 
fecondo quello che s'infegnò nelle progrefiìoni farà * 1 1 X~> dun- 

z 

que farà iox — — i — , c feparata x, come fi vede di fopra , ne 
viene x zr ip, per le miglia cercate , in cui l’ Alino arriverà il 
Cavallo. In generale poi pollo io zr a, farà ax = — Li. } e fc- 
parata x ne verrà za-i zz x, cd elfendo a — io farà 2a-i — 19 
miglia cercate, come fopra. 

Q_ LI ESITO X. 

Morendo un Padre , lafciò credi i fuoi figliuoli di alcuni feudi - 
AI primo lafciò uno feudo piu I’ ottava parte del rimanente . Al 
fecondo due feudi più l’ottava parte del rimanente . AI terzo tre 
feudi più l’ottava parte del rimanente , e cosi agli altri fuorché 
all’ultimo, al quale lafciò quello che vi rimaneva : In quello ca- 
fo fi fa che la parte d'ogni ti o era uguale. Cercali quanti folle- 
rò i feudi, e quanti foficro i figliuoli. 

Scu- 


Digitized by Google 


Scudi — x 
Fratelli = y 


Parte O t 


T A V A. 


i° = i + 
a° = 2tx-r-i4-i 
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s 

cfpu reato 
^x-3-V 

8 " 

ridotto a femplice frazione 

— ? , » t i 

1T 7 Tf 
dunque 

- ii _ * t i 

t-t 


it — i- *_ 

8ytxy-y— Sx 
Tt = y 

7= y 




(Vanite le frazioni 
40pdtsiax-s iz = 8 i 92 t 5 i 2 x-i 53 é-< 54 xtrf 4 
ó^x — 3136 
±}ì ± — AO — x 

rr- — 4y — x 

Ponganfi tutti i feudi ~ x, e il numero dei fratelli y i 
. il primo dunque avrà uno feudo più 1' ottava parte del rimanen- 
te , cioè 1+^-, il fecondo avrà 2 feudi più l'ottava parte del 
rimanente , il qual rimanente è x, da cui fieno levati i 2 feudi 
di quello fecondo, e la parte del primo, cioè ix^jp- , che ogni 
cofa levata da x refìa x-i-^-J-^-2, che divifo per 8, per averne 1’ 
ottava parte de! rimanente, e aggiuntovi li 2 feudi, che dee ave- 
re dà zt 1 ~ s r J ~ 1 , parte che tocca al fecondo , la qua! parte 
~5 

efpurgata, e ridotta dà — fa’-, c perche la parte di ciafcu- 

no dee cfi'ere uguale, perciò ne verrà quella equazione = 

, dalla quale feparata l’incognita x, quella farà ugua- 
le a 49, onde tanti faranno ij/cudi , come vedefi operato di fopra» 
Perchè ogni fratello dee avere una ugual porzione di feudi , ne 
verrà dunque , che divifo il numero dei feudi x , pel numero dei 
fratelli y, quello farà uguale alla porzione che dee avere ciafcun 
fratello, onde ne verrà quell’equazione ~ , che operato 

feparando y, ne viene y= , c perchè l’x l’abbiamo trova- 
to = 49, dunque 8x farà 392, che divifo per 8tx-i , cioè per 5Ò 
dà 7 y numero dei fratelli cercati , come fi vede operato di 
fopra . 

La foluzione de! fuddetto, o limili queliti fi ha con una regola 
generale, che è di prendere l’S dell’ ottavo , dal quale? levata un’ 
unirà rellay, e tanti faranno i fratelli ; quadrato poi il detto 7 
fa 49, e tanti faranno i feudi. Se non folle un’ottavo, ma ver- 
bigrazia un nono, fi leva l’unità dal 9, del nono , e rcfla 8 , c 
tanti faranno i fratelli, fi quadra il detto 8, che rella , e fa 64, 
e tanti faranno i feudi , e nello Aedo modo deefi generalmente 
intendere degli altri . 

QUE- 
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quesito xi. 


Cercai quanto guadagneranno lire 30000 in anni 4 > a ragione 
del 10 per cento a capo dell' anno. 

Quello Quelito è fimile al Quelito II. del Capitolo VII. della 
quinta parte della noltra Aritmetica, pollo nel fecondo Tomo, il 
qual Quefito coll’Algebra fi feiorri , come fi vede qui folto. 

lire 30000 rr a a** 1 * na 

ioper cento, cioè , ovvero xo~ n 1 * na >_nna 

Guadagno = x 3 °* natannatn’a 

natannatan’aru’a 


T ~~"“ 4na t rfnnat^.n^a t n 4 a 

Ponganfi le lire 30000=3, il io per cento , cioè xsV» ovve- 
ro -l. — h , il guadagno rx. Ciò porto il guadagno del primo an- 
no farà cioè n, moltiplicato per 30000, cioè per a , c farà 
na. Quello del fecondo anno farà il guadagno dello ftelfo Capita- # 
le a , aumentato dal guadagno na , del primo anno , onde farà 
natnna. Quello del terzo anno fari il guadagno dello ftelfo pri- 
mo Capitale a, aumentato dal guadagno na, del primo anno, e 
dal guadagno natnna del fecondo, onde farà natznnatn 3 a. Il gua- 
dagno del quarto anno farà il guadagno dello fteffo primo Capi- 
tale a, aumentato dal guadagno na del primo anno , c dal gua- 
dagno natnna del fecondo , e dai guadagno na+znna+n 3 a del ter- 
zo, che fari nat3nnat3n 3 atn 4 a , e nello fteflo modo fi profegui- 
rebbe fe fi cercalle il guadagno di più di quattro anni. Sommanfi 
poi tutti i fuddetti guadagni che fanno 4natònnal4n J a tn 4 a 
cioè uguali al guadagno che fi cerca. 

Prefò dunque "quattro volte na , cioè di 30000, più fei voice 
~l_ dello ftelfo 30000 , cioè 6 nna , c quattro volte 7-^5- dello 
ftelfo 30000, cioè 4n 5 a, c ancora toò òò dello ftelfo 30000, cioè 
n 4 a , che fommati inficine danno lire 13913, guadagno uguale ad 
x, cioèf, il guadagno cercato. 

' Q^ U E S I T O XII. 

Cercali quante lire dovrannofi porre a frutto a capo d’anno, per 
anni 4, a ragione del io per cento, in modo che nel detto tem- 
po guadagnino lire 13913* 

Quefto Quefito è limile al Quefito II. del Capitolo Vili, delia 
quinta Parte della noftra Aritmetica , porto nel fecondo Tomo , 
il quale fi feioglie in generale , come fi vede nel feguente efempio . 


Ca- 
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Capitale — — x i°» nx 

io per cento, cioè 7^, ovvero f* = n a 0 , nx+nnx 

guadagno lire 13913 ^ a 3 0 . nxtznnx+n*x 

• 4*. nxi^nnxtjn’xtn 4 * 

a z=4nxtdnnx+4n J x+n 4 x 
a 

x 4n+dnnt4n 1 +n 4 

Ponganfi il Capitale x , il io per cento , cioè » ovve- 
ro t- n . il guadagno lire 135*13 a • Ciò porto altro non 
decfi fare che fciorre il Quelito operando nello ftdfiffimo modo 
che fi fece nel Quelito antecedente , altro non differendo quello 
da quello, fe non che qui il Capitale è incognito, dove nell'altro 
era cognito, e vicendevolmente qui il guadagno è cognito, c nell’ 
altro era incognito, onde operato, come fi vede di fopra ne vie- 
« 

rie x:=4ntònnt4n } +a 4 , prefo dunque 40 che è 7V- ònn che è , 

O 

4n 5 , cheèyóVr» edn 4 , che è tòÌ^òj e fommati inficine fanno 
con quello numero divifo a , cioè le lire 13913, come moftra l'equa- 
zione, dà nel quoziente lire 30000 Capitale ricercato! nello ftef- 
fo modo, e maniera deefi raziocinare per la foluzionedi qualfivo- 
glia altri Queliti limili, o differenti dai proporti. 

CAPITOLO XVII. 

Delle Equazioni quadratiche , e loro Joluzjoni . 

L E Equazioni quadratiche-, ovvero di fecondo grado, fono quel- 
le -, dove la quantità incognita ha due dimenfìoni, onde xx 
;^:ab , axx-cxxrz^mn, xx+ax^ned, xx+ax-bx ~ adcc. faran- 
no quadratiche, c le prime, cioè xx ah, axx-cxxzrzmn chia- 

maci! quadratiche pure , perchè l’ incognita da per tutto è eleva- 
ta alla fteffa dimenfionci le feconde, cioè xx+ax^mcd, xxtax- 

hx a d . chiamanti quadratiche affette, perchè l’incognita ha 

in effe diverfe potè Uà , come dicefi nel principio del Capitolo XIV. 
di quella Parte. 

Se l’equazione quadratica è pura, come w *~~~ cd . ertratra da 
ogni parte la feconda radice , o radice quadrata fi avrà il cercato 
valore, cioè t = E per la fteffa ragione fe xx ^^3^00, 

ertratra la radice da ogni Iato, farà y \f - e fc fi cftrae- 

rà la radice quadrata da 3Ò00, nel modo che infegna l'Aritmeti- 
ca fi averi x — •~ Aa. Così pure fc fari axx-cxx ma , fi avrà 

xx — — 5 -?. onde eftratta la radice farà y Vrr- 

Se l’Equazione è affetta, come xxtax hh. il modo di tro- 

vare il valore dell’ incognita x è quello*. Colla metà del coefficien- 
te del fecondo termtne , cioè a , fi faccia un quadrato , che farà 
Aritmetico Alberti % Tom» III» F ^aa. 
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|aa, quello quadrato aggiungali ad ogni membro della Equazio- 
ne, nel qual caia dalla parte delle •incognite fi fari una poteqza 
compita, la di cui radice fi potrà cftraere con facilità , come fi, 
vede operato qui fatto.* • 

xx t a x b b 

aggiungafi |aa |aa 

— — >- jlà xx + ax+^aa ~ bb + -^aa 

eftratta la radice x v' b b + ia. a 

> r . . » ì r •• •. ■’ ' - • . r.r ? 

.ficchè x y/ b b t i a a — <£a rv . • ? 

Sia come fi vede qui fopra xxtax bb, fi faccia colla me* 

tà del coefficiente del fecondo termine, che è £ a, il fuo quadra- 
to, che è iaa, il quale aggiunto da ogni lato dell'equazione di 
xx+ax+ ì-aarrz bb + ?aa , eftratta poi la radice quadrata da tutti 

due i membri farà x+ £ a ZZZZ yMa b f -j a a , e feparata l’incogni- 
ta dà x ' y/ b b + | a a — £ a . 

. to fletto pure fi vede fatto nell’efempio feguente. . • • 

xx-q axrzzcd 
aggiungafi ‘ fa a 

dà xx-3 ax + f aa:zr:cdtf aa 

eftratta la radice x - { a ~ y c d f \ a a 

ficchè v y/ a 1 f f a a + 1. a 

Da quello fi ditte nelle radici , e nelle elevazioni del binomio 
al quadrato è chiaro, che per avere la radice quadrata del primo 
membro della equazione aggiunto, da! quadrato delia metà del coef- 
ficiente del fecondo termine deefi prendere la fomma , ovvero la 
differenza delle radici del primo, e terzo termine della potenza 
compita* Si prenderà la fomma quando tutti i termini dellapote- 
ftà fono pofirivi, come zf{a , nel primo efempio 5 fi prenderà 
poi la loro differenza, fe il fecondo termine della potetti è nega- 
tivo, come nel fecondo efempio dove x-{a è la fua radice. 

Quando accadefle, che l’Equazione quadratica avelie il fecondo 
membro negativo , come xx-axz^L_ - b 5 cd aggiuntovi da ogni par- 
te il quadrato della metà del coefficiente farà xx-ab+ ~ ~ - b + 
ed eftratta la radice da ogni lato ne verrà x */_ h't" t \ , 

. m • y m 4 3 . » 

quefla ne è una foluzione, un’altra farà mutando il fegno ad f , 
così t— > n d qua! cafo fuori delle fuddette due fo- 

fazioni altre non ve ne poflono elfere, quando però non vifoflèro 
tali circoftanze nel Problema , che diverfamente Io facefl'cro ettere . 

■ ‘ Se 


Digitized by Google 


Parte Ottava. 43 

Se poi un’ coazione quadratica affetta avrà più coefficienti che 
moltipl ichino la quantità incognita Tempi ice : come xx+ax+^bx- 
rt -r- mn . allora fi prendano tutti i coefficienti che moltiplicano 
l’incognita (empi ice, cioè atjb-c, e fi facciano uguali ad un'al- 
tra quantità cognita, la quale farà o pofitiva, o negativa, fecon- 
do che c è minore, o maggiore di at^b ( laqualcofa nonfuccede^ 
come da fe è chiaro, quando tutti i fuddetti coefficienti aveffero 
un medefimo fegno, mentre fe aveffero tutti -f-, o tutti — fareb- 
bero tutti afflane , o politivi , o negativi , fecondo che lo foffero 
i Tuoi Pegni); onde per cfprimere in generale tutti due i fuddetti 

cafi fi farà a+jb-c:zr:— d , cioè uguale a più , o meno d, fecon- 
do che lo farà , lo che fatto avremo l’Equazione quadratica or- 
dinaria xx— dxr^imn, fopra la quale operaro nel modo infegna- 

to di fopra nc verrà *x ^-dx+|dd mn+-|dd . ed eftratta la ra- 

dice da ogni lato ne verrà x—^d V m» t-Md» etrafportata l’x 

4 

da fe fola farà ■* -- 1 ^,i — -*-d. 


-X A P I T O L O XVIII. 

Solwzjoni £ alcuni Qwrfiti attinenti alle Equazioni 
quadratiche affette. 

(QUESITO I. 

R itrovare un numero quadrato , al quale aggiunta la fua ra- 
dice venga uguale all’unità. 

Sia la radice del ricercato numero quadrato * , farà perla 

condizione del Problema la Tegnente Equazione. 

x x + x 1 

aggiunto i- l „ 


dà xx + x+$=_! 
eftratta la radice *t 1 ~ — V *. 


x 

% 


■ . dunque x \/l? 

Dalla fuddetta Equazione cavali x > che P cr efferc 


irrazionale non fi può cfprimeTe che nel fuddetto modo. 

Q. U E S I T O II. 

Ritrovare due numeri , la di cui fomma levata dalla fomma 
dei fuoi quadrati , rimanga 78 5 e aggiunta la fomma dei detti, 
numeri alla moltiplicazione di effi numeri faccia 37. 

Sia la fomma dei dati numeri zx , la di loro differenzi 

iy farà il maggiore xty, il minore ZZZZx y , e pofto 

b — ~ 39 farà ->h 78 . 

*• La ragione che x+y fia il maggiore, ed x-y il minore , è per- 
chè di due quantità inuguali è maggiore l’aggregato della mezza 

F a fom- 


Digitized by Google 



44 Aritmetica Pratica 

fomma , e della mezza differenza di effe, della differenza fra fa 
mezza fomma , e la mezza differenza delle fteffe quantici : onde di- 
vifo iz in due parti inuguali verbigrazia 8 , e 4, la loro mezza dif- 
ferenza è 2. Dunque è maggiore òli, e minore 6 — 2. 

Polla dunque la fomma di due quantici, come nel noffro cafo 
— 2x , e la differenza di effe “ay fari xfy la parte maggiore , 
ed x-y, la parte minore, perchè la mezza fomma è x , e la mez- 
za differenza è y , onde fari come abbiamo pollo di fopra la par- 
te maggiore xty, e la minore x T y. 

Si facciano dunque i fuoi quadrati, e dalla loro fomma ax'tzy* 
levali la fomma dei numeri 2x, fari per la prima condizione del 
Problema la feguente equazione. 

zx'tzy* — b 

divifa per 2 dà x l fy i — x b 

Se poi alla moltiplicazione dei detti due numeri, che è x 1 — y* 
fe gli aggiungerà fa loro fomma ax, ne provenirà per la feconda 
condizione del Problema un’altra equazione, che è la feguente. 

X* — 7* t ? x b 

aggiuntavi l’equazione di fopra x 1 ty 1 — * — — b 


fari 1 x 1 t ix 2 b 

divifa per 2 di x l t £ x b 

La fuddetta ultima equazione finale, che è quadratica, fifcioglic- 
ri nel modo già infegnato, come fi vede qui fotto, che ne vie- 
ne x = 


xx + ix = b 
*x + ix + -nr= b + rz- 




x = V 'btT 

Prefo dunque b, cioè 3p + -g- fa la di cui radice è 6 \, da 
quella levato } di 6~x. Per trovar poi il valore di y, ciò fi ha 

dalla prima equazione x^y 1 — x h T dalla quale cavali, che 

y l ~b-x*tx, dunque prefo b, cioè 3p-x l , il quale x*è 3 6 di 3, 

al quale aggiunto x, cioè 6 da p y* T eflratta la radice da 9 ne 

viene 3 ~y j onde il numero maggiore dei cercati farà xty = 9, 
e il minore x — y~ 3, come cercava!!. 

U E S I T O III. 

Due Mercanti fecero una Società. Il primo non fi si qual Ca- 
pitale vi ponefl'c, folo fi si, che flette 12 meli nella Società • L’ 
altro vi pofe 30 feudi, e flette nella Società meli 17 . Il guadagno 
che fecero fu di feudi 18^. Il primo ebbe fra Capitale , e gua- 
dagno feudi a<f . Cercali quanto Capitale pofe il primo nella 
Società ? 

Sic- 
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. Sieno i fendi porti dal primo * , il tempo, cioè li meli 

n —r i: li feudi porti dall’altro, cioè 30 — — h T li meli 17— cj 
il prodotto dei feudi pofti dal primo, col fupeempo fari — ax ; 
il prodotto dei feudi, porti dal fecondo, col fuo tempo farà~bc, 
e quelli prodotti affieme uniti fono rrax+bc: il guadagno feudi 
i8^~d. Il Capitale del primo, col fuo guadagno, cioè zS — f. 
Per conolcere il guadagno del primo fi faccia ax+bc. d:: ax ad 
un quarto proporzionale , il quale li ha operando nel modo dell’ 
ordinaria Aritmetica , cioè moltiplicando il terzo pel fecondo, e 
il prodotto dividerlo pel primo; onde ne viene tsttt» il quale è 
il guadagno del primo , fe a quello guadagno fe gli aggiungerà 
il fuo capitale, che vi pofe, fi avrà la fegueote equazione. 

xt Tvr^=rf- - &~ 

La fuddetta equazione moltiplicata per ax+bc , per far fvanire 
la frazione farà 

axxf bcxtadx nfxihcf 

trafportatc le incognite farà axx + bcx + adx — afxrzrbcf 
pofti poi i numeri , che competono alle lettere a, b, c, cd f, 
farà t zxx + 423* 

divifo per iz, farà x x 1 35 -J x 1105 
Separata poi l’x nella maniera già infegnata , fi ritroverà la 
detta x — 10, per i feudi pofti di capitale dal primo Mercante, 
come cerca vali • 

Si farebbe ancora potuto fervile delle letfere fino alla fine del- 
la {eduzione, fenza porvi i nùmeri nel modo che fi vede qui fotto. 
la fuddetta equazione axx+bcx+adx-afxiznbcf 
per levare 1’ a al axx fi divida per 

a, e ne viene xx+lrx+^x — L v 

ponganfi i coefficienti che 

moltiplicano x, cioè ^ t j - f — c , farà ** — ext -• — - 



« confeguentemente x ZZZZ / "Hi. + ” — v 
dato poi il valore alle lettere che le competono, ed eftrattane la 
radice, cioè fatto tutto ciò che inoltra l’equazione finale, nc ver- 
rà come fopra x ao , numero cercato. 


(QUESITO IV. 

Interrogato un Pefcatore quanto Pefce averte prefo., rifpofe; Ho 
prefe 12 libre di Anguille, edancora alcune librediLuzi, che non 
so quanto; ben sò che pefati, e quante libre fono, unti folcii vo- 
glio vendere ciafcheduna libra si dei Lazi , che delle Anguille , 
nel qual cafo caverei 133 foldi. Cercali quante fono le libre del 
lauti , e qual fia il prezzo che vuol vendere ogni libra. 

. Sieno le libre dei Luzi x, onde tutto il pefce farà libre 

iztx , che vendute ciafcheduna al prezzo x., Jì avranno fof- 
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di iix+xx, dunque farà w+nxmjj. Òvrero pofto m !-— »; 
T33 — — h. fi fari l'equazione xxtaxrmb, dunque fecondo ilfinV 
ora detto farà * — - — t> ed effendi zz^ 6 , il di cui 

t + . ' ' 

quadrato fari * - — %/ . n tj* — £> cioèxznr^TTp — 6% 
ed effendi^ y/^ 3 . 1 3 , da quello 1.3 levato il <5 refta 7 , dunque 

erano 7 libre di Luzi, e per ogni libra voleva venderli 7 foldi * 
come cercavafi. 

Si farebbe avuta la foluzione in particolare, aggiungendo alla 
equazione xxtiax — — 1 33 , il quadrato della metà del coefficien- 
te ti, da ogni parte che è 3^, quadrato di-^, cioè did, facen- 
do XX+12+36ZZZ lóp, ed eftratte le radici ne viene xtózzzif > 
onde x 1 3 — 6 — - 7, come fopra. 

U E s r T O V. 

Un Capitano aveva difpolto il fuo Efercito in un quadro per- 
fetto , e le Artiglierie nemiche tre intiere fila ne uccifero , e il 
rimanente dei Soldati erauo550. Cercali quantierano nei principio ì 

Supponiamo che tutti i Soldati fodero xx, il quale è numero 
quadrato che ha la fua radice x , dunque levatene tre fila dell* 
lunghezza di x, ne rimarranno xx— 3X , che faranno uguali ai fol- 
daci rimafli, dunque farà xx — 3* 550» Pofto 3 " a . jjomb 

farà prendali -, cioè {- , il di cui quadrato 

cioè f , al quale aggiungali f>, cioè 5S0, ovvero , e quello 
per ridurre ogni cola ad una lleffa denominazione, e ne verrà 1* 
fomnia iSpi, la di cui radice è ^ , alla, quale aggiunto-* cioèf 

fa cioè ag x ; onde xx , numero dei Soldati delf intiero 

Campo quadrato erano 6 25, e i Soldati morti 75, che compon- 
gono 3 fila della detta lunghezza di 2 $ uomini, i quali 75 Solda- 
ti perduti levati da tutto l’ efercito <575, ne reftano 550 j come 
cercavafi. In particolare fi farebbe avuto lo ftclfo aggiungendo da 
ogni parte dell* equazione xx-^x^n^SSO , il quadrato della metl 
del coefficiente 3, la qual metà è c il fuo quadrato onde 
farebbe xx — 3xf ^ — 550 f $ — — 4 — , cd eftratta la -radice da 

ogni parte ne viene x — | nwrm v \-~15 T come 

fopra . 

(QUESITO vr. 

Una Pcrlona lafcia feminare in un fuo Campo 30 Corbe di gra- 
no ad un Contadino , con quella condizione , che per la fua fati- 
ca tante Corbe abbia del raccolto, quanto ne rende il feme, fe- 
condo il numero del frutto che ne provenir! . Cioè fe il feme fi 
quintuplicherà debba avere il frutro di 5 Corbe, fe feftuplicherà 
debba avere il frutro di 6 Corbecc. Lo che fatto, il Padrone eb- 
be Corbe 21 6 di grano. Cercali if frutto di qiullìvoglia Corba > 
c quanta fu la parte alci Conraditp .► ■ i,ì - - - • < 1 ' L 

Ponia- 
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Poniamo il frutto di qualfivoglia Corba di teme — v , dunque 
il frutto di 30 Corbe farà 30X, il Contadino ne.ebbe dunque Cor- 
be xx, che è il frutto di una Corba difeme fecondo il numero x , 

dunque il Padrone ne ha Corbe 30X — -«x -l\ 6 . fecondo l' ipo- 

tefi, porto 3o = a, ed if n 6 ~b fajtà> — xxtax — b,. e murati i 
fegni acciocché $x venga pofitivo fa, xx-ax — -b, prcTa dunque la 
metà del coefficiente del fecondo termine, cioè che c ij; c il 
fuo quadrato “, che è ^2$, aggiunto iad ogni paxte dell' equazio- 
ne ne viene xx-axt“ = - bt cd crtratta la radice da ogni lato 

4dl’ equazione ne viene x;= t V, e perchè b è -xt levato 

* • / 

quello da che è 225, refta 9, lardi cui Radico è, 3, alla qua* 
le aggiunto ^ , cioè 15 dà 1 8 zzdx . . . Quello iCafe>.h» due foluzio- 
ni, J come dicemmo nel Capitolo XViL^uaa dcUo qujili è la fu^- 
detta, cioè di aggiungere al ha radice 3 il 15 , come morflra Tcqua- 
zioné di fopra, e Palerà è di levare dàiji il 3 , e ne rimarrà n, 
ónde 12 ~x, perciò le due foltazioni faranno x ~ l 8 , cd.xzri», 
e tutti due quefti cali verificano la condizione def Problema , im- 
perocché fe il frutto fari 18, dunque 30 Corbe renderanno Cor- 
be 540, dalle quali detratto il frutto di Corbe 18 , per il Con- 
radino, che fono 314, ne rimane zi& per il. Padrone. Se poi po> 
rto il frutto 12 , dunque 30 Corbe renderanno 3^0^ 1 dalle quaty 
detrarrò il frutto di Corbe iz, per il Contadino ehe; fono 144, ai 
Padrone ne reftano Corbe itó , fecondo le preferitte condizioni 
del Problema , nè altre foluzioni, fuori deHe (addette due, infimi- 
li circoflanze polfono foddisfare . In particolare poi fi Icioglierà la 
fudderta equazione 30K— xxrraid, mutamelo come dicemmo i (c- 
gni i acciocché xx venga- pofitivo , faci xx-3ox~-zi< 5 . Aggiun- 
gali 415 quadrata di 15 metà di 30 , e farà xx-30xt2is — 225 - 
ai ó — £ , ed eftrazte le radici farà x-i5~3, ont ^ e farà x~r®, 
come fopra, oppure 15 — xrr3, cioè x — 12, come pure dicem- 
mo di fopra • , , 1 

ir -i.nncfc x 

J * ' o XJ E- s* 1 t o vrf. - -.»•»- «: ^ 

, 4 # . ,.b | ■. i: j j ~ w'i m ; .111 , l- ■ , , J ■ ■ ,, * ^ 

■Un* Mercante comprò due' rotoli di Panilo , uno bianco • e l' al* 
tro roffoS'e n ebbe fra tutto 80 braccia , - pagò il rodo una lir 
ra più del bianco , e tanto il bianco , quanto il rodò valeva li 
re 198. Cercali H valore del braccio si del bianco, che del rollo, 
c quanto n* ebbe per Torta. ’ ’ • ■; ' u :.G 

;'..i >. '..1.0 ... ,'.,v u;rfjii... : .ii •• -j , ti 
l - .• ':q z*;S M/v 6tii \i,p ,*l». .» 
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lire 19S — a 
braccia 80 =: b 


A PràTIC A 

», cioè x 

. • / * i . 

. axr^ba — axtbx — u 


braccia det Panno bianco — , x 
braccia del Panno roffo — b-x 
valore del brac» del bianco ~ r 
valore del brac. del roffo 

(. . / ! J'i i»‘ ■ 


xx t aax — bx zr ba 
xx-^cxt^ = ba ty 


Pofte , come fi vede qui fopra , le lire 198 = a , le braccia' 
g 0 — b, le braccia del Panno bianco z=x, dunque quelle del rof* 
fo faranno il rimanente per andare in 80 , cioè in b , onde le 
braccia del Panno roffo faranno z= b — x , il valore del braccio 
del Panno bianco faranno le lire «98, divife per tutte le braccia 
dr effo panno, dunque il valore del bfcaccio del Panno bianco fa- 
ri — », ,i valore del braccio del Panno roffo farà lo Hello 
una lira fecondo la condizione idei Problema j onde il valore del 
braccio del Panno rollo larà zpfi. 

Ciò pollo fi avrà il valore del Panno bianco, moltiplicando la 
fua quantità x, nel valore del braccio r . che farà », cioè a, il 
valore del Panno roffo fi avrà tnedelìmamente , moltiplicando la 
fua quantità b-x, nei valore del braccio J-+I, che farà Sir-iifb-x, 
i qnai due valori fecondo la condizione del Problema dcono effere 
uguali; onde fi averà quella equazione a z^^^-tb-x , e fv»nita 
la frazione, dà ax = ba -axtbx-xx , trafportato poi 1’ xx , per far. 
lo venire poltrivo fi avrà xxtzax bx — ba , pollo poi za-b — — c 
ne avremo l’ equazione finale x » come fi vede di 


fopra • ' i . a a • 

Prefi dunque i numeri corrifpondenti a, bat^, ed ellrattanela 

radicele ad effa aggiunti, o levato Vi fecondo che za-b è quan- 
tità polìtiva, o negativa dà dunque il Panno bianco era 

44 braccia, e J1 roffo farà il rimanente, per giungere a 80, cioè 
3 6 braccia, divife poi le lire 198, perle braccia 44 da lire 4:10; 
valore del braccio del Panno bianco dunque il braccio del Pan- 
no roffo cofterà lire 5: io, cioè una lira più del bianco, fecondo * 
la condizione del Problema , come cercavafi . 

, Q^-U ESITO Vili. 

Da un vafo pieno, nel quale vi fia una mifura d’acqua cogni- 
ta , e il rimanente vino, di quello miftolevatane una mifura ugua- 
le all'acqua che v’era alla prima, c per effo riportavi altrcttant’ 
acqua , fi vuole che il vino , e I* acqua fieno in quantità*uguaii . 
Cercali di qual capacità dee effere un tal vafo? 


Mi- 
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Mifura d'acqua=:a a.x::y.|r aa-^j 

Vino=x +y , 

Acqua che trovafi y 4 xta 

- nella mifura di ay+xy:zzzaa rin) t 3 y + »«» 

raifto, che le-. ^ * * 

vafi y ^ * f£ gax + gaannxx + axtaaa 

xx • zax aa 

xx - 2ax + aa :zzz zaa 
x — - / >» — a 

Si ha la foluzione del fuddetto Problema, che fi vede fatta di 

fopra in quello modo. Porta la mifura coguica dell* acqua 1, 

la quantità del vino :zzzx, c la porzione d’acqua che trovali nel- 
la mifura di mirto che levali ~y ; fi vede chiaro, che cosi ftà 
1 ‘ acqua a al vino x , che trovafi nel vafo , come la parte y dell' 
acqua , che levali al vino che pure allora fi leverà , e trovato il 
quarto proporzionale quello è J 1 , parte del vino levato , quella 
pane di vino j^+y, cioè più la parte dell'acqua che levali c ugua- 
le alla mifura del mirto, che levali dal vafo, come è chiaro, on- 
de farà yty— — a. e feparato il y dà y ~ l , fe dunque dall’ 

acqua a leveremo ^ , che è lo fte(To che y , ne reiteri a-^, 
uguale all’acqua che refta nel vafo dopo levata la mifara di mi- 
rto, e perchè a quell’acqua fe ne aggiunge un’altra rpifura , cioè 
a, tutta l'acqua che farà in ultimo nel vafo farà za-^, la qua- 
le raddoppiata fa 4a-*ff, che farà uguale a tutta fa capacità del 
vafo, perchè dee contenere fecondo la condizione del Problema un, 
ugual quantità d’ acqua , e di vino , c perche fappiamo elfcre la 
capacirà del vafo x+a, dunque 4 a-|^^izxfa, ridotta poi l’equa- 
zione dà xx- 2 ax;zzz: aa, alla quale aggiuntovi, per elfer quadra- 
tica , da ogni lato il quadrato della metà di 2a , che è aa dà 
xx-xaxtaazz~aaa , dai membri della quale ertrattane la radice , ,e 
trafportitto ciò che dccfì trafportafe fecondo le regole infegnate 
ne .viene xzzzrVwI.a . Porto dunque che a fia uguale ad una 
Corba, cioè àZZZl farà xizrzy’I-l» che è irrazionale, perciò 
non fi potrà iapere in numeri che per approffimazione . 

CAPITOLO XIX, 

Dei Problemi indeterminati * 

Q Uando nei proporti Problemi dalle fue condizioni non fi può 
dedurre tante equazioni, quante fono le incognite prefe , al- 
lora il Problema fi chiama indeterminato , perchè ammette non una 
fola, ma più foluzioni anzi indefinite, o inaffegnabili. Nei quali 
cafi una o più delle incognite fi può afiegnare a noftro arbitrio, 
purché la natura de! Problema non repùgni a tal particolare fup- 
pofizione- Come per efempio, fe fi cercafferodue numeri, il di cui 

Ì rodotro fia uguale,' verbigrazia a 12. Sieno quelli x uno, e y 
'altro, per le condizioni del Problema una fola equazione fi può 
Aritmetica Alberti. Tom. III. G ave- 
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avere , cioè xy — - ia i onde y -r— ^t prendali dunque ad arbi- 
trio v 1 , farà y ~ : 6 . Se fi prenderà a = j farà 

y — ~ 1 y Se fi prenderà x : ;,4 , farà y 3 cc. Si 

vede però che il numero, il quale fi prende ad arbitrio, dee effe- 
re minore di n, perchè altrimenti un numero maggiore od ugua- 
le al xa repugnerebbe alla natura del Problema t c perché un nu- 
mero qualunque fi può dividere in una quantità indefinita di par- 
ti, perciò il fuddetto Problema ammetterà indefinite loluzioni. 

Vi fono ancora dei Problemi indeterminati, nei quali trovanfi 
bensì rante equazioni quante fono le incognite, ma poi maneggia- 
te quefte a dovere non è poffibile avere la incognita uguale a quan- 
tità cognite , nel qual cafo f incognita , che fi vorrebbe fvanire , 
e che trovali in un membro dell’equazione , fi prenderà per l' in- 
determinata , e con quella poi mediante le altre equazioni fi ave- 
ri il valore delle altre cognite , come fi vede nella foluzione del 
Quelito ultimo del feguentc Capitolo. 

Dalle fuddette cole fi conofcc , che gli altri Problemi, i quali 
chiamanfi determinati , non portone ammettere che nua fola folu- 
zione. Come per efempio , fe forte dato da trovare due numeri, la 
di cui fomma fia 100 , e la loro differenza 30 , dunque porto il 

maggiore di effi x, e il minore ~~ y farà *ty toa , ed 

x -y 30 T c foflitucndo in vece di x la fua rrrr 100- y , fari 

100 30; onde - ? °7 ? ° , cioè 35 y , e conleguenremcn- 

tc x li; : dunque il numero maggiore è Ò5 , e il minore 35 , 

onde fi vede, che i fuddetti numeri, che come ignori fi cercavano, 
divengono non Polo cogniti, ma talmente determinati, che è im- 
ponibile, che il maggiore fia diverfo da Ò5 , e il minore diverfo 
da 35 , c perciò veruna altra quantità potrà mai foddisfarc alle 
condizioni porte in quello Problema • 

Si danno altri Problemi , i quali hanno un numero determina- 
to di loluzioni , nel qual cafo- tai Problemi vengoh detti limitati , 
per ertier il numero delle loro foluzioni aflègnabilc, e limitato . 
Come per efempio fe fi dicerte',' li vuol pagare una fomma di 100 
lire, colle feguenti monete*, cioè Ducati da lire 3 l'uno , Geno- 
vine da lire 7. Ungari da lire io: Cercali quante monete delle 
fuddette fi devon pagare per forra? Un tal Problema fi conofcc 
clfere I\t0 irato, mentre le monete dovendo elfcre tutte intiere fe- 
condo la condizion del Problema, fi vede chiaro, che fono limi- 
tate a «n tal nnVnero intiero di effe, il di cui valore appunto fia 
lire 100 > onde il fuddetto cafo amette 18 foluzioni, le quali fi 
vedono nell’ efempio feguenje. 


f 
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Ducati da lire 3. Genovine da lire 7. Ungati da lire io. 

,» — | p 

* — | 1 ■ 1 X 



Quando un Problema è tale , che le condizioni clie la cfprimo- 
ilo lo rendono repugnante alle lue Halle condizioni, tai Problemi 
chiamanfi immaginar/ . Come per efempio, fe nel Quelito VII. del 
Capitolo XVI. di quella Parte R folte pollo czzzzóoi t nc ver- 
rebbero i Soldati cercati - — ^24. il di cui doppio 1148 palla il 
1245, quandoché fecondo la dimanda aggiuntovi ancora 52 non 
devono giungere a 1245 5 1113 ne devono mancare tanti , quanti 
alla prima erano pili di doi ; , come il Problema richiede , dalla 
qual cofa li conofce, che il Problema è fiato propollo immagi- 
nariamente. 

Accade ancora alcuna volta nel feiorre i Problemi , che nell’ 
equazione finale fvanifee ogni cofa , venendaverbigrazia 2x+a— ax+a, 

cioè, o o . Quelli cali vengono chiamati identici , e nafconodall’ 

avere prqfe bensì proporzioni vere, e ben calcolate, ma non con- 
tenenti le proprietà del Problema. Patteremo Ora a moltrare'nel 
fegnente Capatolo la foluzione d’ alcuni Problemi indeterminati , 
come ficgue. 

CAPITOLO XX. 

Soluzioni d' alcuni Queftti indeterminati * 

Q^ U E S I T O I. 

D UE Mercanti hanno guadagnato in un Negozio tanto per cia- 
fcheduno , che la fomma dei loro guadagni è tre volte quan- 
to la differenza di elfi. Cercali il guadagno di ciafeheduno. 
xty. x — y:: a. b 
a x — ay r±rb x + by 
• ax — bxzrzby + ay 

x == Èffi? 

Pollo J come fi vede di Copra il guadagno di uno e quel- 
lo dell’altro — — y r 3 — r a . h r T farà dunque per la condi- 

G 2 zio- 
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rione del Problema x+y . x-y : : a . b , od operato ne viene x=T 
e perchè nìun’ altra equazione fi può aveFe dalle condizioni 
del Problema, perciò tal dimanda farà indeterminata. Prendiamo 

dunque ad arbitrio y z , a 3 , b r , fata x ; AL*- , , , . | 

4, onde 4+2. 4-1: t 3 • 1 . cioè 6 . 2 : t 3 \ * » 

Prendiamo ora y 6 . farà 11 » onc ^ c 

farà 12+Ò. iz-ótt 3. 1* cioè 18. 12:: 3- 1 . ce. 

Q^UESITO'TI. 

Ritrovare due numeri, la di cui fomma Ria alia fomina dei Io» 
ro quadrati in una data ragione - 

L'uno dei numeri cercati fia zx, l'altro xy, e la ragione 

data fia di a, al b, dunque farà per la condizion del Problema» 
come ficgue. 

x * x y : xx + xxyy.’: a: b 
bx + bxymaxx + a xxyy 
divifo per x farà bfby = axtaxyy 

x — 

E perchè ancor qui dalle condizioni del Problema non n pno 
avere altra equazione, quello farà indeterminato. Poniamo dun- 
que a— 3 , b ~ 1 , e prendiamo ad arbitrio , y — 2 farà x — 
T^rr^T’ C( 1 x+ *y = f, ed xxixxyy = ■£■=-£, ondef ? s 3' [- 
Prendali a =2, b = i , e prendali y~3 , farà x~~^~-^ 
— f , xtxy“ ed xxfxxyy=z-ff , perciò faràif. 2. 1. cc^ 
Deefi avvertire che per l’altro numero dei cercati non fi è pre- 
fo femplicemcnte y , ma xy, c quello, perchè tutta l’equazione 
moltiplicata per x efilli , e di qui fi polla. avere il eomun divifo- 
rc, acciocché fatta la divifione quelli qnadrati fi riducano a una. 
fola dimenfione, lo che in limili cali dee avvertirli.' 


U E S I T O III. 

Vi fono tre Cadette in ciafcheduna delle quali vi fono una 
quantità di lire, e per fare che in ciafcheduna di effe vi fede un’ 
ugual valore, dalla prima di effe fi fono levate lire 800, e polle 
nella terza ; da quella terza così aggiunta fe ne è levata la fua. 
terza parte, e aggiunta alla feconda, lo che fatto trovolfi in cia- 
fcheduna Cadetta un ugual quantità di lire - Cercali quante lire 
erano alla prima in ciafcheduna Cadétta. 

lire 800 ~ a x-a — +y 

= ; X-a — !i! ty 

terza — z — 2 gx.4a.3y — z zrz ?v-a 


^ — 3x.4a.3y 


y-^ 


3x-4a-3y=yy-a. 
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Pollo dunque, come fi vede di fopra le lire 800 a, le lire 

dcfla prima Cadetta * T quelle della feconda my , e quelle 

della terza ~~~~ 7 . Si avrà per le condizioni del Problema x-a , 
quello che reità nella prima Cadetta 5 aggiunta alla terza la ftef- 
fa a, quella diverrà z + a, dalla quale levatone la terza parte re- 
itera , aggiunta poi la terza parte del fuddetto zta , cioè*? 
alla feconda farà ^ty, e quelle tre quantità fecondo le condizio- 
ni del Problema deono edere uguali; onde farà 
5 ±i+y, paragonati poi i fuddetti tre valori a due a due fi avran- 
no quelle rre equazioni x-a zzzij— > x-azzzz ? ^fys 
ili f y , dalle quali equazioni feparate da ogn’ una l’ incognita z , 
ne verrà dalla prima equazione nzzz , dalla feconda jx-4a 

-jy 7 . . e dalla terza iy - a — — ? T paragonati finalmente que- 

lli tre valori uguali, fi hanno le tre equazioni -^^zzr^x^^y, 
ìitI? 2 y - a - 2 v '^ a '^y 3y- 3 , dalle quali tre equazioni ca- 

va n fi in ciafcuna y mi? ; onde perchè l'incognita y non refta 
uguale a quantità tutte cognite » fi dirà che il Problema è inde- 
terminato. ^ 1 d .. s -» 

Prendali dunque pel valore di x un numero arbitrario , purché 
non repugnl «He condizioni del Problema, e perchè lì èurovatodi 
f 0 p ra — y- z T bifogneri dunque che la quantità, la quale af- 

fegneremo aV», Ha tale, che dal fuo triplo .vi fi poifa levare sa, 
cioè 400<& tal quantità potrà edere da 1333 f Ifclufive ; 

onde porremo Wrbigrazia, x m 1334 • ^ valore po j di z farà 

-U.-Ì-» y , lf quale fi ha dalla fuddetta equazione , perciò farà 

• 7 - — r . Il valore- di y farà , come fi cava dalle fuddette equa- 
zioni -onde fari y = » 5 y-> > ''£*?■. ; ' 

Se poi vogliamo prendere y per 1 * indeterminata, fi prenda dal- 
le fuddette equazioni rziiy-a , dato poi alla lettera y un va- 
lore arbitrario , purché non ripugni alle condizioni de! Proble- 
ma , c per eflere la fuddetta equazione z = 3y-a , bifogneri 
prendere per y un nomerò , il di cui triplo fia maggiore di a , 
cioè di 800, il qual numero porrà cfferc da2Ò<Sf efclufivein là : 
pollo dunque y — 1^7, ed efiendo jy-azzz fari zmi e per- 
chè da una equazione polla di fopra è i V Ii ZZZ z , feparata da 
quella equazione l’x farà xm , cioè x = 1334 , come 

fopra . 

Se poi finalmente vogliamo prendere z , per f indeterminata , 
fi fcpari dalla equazione z trovata di fopra l'x , e ne 

verrà v ' .isti* , e dato a z un valore arbitrario , purché non 

repugni alle condizioni del Problema , onde per elTere nella fud- 
detta 0 equazione x ^ , fi vede che z può edere qualunque 
cofa fuorché zero, onde dal zero efclufive in là , qualunque nu- 
mero che fi prenda, potrà edere il valore di z: polla dunque z=a , 
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cd ellendo- fard x — . 1334. cd eflenJo y.z=z'-y. Cari 
y _ 'ì.ft’i r come fopra , nel qual modo refia fciolto il fuddetco 
Problema, dalla qual foluzionc fi vede che può avere infinite fo- 
luzioni, principiando dalle fuddette quantici, 0 andando avanti in 
infinito.. 

Chi defidera maggior quantici, di Qyefiti indeterminati, ricorra 
a Diofanto Aleflandrino, che ne dà moltiffiroi, mentre a me baila 
aver podi i fuddetti per iAruire i principianti, c particolarmente 
il noAro Aritmetico nei princip; dell’ Algebra , mentre fe defide- 
ra di paflar più oltre , dovrà ricorrere a quegli Autori che di 
quefia Scienza hanuo trattato appieno 
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DELL' ARITMETICA 

DI GIUSEPPE ALBERTI 

PARTE NON A. : 

I L Trattato delle Permutazioni, e combinazioni pare, cltedo- 
vefle effer pollo avanti del Trattato d' Algebra antecedente , 
xorae in iatti lo dovrebbe edere, ma perchè gli Autori, che 
abbiamo tradotti , per formar qnefia Parte , cioè il Tacquet , 
e il Martino, hanno faggiamente adoperate le lettere, perciò ho 
ftimato dovere , porlo dopo di eflb , acciocché ciò venga difpoffo 
con metodo , e non arrivi ignoto , e non intelligibile un tal mo- 
do di operate al noftro Aritmetico . 

CAPITOLO PRIMO. 

\ 

Delle Combinazioni , e Permutazioni del Padre Tacqui 
ridotto nell Italiana Favella . 

Q uantunque le voci Combinazione y e permutazione poffanfi pro- 
mifcuamente intendere, tuttavia quivi ho Aabilito diftingucr- 
Je nel feguente modo : Supponiamo un certo numero di cofe , co- 
me farebbe a dire ,, dicci lettere ; fc cercali quante unioni di effe 1 
lettere polfanfi avere a due a due, da quelle dieci lettere , c quan- 
te a tre a tre , e -cosi delle altre , diradi allora cerca rii tutte le 
diverfe Combinazioni delle dieci lettere , delle quali cadauna Tem- 
pre deve elfcre rifultantc di un numero minore di quello che è 
dato propoAo , e -niuna delle quali due volte, contiene la medefi- 
ma, e niuna medefiroamenté ha tutte le medefimecofe con alcun* 
altre j Se cercali poi quante volte pollano mefehiarfi adìeme le dec- 
re dieci lettere , ficchè /cmpre fi prendano tutte cangiato unica- * 
mente l’ordine, allora cercheranfi tutte le Permutazioni delle dicci 
Jettere. 

PROBL EMA I. 

Dato un numero di cofe, ritrovare tutte le Combinazioni •. 
Supponiamo 8 lettere, cioè a, b, c, d, e , f. g , h j Si com- 
bini la prima a, con tutte le altre che feguono dopo offa, vqglio 
dire con b, c, d , e, f, g , h, e ne avremo da tal combinazione 
fette combinazioni diverfe a due a due, cioè ab, ac, ad,ac,af, ag , 
ah* Si combini la feconda, cioè b colle feguenti, cioèc, d, e, f, 
g, h, c cosi delle altre, e avranfi tutte le diverfe unioni delle co- 
fe a due a due, che poflono averli dal darò numero di lettere. 

Se poi fi viene alla combinazione di tutte quante le unioni di- 

ver- 
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verfe a due a due gii fatte , con cadauna delle lettere che Seguono 
dopo dette unioni, fi avranno tutte le diverfe unioni a tre a tre, 
che polfono farfi dal dato numero di lettere j fi combini la prima 
unione a due a due fatta , cioè ab con tutte le lettere chefieguono do- 
po ella, cioè c, d, c, f, g, h, ne avremo quelle unioni a tre a tre 
abe, abd, abe, abf, abg, abh ; medefimamentc fi prenda qualfìvo- 
gliaaltrauhioneadueadue, cioècf, le lettere fulfegucnti a quella fo- 
no gh, perciò dari quelle unioni a tre a tre cfg, cfh , e non di più. 
Combinazioni delle 8 Lettere- 

Binar; , o Ambi divtrfi 18 . I Quadernari, o quaderne diverfe 70 
ab, ac, ad,ae, af,ag, ah, j abed, abee, abef, abeg , abeh, 

abile . abdf, abdg , abJh, 
abef, abeg, abeh, 


bc , bd , be , bf , bg , bh , 
cd, ce, cf, cg, eh, 
de, df, dg, dh, 
ef, eg, eh, 

fg> 

gh, 

Ternari, o Terni diverfi 5 6 
abe , abd , abe , abf , abg , abh, 
acd.ace, acf, acg,ach, 
ade, adf, adg, adh, 
aef, acg, aeh, \ 

afg, afh, 

a gh I t; 

bed, bee, bef, beg, beh, 
bde, bdf, bdg, bdh , 
bef, beg, beh, 
bfg , bfh , 
bgh, 

ede , cdf, edg , cdh, 

cef , ceg , ceh , . ■ . . -* 0 ^» 

«fg, cfh, 

«gh, 

def, deg, deh 
dfg, dfh, 
dgh , 

efg, e Ih , 

«gh, 

fgh, 

• •• r oitr 


abfg, abfh, 
abgh, 

aede, aedf, aedg, aedh, 
acef , acce , aceh , 
acfg, adì», 1 
aegh, 

adef, adeg, adch, 
adfg, adfh, 
adgh , 

aefg, aefh, 
aegh, 
afgh , 

bede, bedf, bedg, bedh, 
bcef, bceg, bcch, 
befg, bclh, 
begh, 

bdef, bdeg, bdeh , 

bdfg, bdfli, 

bden , 

befg , beih , 

begh, 

bfgh, 

edef, edeg, edeh, 

cdfg, cdfh, ... „ 

edgh, 

cefg, cefb, 

cegh, , 

«%h, 
defg , defh 
degh, . 

«bfgh, 01 , . ■ , 

«fgh, i, v tat - 


SC 
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'Se indi tutte le unioni a tre a tre fi , combinano colle lette- • 
je fuffeguenti, ne verranno tutte le unioni diverfe, e polfibili a 
quattro a quattro, e cosi delle altre. 

La ragione di quello modo d’ operare è per fe fteffa ballevo!- 
mentc palefe j nondimeno per -piena intelligenza di tutto quanto 
il metodo olfervafi. 

Primieramente fe da un dato numero di eofe fi prendano due 
numeri .che affieme compongano Jo ùeffo dato numero , le loro 
combinazioni faranno di ugual quantità.. Supponganfi otto lettere , 
e da quelle prendali la prima, e la fettima , che afiìerue fomma- 
te fanno 8, fi potranno da 8 prendere 8 diverfe unità, e perciò 
ancora 8 diverfe unioni di lettere a 7 a 7 . * 

Di nuovo dalle 8 lettere -prendali la feconda , e la fella , che 
aflìeme fanno 8; col metodo già infegnato dalle otto ietterehan- 
nofi 28 diverfe combinazioni di lettere a due a due, e perciò al- 
trettante faranno ancora le combinazioni diverfe a (ci a lei; pren- 
dali ancora la terza, e la rquinca ,.che aflìeme unire fanno A; per- 
chè le combinazioni diverfe a tre a tre.trovanfi elfcre 5 6, altret- 
tante ancora . faranno le diverfe combinazioni a .j a 5, 1» che è 
chiaro a ehi ben Io confiderà. 

Oflervafi in fecondo -luogo quanto più i numeri, fecondo i qua- 
li fi fa la combinazione , s’accollano da -ogni parte verfo il 
mezzo, tanto maggiori fono Je combinazioni, onde dalle dace ot- 
to lettere fi hanno ;più .unioni -diverfe a due a due , ed a Sei a 
fei, che unità , e -untone a-7 a 7 5 così .fi hanno più diverfe unio- 
ni 2 tre. a -tre., e a 5,. a 5, che a due a due , e a fei a fei. 

Olfervafi in teno luogo , quando il numero dato delle cofe è 
uguale, allora la -fua metà darà il numero maflìmo delle combi- 
nazioni , come quando fi dà il numero di otro lettere , fe le lette- 
re fi combinino a quattro a quattro , fi averà il maflìmo nu- 
mero delle combinazioni.. 

q Qtiando però il numero delle cofe che fi dà fia impari , allo- 
ra i due numeri contigui, la cui fomma fa il dato numero delie 
cofe, danno il maflimo numero della combinazione 5 come fe dianli 
9 lettere, i numeri contigui, la cui fomma fa 9., fono 4, e 5, e 
fe le lettere fi combinino a quattro a quattro, 02525,1! 
avrà il numero maflìmo della combinazione. 

Ma perchè dal metodo di {opra infegnato non può «levarli 
il .numero delle combinazioni , fe cadauna non fi moflri , quivi 
unifico una regola, tolta da Pietro Erigonio,in virtù della quale 
fi vico, facilmente a tal notizia. 


-Jup- 
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Supponiamo un numero di cofe , cioè 
a, che è 8 , ed un altro minore , cioè 
b , che è 3 , fecondo il quale fi abbia- 


no da combinare le cofe dare. 

S’ inftituifcono due progreffioni Arit- 
metiche , col levare una unità dalli nu- 
meri dati a, b, di tanti termini, quan- 
te unità ha il minor numero b ; allo- 
ra il numero 33 6 , prodotto della mol- 
tiplicazione dei termini della maggior progreflione , fi divida pel 
numero 6 , prodotto della moltiplicazione dei termini della ipi- 
nor progreflione *d il quoziente 5 6 farà il ricercato numero del- 
le combinazioni, che può averli, fe le cofe date fi combinino, fe- 
condo il numero b. 

Che fe bramali fapere in quante obmbinazioni , ciafcune cofe lì 
ritroveranno i moltiplicali la quantità delle combinazioni , per il 
numero, fecondo il quale le cofe fono Hate combinate, ed il pro- 
dotto partali pel numero dato delle cofe , mentre il quozien- 
te mòftrerà in quante combinazioni ritrovali cadauna delle cofe. 

Mi lon valfo, per efempio 'di tutte quefte cofe, delle otto let- 
tere a , b, c, d, e, f, g , h , da quefte li hanno 28 diverlì binar;, 
o ambi, 5 6 diverlì ternari, o terni, 70 quatternar;, o quaderne, 

5 6 quinari, o cinquine, 28 fenarj , o fettine , 8 fettenar;, o fetti- 
ne , che corrifpondono ad altrettante diverte unità , come i fenar; 
ai binari, i quinarjai ternari; quivi fonolì folamente efprcffi i fo- 
li binar; , remar; , e quatternar; , gli altri facilmente ritrovanlì 
coll’ufo della medelim’Arte , pertanto le otto lettere, a, b , c, 
d, c, f, g, h, danno 246 combinazioni. Nel feguente Problema fi 
vedrà delle permutazioni. 

PROBLEMA II. 

Dato un numero, trovare tutte le permutazioni poffibili . 

Supponiamo dicci lettere, cioè a, b, c, d, c, f, g, h, i, k, fa $ 
d' uopo moftrare tutti gli ordini diverlì , e poflìbili delle dette die-^. 


ci lettere. 

Dee fi prima fapere , che il modo di trovare il numero dille permu- 
fazioni di quante cofe fi vogliono, fi bo col moltiplicare infittene i nu- 
meri che ef primono la ferie di dette cofe , come fe j off ero date le 5 
lettere A , B , C , D , E, ciò i numerate , coi numeri fono 1,2, 3 , 

4, 5, moltiplicati quefti numeri fra di lord, danno 120, numero del- 
le permutazioni che fi poffono fare colle dette lettere A , B , C , D , E . 

La qual cofa viene infognata dallo Jìejfo T acquei , nello fcolio della 
Propofizjone XIX. Libro VII. delta fua Aritmetica , mediante la qual 
\regola ba formata la feguente Tabella delle permutazioni . • 


Nu- 
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Numero delle cofc. 


E N O N A. 59 

Permutazioni. 


z 

3 

4 

5 

6 

1 

8 

9 

io 

* 4 . 


z 
6 

a 4 - 

xza 

7 »o 
5040 
40310 
3 <528 80 
3<5i88oo 

0104484017331394373^0000. 

Che fe nel dato numero delle cole occorrono alcune limili, op- 
pure che fieno le medefime , come fc fi dia quella parola Iguatiut 
d* otto lettere, nella quale fi vede due volte 1 i, fi troverà il nu- 
mero delle permutazioni , con quella regola tolta dal noftro 

Ricetterò . . - ■ i 4 • ' : 

j. U tumero ielle permutazioni ft divido per il numero delle permu- 
tazioni , che pojfono avere le cofe fittiti > eòe il quoziente fora quel- 
lo che ft certa . .. •' • J ■ -■ .. 

Le otto Lettere di quefta parola Ignattus , fe tutte fodero diver- 
te, darebbero 4032.0 permutazioni > le lettere firn ili fono due, c 
due lettere immettono due permutazioni , perciò dividali per 1 il 
40320, il quoziente fard aoréo , e quello lara il numero di tut- 
ti gli ordini diverfi, e poflibili delle Otto lettere che formano la 
parola Jgnatiut. 

COROLLARIO. 

L Dieci Uomini poffono federe ad una menfa più di tre miho-, 
ni di volte , ficchè mai fia il medefimo l' ordine dei fedenti a tal 
menfa , mentre di dieci cofe gli ordini diverfi fono 3^8800. 

II. Mille milioni di Scrittori in nulle milioni d anni non pol- 
lono fcrivere tutte le permutazioni delle 24 lettere dell Allabct- 
to 5 quantunque ogn’ uno di quelli Scrittori giornalmente riempii- 
fe quaranta pagine , delle quali cadauna conceneffe quaranta di- 

verfi ordini delle 24 lettere . . 

' Le cofe dette , brevemente fi diraollrano , mentre uno Scritto- 
re in un giorno feri ve 40 pagine , delle quali ogni una conten- 
ga quaranta ordini diverti; moltiplicali il 40, per 40 , fi hanno 
1Ò00 diverfi ordini che un folo Scrittore in un giorno ferì veri 5 
fc diamo che l’anno fia di 3 66 giorni, un folo fautore temerà 
in un anno 585Ò00 ordini , oppure permutazioni delle 24 lette- 
re , che è il prodotto rifultante dal moltiplicare 1Ò00 per 3 66 . 
Adunque in io.oaoooo.oo anni uno Scrittore loto remerà 
585600000000000 , perchè quello numero fi ha dalla molrifihca- 
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zione 585600 , per 1000000000 5 onde fe in mille «iilujhi d' 
anni un fol Scrittore feriva le permutazioni , o gli ordini divedi 
585600000000000, mille milioni di Scrittori, nel medefimo tem- 
po , cioè in mille milioni d'anni fcriveranno tante permutazio-' 
ni, diverfe delle 2+ lettere, quante fi hanno dalla moltiplicazio- 
ne di mille milioni , per il detto numero 585600000000000 , 
e il numero delle permutazioni da quella moltiplicazione prove- 
nuto fari 585600000000000000000000, che i minore di 
620448401733239439360000, numero che raollr* tutte le per-- 
mutazioni delle 24 lettere dell* Alfabetto. 

III. Dal medefimo Problema fi ritroveranno tutti i potàbili an-- 
nagrammi d’ un dato nome 5 e fe alcune lettere nel dato nome 
occorrono che fieno le medefime, fari d’uopo appigliarli 'ancora 
alla regola di lopra infegnata. 

IV. Per avere tutti i Vocaboli che polTcmfi fare dalle 24- let- 
tere dell* Alfabetto , lari ncceflario moflrare per mezzo del pri- 
mo Problema tutte le combinazioni delle 24 lettere , sì a due £ 
due , a tre a tre , a quattro a quattro, a cinque a cinque ,, a 
fei a feiec. e parimente tutte io combinazioni rigorofamente, del- 
le quali fi tratta nel primo Problema, che non folo fono fra fe> 
diverfe, ma nelle quali ancora p'on occorra alcuna lettera due vol- 
te che fi a la medefima , dipoi tutte quelle permutazioni , nelle 
quali una lettera, o più lettere s'allacciano , il ritrovar le qua- 
li baftantemente fi fa chiaro? dalle prime combinazioni j Indi co- 
me nel fecondo Problema f "di ciafcheduna. combinazione le lettere 
fi dovranno diverfamente permutare tante volte , quanto fi può , 
c da tutte quelle tanto combinafciorti , quanto permutazioni avraffi 
un numero di parole granditàmo *, c- quali immenfo , ma però 
Tempre determinato.- 
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OPUSCOLO 

ÉELLE COMBINA ZIONr , E DELLE PERMUTAZIONI, 

DEL SIG. NICCOLO’ Di MARTINO, 

* \ 

Ridotto noti' Italiana Favella 

H O femore Rimato rt'ón poterti da alcuno negare l'utilità del- 
la Dottrina delle permutazioni, tanto nella 'ricercale feo- 
primcnto degli Arcani della Natura,, quanto nell’ufo delta Vita 
Civile Perchè non penfo , che alcuno vi fia , il quale non fappia 
che infinite fono- le variazioni , tanto della Natura nelle fue ope- 
re, quanto degli Uomini nelle loro azioni, la qual variazione da 
altro non conofce il fuo elfere , che dalla- diverta permutazione, 
e combinazione delle parti. * 

E molto difficile il ridire tutte le maniere, perle quali più co- 
le poflono mutarli, o combinarli affieme, allorché concorrano a 
produrre qualche effetto. Onde non è meraviglia, fc il difetto più 
famigliate, nel quale gli Uomini anche più prudenti fogliono in- 
correre , non lìa altro appunto , che l’ imperfetta numerazione 
delle parti . Pertanto fi dovrà giudicare utiliffima quella Dottri- 
na,- che toglie fimil difetto, e infogna di numerare tutti i modi, 
nei quali fi poflono più cole affieme permutare , e combinare . 
Ciò pollo , Rimo , die non farà picciolo pregio dell'Opera da farli , 
fé quefla Dottrina delie permutazioni , c delle combinazioni leg- 
giermente dal Padre Tacquer toccata, da me fi efponga più dif— 
fusamente in- quello Opufcolo , in grazia dei principianti - 

capitolo 1. 

Delle Permutazioni - 

D UE o' più cofe diconfi fra loro permutarli, quandomefehianfi } 
affieme, in modo tale che venga, bensè mutato l’ordine , e 
il luogo fra di loro, ma però non liegua mutazione alcuna nella 
moltitudine di effe . Per la qual ragióne fi dirà , cercarli di due , 
o più cofe tutte le permutazioni , che fi poflono avere , allora 
quando fi cerca quante volte poflono affieme mefehiarfi talmente, 
che non lafehndovene nè aggiungcndovcne alcuna, vengali in co- 
gnizione del loro cangiamento, circa l’ordine, o il luogo. 

Se due cofe diverfe fi vorranno permutare , ne rilutteranno due, 
e -diverte permutazioni , e fe di quelle dne cofe V una fia verbi- 
grazia a, che vada avanti , e dopo ne fiegue l’altra, cioè b , 
qirefla farà una permutazione ; un’altra permutazione farà fe pre- 
ceda b, c ne liegua a . Se le cofe da permutarti fieno tre , e di- 
verte come a, b, c, fubito che una di qutfle tiene il primo luo- 
go, le altre due polfono permutarli due volte , e perciò due voU 

tc 
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eli tutte le permurazidhi per 6 , tramerò delle permutazioni, che 
poffono farti delle tre cofe limili, che in effe cinque cofe fi com- 
prendono , il qnoziente farà 20 , numero delle ricercate perimt* 
razioni. •* 

Che fe non una , ma due, o più cofe nel dato numero di co- 
fe frequentemente occorra , allora fi avrà il numero di tutte le 
permutazioni diverfe , fe fi dividerà il numero delle permutazio- 
ni che rifulta dal dato numero delle cofe intefe , come fe tutte 
foffero diverfe , per io prodotto che verrà dai numeri delle per- 
mutazioni , che verrebbe dalle cofe limili, che frequentemente oc- 
corrono, fecondo la propria moltitudine di Cadauna . Per lo che 
fe follerò 7 Je cofe da permutarli , e fra quelle ve ne f offe una, 
che fi prefentaffe due volte , e un’altra tre , il; numero di tutte 
le permutazioni dimfc farà 440 . La ragione di ciò è , che 7 co- 
fe poffono permutarli fra di loro 5040 volte in diverfe maniere , 
e fecondo l’ accennato, perchè due tofe poffono permutarli due 
volte , e tre , lei volte fra di loro , tfivifo dunqne il numero 
5040, per ia, il qual 12 è il prodotto di 6 in 2, darà il quo- 
ziente 420 , numero delle ricercate permutazioni. 

CAPITOLO II. 


Delle Combinazióni , fecondo tutti gli ef ponenti . 

P ER nome di Combinazioni s’intendono le congiunzioni delle có- 4 
fe , nelle quali inniun conto offervafi l'ordine, oppure il luo- 
go delle cofe , bensì fi confiderà il numero , ne! quale le cofe 
propofte hannofi da «ingiungere inficine . Per lo che allora fi cer- 
cheranno tutte le combinazioni diverfe di più cofe propoffe, quan- 
do fi cerca da! dato numero delle cofe quante di effe a due a due, 
a tre a tre , a quattro a quattro pedono averli , ficchè cadauna 
d’effe una fol volta, e non più fi prenda- 
li numero, fecondo il quale le cofe propofte fi onifeono, fi chia- s 
ma efponmte della combinazione , come fe le cofe fi prendano a due 
a due , il loro cfponente farà 2 , fe a tre a tre i! 3 , fe a quat- 
tro a quattro il 4 , e così delle altre ; e le cofe unite fecondo 
quelli efponenti fi dicono binar j , « ambi , t tende j , e terni , quater- 
na r) , 0 quaderne, ovvero unione di due cofe, di tre, di quattro ec. 
e per -confeguenza fi deono chiamare ad una ad una , quando le 
cofe fi prendono tutte ad una ad una , e a niffuna a nijfuna , quan- 
do niuna affatto non fe ne prende . 

Prima che partiamo a trattare circa il ritrovamento delle com- 
binazioni, fecondo qualfivoglia dato efponcnte daremo un meto- 
do per trovare le combinazioni, fecondo rutti gli efponenti uni- 
tamente , lo che riufeirà comodo , fe fi offerverà il qui fotto mo- 
do. Sieno dacorobinarfi in tutte le maniere, te lettere a, b, c, d, 
fi facciano tante ferie, quante fono le lettere , in cal modo che 
nella prima ferie lì trovi la foia lettera a, nella feconda b loia, 
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e poi unita colla ftefla a , nella terza fi ptftiga da sé in primo luo- 
go c, indi unifcafi c, con tutti i termini precedenti, nella quar- 
ta fi collochi paritnentc da fc fola d, e di poi unita con tutti i ter- 
mini delle precedenti ferie , e cosi delle altre , 

a 

fc. ab 

a. ac. bc. abe 

d. ad. bd. cd. abd. acd. bed . abed. 

Secondo l’ordine dato è chiaro, che le propolle lettere vicende- 
volmente fi combinano afiicme in qualunque modo , e fecondo 
rutti gli efponenti, perché la lettera che conduce tutte le altre di 
qualunque ferie, fi pone primieramente loia, dippoi accompagna- 
ta con tutti i termini delle precedenti ferie. E’ manifefio ancora , 
che in quàlfivoglia ferie fi ritrova un termine di più dei termi- 
ni tutti afficme, delle antecedenti ferie , perciò i termini delle 
dette ferie formeranno una progreffione geometrica dupla , co- 
minciarne dall’ uniti. E fecondo quello che ha dimoflrato il Pa- 
dre Tacquet, nel dccimoquinto Teorema delle progreflìoni geome- 
triche (e noi nel fecondo Tomo n°. XV) eifer tale ancora la na- 
tura della progreffione geometrica dupla, cominciarne uniti, che 
la fomma di tutti i termini con una uniti di più inoltra il fe- 
guentc termine. 

In conseguenza dalle cofe dette , riufeiri facile fommare affie-' 
me tutti i termini di quelle ferie , c perciò trovare le combina- 
zioni delle cofe date , fecondo tutti unitamente gli efponenri ; La 
ragione fi è, perché quei termini formando una progreffione geo- 
metrica dupla, principiante . dall’ uniti , c quante fono le unitA 
nel dato numero delle cofe , altrettante effendo le ferie dei me- 
defimi termini , nella progreffione -dupla cominciarne dall'uniti,- 
fari badante raccogliere afficme tanti termini, quante fono le uni- 
tà nel dato numero delle cofe , cd allora altrettanti termini del- 
la progreffione geometrica dupla fi fommeranno affieme , princi- 
piando dall’unità, fe fi prenda il termine fuffeguente della mede- 
fima progreffione , e dal medefimo termine fi levi un’ uniti , per 
quella proprietà, appunto poco fa accennata , che nella progref- 
fione geometrica dupla, cominciante dall’unità, la fomma dei ter- 
mini quanti fono accrcfcinta di un’unità, moftra il fcguentc ter- 
mine . 

E perchè nella progreffion geometrica dupla , cominciante dall’ 
unità ogni termine trovali, fe il numero binario, cioè a , tante 
volte fi moltiplichi per fc fteffo , quanti fono i termini che van- 
no avanti al termine fuffeguente che fi vuol trovare, fi avrà que- 
llo termine fuffeguente, col moltiplicare il numero a, rante vol- 
te per felleffo, quanti fono i termini precedenti, cioè quante fono 
le uniti del dato numero delle cofe . La regola dunque di ritro- 
va- 
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vare tutte le combinazioni,'» fecondo tatti unitamente gli c (ponen- 
ti fari la feguente: 

Si moltiplichi il numero 2, tante volte per Te fteflo, quante To- 
no le uniti, le quali contiene il dato numero delle co fé , e dal 
prodotto di quella moltiplicazione levili un'unità, e il refiduo la- 
ri il numero delle combinazioni che fi cerca . Onde Te chiamere- 
mo n il numero delle cofc date, il numero di tutte le -combinazio- 
ni fecondo tutti unitamente gli efponenti fari , intendendo 
pcf z° , quella poterti del numero a, la qtulexnoftra.il numero n. 
CAPITOLO III- i , 

Delle Combinazioni fecondo ciajcbeiun efponente . 

I ’NOpo di avere infognata la ftrada di trovare le combinazioni < 
J fecondo tutti unitamente gli efponenti , rimane a vedere 
qual via tener fi deggia, per ritrovare le Combinazioni, fecondo 
cadauno degli efponenti: Atefo lo fteffo ordine, del - quale ci fia- 
mo .valli di fopra per ritrovare le Combinazioni, fecondo tutti uni- 
tamente gli efponenti è chiaro, che la lettera, la quale è capodì 
qualunque ferie., unita che fi* alle cofe ad una ad una delle pre- 
cedenti ferie., forma le cofe a due a due, cioè gli ambi, unita 
agli ambi fa le cofe a tre a tre , cioè i terni , . unita ai terni 
fa le cofe a quattro a quattro cioè le quaderne , c così delle 
altre; onde in qualfivoglia ferie il numero jdelle .Combinazioni, 
fecotidoflualfivoglia datoefponente fari, detrattane un’unità, ugua- 
le al numero delle combinazioni, fecondo Tciponenjte , le -quali 
fi ritrovano nelle precedentT ferie. 

Porto ciò farà dipoi facile fare una Tavola, la quale ci faccia 
vedere occularmente le Combinazioni, fecondo cadauno esponen- 
te, le quali fi ritrovano in -qualunque ferie. E perché le cofe ad 
una ad una fi ritrovano in qualunque ferie , pertanto in qualun- 
que ferie nel luogo delle dette cofe ad una ad una fi dovrà por- 
re la ftefTa unità- fi -perché nella .prima ferie, fuori delle fole co- 
fe ad una, ad una '«od vi fono alcune altre combinazioni , per- 
ciò gli altri ^pacj vacui fi dovranno riempire di zeri ; raccolte poi 
per ordine tutte le cofe ad una, ad una delle ferie precedenti , fi 
ritroverà nella feconda ferie ciTervi un -ambo , nella terza due , 
nella quarta tre, e cosi delle altre . Parimente uniti gli ambi fi 
troverà , che nella feconda non v' è alcun terno , nella terza ef- 
fervene uno, nella quarta tre, nella quinta lei, nella fella dieci cc. 
nei medefimo modo uniti i terni , fi vedrà che tanto nella fecon- 
da , quanto nella tenta ferie non v’ è alcuna quaderna , bensì nel- 
la quarta ferie «flervene una , quattro nella quinta , dieci nel- 
la (èrta , x venti nella fettima ec. , e nel medefimo modo , e. 
maniera fi potranno fucc-effivatnente ritrovate tutte le combina- 
zioni- di qualfivoglia ferie- 
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Tavola della Combinazioni , fecondo ciafchcdun efponente . 
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Ora fari d’uopo confiderare le tre proprietà della fuddetta Ta- 
vola, delle quali la prima è quella , in vigor della quale fi confirui- 
fce , e forma la Tavola ftcfla ,. e col cui ajuto fenza alcuna diffi- 
coltà la medcfìma Tavola può continuarli in infinito, voglio di- 
re, che qualunque termine in qualfivoglia colonna verticale ugua- 
glia la iomma di tutti i fuperiori della precedente ^colonna verti- 
cale, dal che ne avviene, che per ritrovare qualunque termine defi- 
derato in qualunque colonna verticale , efler ballante fommare 
affieme tutti i termini fuperipri , che fi trovano nella precedente 
colonna verticale . 

La feconda proprietà è , che la prima delle colonne verticali 
non ha alcun zero in principio, bensì la feconda ne ha uno, la ter- 
za due, la quarta tre, e così delle altre 5 onde fe fi prenda ugual 
quantità di termini in dette colonne , la quantità dei quali fia 
•^P rc fia per la lettera a{ la quantità dei termini lignificativi, po- 
lli da parte i zeri , farà a , nella prima colonna , a-i nella fe- 
conda , a-z nella terza, a-? nella quarta, e così delle altre. 

La t$rza proprietà è quella, che in qualfivoglia colonna verri- 
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cale , fe qualche termine fìgnificativo venga moltiplicato pel nu- 
mero dei termini lignificativi , che lo precedono , e il prodotto fi 
divida pel numero di quella colonna, cioè per i nella prima co- 
lonna , per a nella feconda , per 3 nella terza ec. , il quoziente fa* 
ri la fomma dei termini precedenti lignificativi , onde farà ora 
facile fommare afficme tutti quanti i termini di qualunque colon- 
na verticale. . 

Si prenda in qualunque colonna verticale , cominciando dal 
primo termine, una ugual quantità di termini, la di cui quantità 
lia denotata per la lettera a , ed attefa la feconda proprietà , la 
quantità dei termini lignificativi , nella prima colonna farà a , nel- 
la feconda a-i , nella terza a-a , nella quarta a-gec. , e perche 
nella prima colonna qualunque termine è l’unità, la lettera a, ov- 
vcro t_ denoterà , non folo la quantità, ma ancora la fomma dei 
termini lignificativi. 

Quindi perchè a cagione della prima proprietà V è >1 termine? 
il quale nella feconda colonna immediatamente licgne, perciò fe 
r lì moltiplicherà per a-i , e il prodotto li divida per z , fecondo 
la terza proprietà , il quoziente ~~r farà fa fomma dei termini 
nella feconda colonna , ed effendo quella fomma il termine che 
proflìmamente liegue nella terza colonna, fe la medclima fomma 
li moltiplicherà per a-a, e dividali per 3, il quoziente 
farà la fomma dei termini nella terza colonna , c cosi parimente 
la medclima fomma dei termini farà */»■ *!■*' V 1 oei fa quarta 
colonna, tt *!. 1, *7* nella quinta colonna , c cosi in infini- 

to, oifervandolì però, che i punti frapporti alle quantità denotano 
la continua moltiplicazione delle medefimc quantità . 

E’ chiaro dunque,’ che quella fomma li moftra con due progref- 
fioni Aritmetiche , una che difccnde dalla quantità dei termini , 
collo fminuimento d’una quantità , l’altra che afeende dalla uni- 
tà, collo accrefcimento d’una unità, e l’una, e l’altra è com- 
porta di tanti termini , quante unità contiene il numero della 
colonna. , 

Onde la medclima fomma denotandoci tutte le Combinazioni , 
le quali li formano da altrettante cofe , quanti fono i termini 
pyfi , e fecondo quell’ efponcnte che denota, e ci dimoflra il nu- 
mero della colonna , ne avviene di confeguenza , che per ritro- 
vare tutte le combinazioni che polfonli fare da più cofe , fecon- 
do quallivoglia dato efponcnte, farà di meftieri attenerli alla qui 
fottopofta Regola. 

Si facciano due jfrogreffioni Aritmetiche , una che difeenda col- 
lo fminuimento di un’unità dal numero delle cofe da combinarli, 
l’altra che afeenda dalla unità, coll’ aumento d’una unità, e 1’ 
una, e l'altra di tanti termini, quante unità ha l’efponente del- 
la Combinazione j fatto quello lì moltiplichino fra loro fcambie- 
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eoi mente, tanto i termini della prima progreflione, quanto i ter- 
mini della feconda, indi divilò il prodotto dei primi, per il pro- 
dotto dei fecondi, il quoziente che ne verri, (ari il ricercato nu- 
mero delle Combinazioni , le quali fi pollbno indiarne fecondo il 
dato efponente j c quella Regola è quella ftelfa appunto che tocca 
il Padre Tacquet , tolta da Pietro Erigonio. 

CAPITOLO IV. • 

Delle Combinazioni , nelle quali pud occorrere pih volte 
P la mede [ma cofa. . , * 

N EL ricercare le Combinazioni delle cofe , tanto fecondo tutti 
gli efponenti unitamente , quanto fecondo cadauno d'effi , 
abbiamo fuppofto, che niuna cofa fi pofl’a unire con fc medefima, 
nc perciò poterfi più d' una volta pigliare nella medefima Combi- 
nazione, che fe fi voglia fupporre che qualunque cofa polla an- 
cora feco unirli, e perciò più volte occorrere nella medefima Qovcw 
binazione , allora il numero delle Combinazioni fard molto mag- 
giore , onde dando a tal metodo fari facile trovare parimente 
quelle Combinazioni - 

Supponiamo dunque da combinarli nel modo detto le lettere 
a, b, c , fi facciano rante -ferie, quante fono le lettere , c nel 
principio di cadauna delle ferie , fi ponga una delle dette let- 
tere; c per ritrovare le unioni delle lettere a dne a due, di qual- 
fivoglia ferie, fi combini la lettera, la quale è in principio della 
fua ferie , non folamentc colle precedenti lettere ad una ad una , 
ma ancora con fe 11 erta 5 e fimilmente per formare le Combina- 
zioni delle lettere a tre a tre , fi combini , non folamentc colle 
unioni delle lettere a due a due, delle precedenti ferie » ma an- 
cora della fteffa lua ferie , ed il medelìmo fi faccia ancora nelle 
Combinazioni , fecondo tutti gli altri efponenti , nel qual modo 
facendo chiaramente apparifee, non poterfi. lafciare alcuna Com- 
binazione , che polla farli colle date cofe .. ' 

a- aa. aaa 

b. ab. bb. aab, abb. bbb 
c. ac., bc. c c. àac. abc. bbc. acc. bcc. ccc. 
Quindi fi vede manifeftamcnte , che in quallìvoglìa ferie il nu- 
mero delle Combinazioni , fecondo qualfivoglia dato efponente , «è 
uguale al numero delle Combinazioni, le quali fi ritrovano, tan- 
to nella ftelfa ferie, quanto nelle ferie precedenti, fecondo l’efpo— 
■ente minore di una uniti, perciò la medefima Tavola, che di fo- 
pra fi è fatta, dimoftrerà le Combinazioni, le quali occorrono in 
qualfivoglia ferie, fecondò cadauno degli efponenti , fe dalle co- 
lonne verticali cadati i zeri iniziali vi fi pongano- le Combina- 
zioni, finché fieno riempiuti i luoghi vacui di qualfivoglia colon- 
na, e qualunque colonna cominci dall’unità, comedimoftra- la fis- 
sante Tavola- ■ « • 
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Tavola delle Combinazioni, fecondo ciafchcdun efponente. 
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Quefta Tavola ha due proprietà, delle quali. la prima fi è, che 
(e alcuni termini di qualunque colonna verticale fi fonammo af- 
fidile , la fomma farà il termine, il quale corrifponde all’ultimo 
termine della fegucntc colonna verticale. La feconda c, che in qual- 
fivoglia colonna verticale fc qualche termine fi moltiplichi pel nu- 
mero dei termini precedenti, aggiuntevi tante unità, quante nc 
moitra il luogo della colonna , e il prodotro fi divida pel nume- 
ro della medefima colonna , il quoziente farà la fomma dello ftcf- 
fo termine, coi termini precedenti. 

Polle quelle proprietà , non fari poi difficile fommarc afiìcmc 
rutti i termini di qualfivoglia colonna verticale . Si prenda dun- 
que, cominciando da capo . egual quantità di termini in qualfivo- 
glia colonna, e venga lignificata la loro quantità, per la lettera 
a, e perchè nella prima colonna qualfivoglia termine è l'unità , 
la fteffa lettera a, ovvero -f» ci moftrerà la fomma degli llcfli 
termini, che per la prima proprietà farà l'ultimo termine prefo 
nella feconda colonna} onde fc la medefima fomma fi moltiplichi 
per a+t , ed il prodotto fi divida per i , fari per la feconda pro- 
prietà il quoziente » la fomma dei termini della feconda co» 
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lonna . E Umilmente perchè quella medefima fomma è I* ultimo 
termine prefo nella terza colonna , fe fi moltiplichi a * 2 , ed il 
prodotto fi divida per 3, il quoziente » fati I» fomma 

dei termini, della terza colonna , e non deviando dal medeitmo 
metodo la fomma dei termini farà * .* *V * nc M 4 ' quarta co- 
lonna; *V- nella quinta colonna, ecosì delle altre- 

Si vede dunque, che quella fomma fi moilra con due progref- 
fioni Aritmetiche , e amendue che afccndono coll'aumento d’un’ 
unità, una della quantità prela dai termini, l’altra dalla unità» 
e tanto l'una, quanto l’altra di tanti termini, quante unità con- 
tiene il numero della colonna j onde perchè la medefima fomma 
denota tntte le Combinazioni , le quali fi fanno da tante cofe » 
quanti fono i termini prefi, fecondo quell’ cfponente, il quale de- 
nota il numero della colonna, con tal legge però che qualunque 
cofa fi può unire , non folo colle altre cofe , ma ancora con fe ftef- 
fa ; Dunque per ritrovare tutte quelle Combinazioni , le quali fi 
pofiono fare da pili termini , fecondo qualfivoglia dato efponea- 
tc , fi deve offcrvare la qui fotto notata Regola . 

Si facciano due progreffioni Aritmetiche , amendue accendenti»' 
coll’accrefcimento di una unità, una che afeenda dal numero del- 
le cofe da combinarli, l’altra che afccnda dalla unità, e Tana, e 
l’altra di tanti termini quante unità ha f cfponente della Combi- 
nazione $ dippoifi moltiplichino fra di loro fcambievolmente , tan- 
to i termini della prima progrefiìone, quanto i termini della fe- 
conda, e divifo il prodotto dei primi, per il prodotto dei fecon- 
di , il quoziente farà il ricercato numero delle Combinazioni , che 
fi pofiono fare feconde il dato cfponente , con queflo però , che 
qualunque cofa fi ritrovi combinata, non Colo colle altre, ma an- 
cora con fe llefia. 

CAPITOLO V. 

Delle Combinatimi , nelle quali off ero a fi ancora f ordine, 
e il luogo delle cofe. . 

N EI Capitolò feeondo dicemmo , che le Combinazioni chia- 
manti con/unzioni di cofe, nelle quali non confiderandol* or- 
dine , e luogo d’effe, foltanto fi ha attenzione alla moltitudine , 
fecondo la quale le eofe date afficme fi hanno da congiungere- 
per lo che le lettere a, b, c, formeranno un terzo, o ternario 1 , 
Ccritte come fi vuole : che fe poniamo , che alcuno voglia confi- 
derare ancora la verità, che fucccdc per l’ordine, e per il luogo 
delle cofe da combinarti , allora la quantità delle Combinazioni fa- 
rà fenza dubbio affai maggiore, onde qor Cotto fi raoftrcià m qual’ 
maniera ciò fi pofia avere - 

E primieramente devonfi fere tali Combinazioni di cofe, che 
qualfivoglia cofa non più d’una s’affaccia nelle Combinazioni, ne 
avviene per certo, che qualunque Combinazione a cagione dell or- 

&r 


Oigitized by Google 


Parte Nona. 71 

dine, o del fito delle lettere, tante volte replicar dorraffi, quanti 
fono i modi diverfi , nei quali poffono permutarli le lettere , che 
fono nella fteffa Combinazione; e perciò avraflì la quantità delle 
Combinazioni, che poffono farli di più cofc, fecondo qualfivoglia 
dato riponente, ficchè l’ordine, o pure il fito delle cofe medefima- 
mente cagioni variazione; le il numero delle Combinazioni , le 
quali dalle medefime cofc fecondo tal efponente , non olfervata 
quella legge lì poffono fare , lì moltiplichi pel numero delle per- 
mutazioni diverfe, che poflono farli da tante diverfe cofe, quante 
unità contiene il dato efponente. 

Dalle cofe già dimoftrate nel Capitolo III. lì ha il numero del- 
le Combinazioni, che lemplicementc poifono farli da più cofe fe- 
condo qualfivoglia dato efponente, le fatte due progreffioni Arit- 
metiche , una che difeenda dal dato numero delle cofe meno un' 
unità, l’altra che afccnda dalla unità, coll'aggiunta di un'unità, 
e l’una, e l’altra di tanti termini , quante unità contiene il da- 
to efponente , e il prodotto dei termini della prima progreflìone 
fi divida per il prodotto dei termini della’ feconda progreflìone j 
.onde perchè attele le cote dimoftrate nel Capitolo primo, il pro- 
dotto dei termini della feconda , denota il numero delle diverfe 
permutazioni, che poffono farli da tante cofe diverfe , quante' fo- 
no le unità nel dato riponente; il prodotto dei termini della pri- 
ma , denoterà il numero delle Combinazioni , che poifono farli 
dalle medefime cofe, fecondo il medefimo efponente , con quello 
però, che dall’ordine , e fito delle cofe, ne nafea variazione. 

Ciò pollo per trovare tutte le Combinazioni , che fi poffono 
fare di più cofe, fecondo qualfivoglia dato efponente, ficchè , e 1’ 
ordine, c il fito delle cofe produca variazione, fi tenga lafegucn- 
tc regola • Si faccia una progreflìone Aritmetrca , che difeenda 
dal dato numero delle cofe, meno un’unità, e compolla di tan- 
ti termini, quante unità contiene il dato efponente ; indi fi mol- 
tiplichino tra di loro fcambievolmcntc tutti i termini di quella 
progreflìone , ed il prodotto che rifulterà da quella moltiplicazio- 
ne, ci moflrerà la quantità ricercata delle Combinazioni , dalla 
qual cofa rilevali , che quando il dato efponente è uguale al nu- 
mero delle cofe ; perchè nella progreflìone fi jdifeende fino alla 
unità , fia tanto , come fe fi cercaflcro le feroplici permutazioni 
delle cofe date. 

Che fe deggianfi cercare le Combinazioni delle cofc, in maniera, 
che qualunque di quelle poffa unirli con fe fteffa , allora il nu- 
mero di tutte le Combinazioni fi troverà, fe il numero dato del- 
le cofe fi elevi a quella potclìà, la quale mollra il dato efponen- 
te della Combinazione, cioè ai quadrato fe l’ efponente è z , al 
cubo fe è 3 , al quadrato-quadrato, fe è 4 , e così degli altri ; 
per lo che tre cofe diverfe permutate , in tutti i modi daranno g 
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Combinazioni a due a due, 17 a trc a ere, 81 a 434*^., nic- 
defimamente, fé il dato numero delle cole fia 4, fi avranno 16 
Combinazioni, tutte a due a due, Ò4 a tre a tre , 15 6 a quat- 
tro a quattro , e cosi in infinito . 

Nè fembra difficile intendere quella regola , perchè le fupponia- 
mo a, b, c, dee., il di cui numero fia in da combinarli , cofic- 
chc qualunque lettera pofia unirli a fé ftefl'a, e l’ordine, ed il fito 
ancora delle lettere induca variazione, certamente fe a quelle [fi 
preporrà la lettera a, fi avranno le unioni a due a due, che co- 
minciano dall’ a, fevi fi preponga la lettera b, fi avranno le unio- 
ni a due a due , che cominciano dal b(, c cosi delle altre } per- 
tanto la ferie delle unioni a due a due, per la diverfità delle let- 
tere , dalle quali incominciano, tante faranno , quante fono le 
unità, nel dato numero'm, c qualfivoglia ferie avrà tante unio- 
ni a due a due , quante unità trovatili in detto numero, perciò 
farà imn, che è lo ftdfo che dire, il quadrato del numero m, fa- 
rà il numero di tutte le unioni a due a due. 

Sepoi a quelle unioni di lettere a due a due fi ponga avanti la let- 
tera a, ne verranno tutte le unioni a tre a tre, le quali comin- 
ciano dall’ a, fe fi preponga poi la lettera b , fi avranno tutte le 
unioni delle lettere a tre a tre , che cominciano dal b , lo che 
vale delle altre pure, onde le ferie delle unioni delle cofc a tre 
a tre , fecondo la diverfità delle lettere , dalle quali cominciano, 
faranno tante quante fono le unità nel dato numero mj e qualfi- 
voglia ferie avrà tante unioni di lettere a tre a tre, quante fono 
le unioni delle lettere a due a due , cioè quante unità conterrà 
il quadrato del dato numero m, e perciò farà m 3 , voglio dire il 
cubo del medefimo numero m , il numero di tutte le unioni del- 
le lettere a tre a tre , 

Nella medefima maniera fc a quelle unioni di lettere a tre a 
tre fi collochi avanti la lettera a, ne verranno tutte le unioni a 
quattro a quattro, che cominciano da a, fc vi fi preporrà la let- 
tera b, fi avranno le unioni tutte a quattro a quattro , chte co- 
minciano dal b, e così olfervafi delle altre , onde le ferie delle 
unioni a quattro a quattro, fecondo la diverfità delle lettere, dal- 
le quali incominciano faranno rance quante fono le unità nel da- 
to numero m delle lettere , e qualunque ferie avrà tante unioni 
di cofe a quattro a quattro , quante fono le unioni a tre a tre , 
cioè quante unità avrà il cubo del dato numero mj e perciò m* , 
cioè il quadrato-quadrato del medefimo numero m, farà il numero 
di tutte le unioni a quattro a quattro . 

Quello balli circa le Permutazioni , e Combinazioni a contem- 
plazione dei Studenti , per altro non è da palfarfi fotto filenzio, 
thè i numeri delle colonne verticali 'di amendue le Tavole fatte 
di fopra fono nel numero di quelli, che vengono volgarmente chia- 
ma- 
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inati dai moderni numeri figurati, onde valendomi di quella oc- 
cafione non farà fuori di propofito in grazia de' medefimi Studen- 
ti dare breve notizia di quelli numeri ; e perchè la confiderazione 
di tali numeri ha avuto origine dalla contemplazione dei numeri 
Multangoli , fatta dagli Antichi, perciò, prima delle altre cole lì 
dovrà inoltrare , e fpiegare cofa fieno i numeri Multangoli , ovve- 
ro Poligoni. . 

CAPIT OLO VI. 

!.* ( : 

Dei numeri Multangoli , ovvero Poligoni. 

I * * 

N Umeri’ Multangoli , g Poligoni , chiamanfi quelli , che procedono 
da una continua raccolta di altri numeri, che derivano dal- 
la unità, con ugual diftanza; e fecondo la divertirà di quefta^dL- 
ftanza , cosi varie fono le fpecie dei numeri Multangoli : fi chia- 
mano Numeri Triangoli, fc l’intervallo fia l’unità $ fi chiamano 
Quadrati , fc f intervallo c il 2 ; Pentagoni , fc l’ intervallo è 3 , e 
cosi degli altri. 

Se i numeri dunque, che con ugual diftanza vengono dalla uni- 
tà , fieno gli fteflì numeri naturali 1.2.3.4.5.0.7.8.960., per- 
chè l’intervallo , col quale quelli numeri s’ avanzano c l'Unità; 
dalla continua loro raccolta , ne verranno i numeri Triangoli, on- 
de t farà il primo Triangolo ita, ovvero 3 farà il fecondo Trian- 
golo, 1+2+3, ovvero b fari il terzo Triangolo , c cosi in infinito. 

Che fe i numeri derivanti dalla unità con egual diftanza fieno 
impari naturali 1. 3. 7. 9. 11. 13. 15 ec. , perchè 1’ intervallo, 
col quale s'avanzano 6 il numero 2, avremo dalla loro unione 
tutti i numeri Quadrati,- per lo che 1 farà il primo Quadrata, 
1+3, ovvero 4 farà il fecondo Quadrato, 1 + 3 + 5, ovvero 9 farà 
il terzo Quadrato, c cosi degli altri . 

Che fe poi la ferie de’ numeri, che cominciano dalla unità, con 
egual diftanza fia 1.4.7.10.13.16.1966., perchè la diftanza nel- 
la quale fi trovano quelli numeri è il numero 3 , nc rifiateranno 
dalla loro continua unione tutti i numeri Pentagoni 5 onde 1 fa- 
rà il primo Pentagono , 1 +4 , ovvero 5 farà il fecondo Pentagono , 
1+4+7, ovvero 12 farà il terzo, e cosi di feguito. 

Nella medefima maniera , fc la ferie dei numeri , ebe /piccatili 
dalla unità con uguat diftanza fia 1. 5. 9. 13. 17. 21. 25 ec. , per- 
chè la lontananza , nella quale Hanno tai numeri c il numero 4, ne 
nafccranno dalla loro unione continua tutti i numeri Efagoni.; on- 
de 1 farà il primo Efagono , 1+ 5 , ovvero tJcfardril fecondo Efa- 
gono, 1+5 + 9, Ovvero 15 farà il terzo Efagono, c così, s'intenda 
degli alrri. <? . - • r : ':•! c ■ : ;to %:'j , - '! 
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Mcdefimamente fe la ferie dei numeri, che hanno principiodal- 
la uniti, con cgual diftanza fìa i. 6. ii.nS. ai. 16. 31 cc. perchè 
la loro diftanza è il numerai 5, fi avranno rutti i numeri Èpta- 
goni s onde 1 fari il primo Eptagono , 1 t 6 , ovvero 7 fa- 
ri il fecondo, i+ò+ii, ovvero 18 farà il terzo, e così de- 
gli altri . 

Il primo che confiderò quelli numeri Poligoni, ovvero Multan- 
goli, ficcome rileviamo dagli Antichi, fu Ipficle, che deffim l'ori- 
gine di clG in quella maniera. Sicno qualfivogliano numeri , che 
con ugual diftanza procedano dalla uniti , la loro fomma farà 
Triangolo fe la diftanza fia l’ unità ; Quadrato fc il z ; Pentago- 
no fe il 3; Efagono fe il 4, e così degli altri. 

E perché il numero degli angoli in tjpefta diffiniziòne di Ipficle 
vien notata col numero maggiore , per la diftanza di due , colla 
quale diftanza i numeri procedano dalla unità , perciò Diofanto 
‘generalmente così intefe quella medefima diffiniziòne, abbianfi qual- 
fivogliano numeri, che proccdino dalla unità con eguai diftanza , 
la loro fomma farà un numero Multangolo , e conterrà tanti an- 
goli quante unità ha il numero che fupcra la diftanza di due.) 

Quelli numeri fono flati detti Multangoli , oppure Poligoni , per- 
chè le loro unità con eguali diftanze poffono cfi’cr difpofte in for- 
ma di Poligono Equilatcrale , voglio dire i numeri Triangoli in 
forma di Triangolo Equilatero , i numeri Quadrati in forma di 
Quadrato, oppure di Rombo, e cosi degli altri,* onde poffono an- 
cora chiamarfi numeri Multangoli, o Poligoni quelli, le cui uni- 
tà con uguali diftanze formano un Multangolo, o Poligono Equi- 
latero . 

Dal che ne fiegue , che qualunque numero derivante dal 3 più 
on’ unità edere Multangolo , e che contiene tanti angoli o lati, 
quante unità contiene Io fleffo numero; ciò prefuppofto 3 è Trian- 
golo , o diciamo un; numero di tre angoli , il 4 Quadrato , ov- 
vero numero di Quattro Angoli, c cosi degli altri, Ja ragione di 
quello fi è, perche le unità di cadauno di tai numeri poffono dif- 
porfi fucceflìvamente con ugual diftanza, ficchè facciano una figu- 
ra. di tanti lati uguali. 

E perchè nella fteffa unità , virtualmente fi acclude ogni Mul- 
tangolo, mentre ella è Triangolo, è Quadrato, è Pentagono , c 
Efagono ec. , e perchè la proprietà di tutti quelli Multangoli con- 
viene , e compete alla fteffa unità, onde qualfivoglia numero co- 
minciando dal 3 farà Multangolo nella fua fpecie , come primo, 
che procede dalia unirà, cioè il 3 primo Triangolo , il 4 primo 
Quadrato, il 5 primo Pentagono, il 6 primo Efagono, c così de- 
gli altri. 

Quindi fi vede che ogni numero Multangolo, o fia il primo 
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dopo l’unità, o fia qualunque altro, fe moliti colle lue unità egual- 
mente dittanti lo fteflo Multangolo, per fuo lato avrà numero ta- 
le, che conterrà tante unità, quanti fono i termini dalla cui unio- 
ne ne procede il dato numero Multangolo ; cosi perchè il nume- 
ro triangolo io nafee dalla unione di quattro termini, i. z. 3. 4, 
tal numero avrà per fuo lato il numero 4 , e medelìmamente per- 
chè il numero quadrato 25 lì ha dalla unione di cinque termini 
I. 3. 5. 7. 9. avrà per fuo Iato il numero 5 . 

Circa limili numeri Multangoli, e Poligoni fogliono farli prin- 
cipalmente due Problemi, dei quali il primo è, dato il lato ritro- 
vare il Multangolo della propolla fpecie, il fecondo è, dato il Mul- 
rangòlo, e la di lui fpecie determinare il di lui lato. Dalle cofe 
dette circa l’origine di quelli numeri , 5 . è chiaro che lafoluzione di 

3 uefti Problemi dipende da quelli altri feguenti. Dato un numero 
i termini che lieguano dalla unità , con un dato intervallo ri- 
trovare la fomma di tutti ; e vicendevolmente data la fomma di 
più termini provenienti dalla unità con un dato intervallo rin- 
venire il numero loro, onde perchè quelli due Problemi già fono 
Itati fciolti dal Padre Tacquet nel Libro quinto dell’ Aritmetica 
pratica, Capitolo fecondo, (e nella noflra Aritmetica Cap.IV. della 
Parte fefìa del feconda Tomo) perciò farebbe fruflratuo , che quivi 
ne faceflimo parola • 

CAPITOLO VII. 

Dei Numeri Figurati . 

D AI Numeri Multatigoli , o diciamo Poligoni li è poi venuto 
alla conlìderazione dei numeri , che chiamatili Figurati, per- 
ché ficcome fra gli Antichr Iplicle, e dopo lui Diofanto confide- 
rarono i numeri che nafeono da una continua fomma d'altri nu- 
meri, che con ugual diltanza hanno origine dalla unità, e li chia- 
marono Multangoli, oppure Poligoni , perchè le loro unità difpolìe 
con uguali diltanze inoltrano un Multangolo , ovvero Poligono 
equilatero! così i Moderni non contenti di ciò conliderarono an- 
cora gli altri numeri che provengono dalla unione, o raccolta de- 
gli lleffi Multangoli , e dei numeri che da etti Multangoli ne pro- 
cedono; e ugualmente quelli che quelli chiamarono numeri Figu- 
rati , perchè per le loro unità difpolìe con uguali diltanze polfono 
acquiftare diverfe figure . 

I numeri Figurati, però dai Moderni, non folo chiamanfì quelli 
che nafeono da una continua raccolta di altri , che con ugual diftan- 
za hanno in principio l’unità, ma quelli pure che fi hanno da un 
continuo aggiungimento dei numeri di lì provenuti ; dal che è 
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, . ,u» finefti n’imeri Ficurati , non folo poflbno aiftuigoern 

taTri She’ri , J U ihlrfa , colla quale li corame. 

rfwflVve ma di più li ftcfli numeri di qualunque genero fi 
riti fTòno dividere in varj ordini, fecondo la diverfa ragiono, per • 
fa quale ■ hanno origine ‘Si quei ragioni numeri Genitori, cioè prefi 

^ iK C Ska dunque , colla quale s’incamtnihano i numeri Gcnito- 
rfflffio dalla unità, farà l'unità, i numeri Figurati da 
ti aVanfi potranno fi chiamare del primo genere ; con rutto ciò pe- 
TÒ ; in mitilo medefimo genere , ficcomc diconfi numeri Genitori 
quei fteflì numeri, che s’ incamminano dalla unità, coll aumento di 
fna unità; così potranno!! chiamare numeri Figurati del primo or- 
dine quelli, i quali nafeono dall’ aumento dei numeri Genitori . 

« 3 . 'oriZ ; i numeri fi.urati che lufcono dalla con.,- 
Bua raccolta di quelli, i quali fono del primo ordine 1 del i r 
ordine, i figurati che vengono dalla continua raccolta di q 
li che fono del fecondo ordine , e cosi degli altri. 

Medef, inamente, fe la diftanza, colla quale vanti*. numeri _p«fi 
da principio, cominciando dalla unica fia il 2 » 1 nume i g 
rati di li provenienti fi chiameranno de! fecondo genere : . e ^ 
come in quello medefimo genere fi dicono numeri Genitori U 
ftcfli numeri , che cominciano dalla unità coll aumento di a, 
cosi potranno!!- dire numeri Figurati del primo ordine , quelli che 
nafeono dall'aumento ideilo dei numeri Genitori ; numeri 
curati del fecondo ordine quelli che nafeono dall aumento di 
quelli, che fono del primo, i numeri Figurati del terzo ordine, 
quelli che vengono dal fecondo , c cosi m infinito . 

^ Da quelle cofe chiaro fi rende, quello che fu detto nel fine 
del Capitolo V., che i numeri delle colonne verticali di atnen- 
due le Tavole fitte di fopra, fono fra quei che dai Moderni vol- 
garmente chiamanfi numeri Figuraci. . 

I numeri raccolti dal principio di una colonna verticale, tan- 
to nell’ una, quanto nell’altra di quelle Tavole , danno i nume- 
ri della colonna verticale che ne ficgue. Perciò perche nella i 
tonda colonna verticale fi hanno tutti i numeri Naturali, che 
fiemiono dalla unirà colla difianza di una unirà, è chiaro che in 
quelle colonne fonovi i numeri Figurati del primo genere; colrc- 
chè ficcomc nella feconda colonna Hanno i numeri Genitori , co- 
sì nella terza trovanfi i nnmeri Figurati del primo ordine ; nel- 
la quarta i numeri Figurati del fecondo ordine , c nella quinta 1 
numeri Figurati del terzo ordine , e così degli altri ; e nella 
prima colonna verticale di qualfivoglia Tavola, evvi la (cric del- 
le unità , dalla unione continua delle quali fi producono 1 nume- 
ri Naturali della feconda colonna . 
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Qticftr numeri Figurati hanno maravigliofe proprietà, che mol- 
to giovano per efercitare i Principianti , e tra quelli che fono 
del primo genere ballerà notare quella, che fe elfi cosi fi difpon- 
gono, come fi vedono nella prima Tavola, ficchè nella prima co- 
lonna verticale fiavi la ferie delle unità , nella feconda la ferie 
deijjumeri Naturali, indi nelle altre vificno gli flcffi numeri Fi- 
gurati , che fi hanno dal continuo auménto di quelli , e cadauna 
colonna abbia tanti zeri in principio , quante unità contiene il 
numero iella colonna, levatane una, voglio dire , che i numeri 
delle colonne tranfverfali moflrino ordinatamente i coefficienti di 
tutte le potellà derivate da qualche radice binomia, come fareb- 
be a dire a + b . 

I coefficienti della ftelfa radice atb, fono i numeri i, i, che 
trovatili nella feconda colonna tranfverfale , i coefficienti del qua- 
drato a 4 + aabfbb , fono i numeri i , a , i , che trovanfi nella 
terza colonna , i coefficienti del cubo' a 3 + 3a l b + 3ab 1 + b3 , 
fono i numeri t, 3, 3, 1 , che fi vedono nella quarta colonna , 
i coefficienti del quadtatcnquadrato a 4 1 4a 3 b + ia l b 1 + 4ab } + b 4 , 
fono i numeri 1, 4, 6, 4, x, che fono nella quinta colonna , 
e così degli altri, pcrlochè fe quella prima Tavola fi profegui- 
fca in infinito, per clfa facilmente fi eleverà qualunque radice bi- 
nomia a qualunque data poteftà . 

Tutta dunque la difficoltà che trovali In formare le poteftà, fi 
è nel ritrovare i coefficienti , coi quali fi deono legnare i termi- 
ni delle poteftà , perchè i termini facilmente fi hanno, fe fatte 
due progreffioni Geometriche , i cui efponenti fieno le ilelfe par- 
ti della radice binomia propofta, e delle quali una difeenda dal- 
la poteftà ricercata del fuo efponente fino all' unità, l’altra afccn- 
da dalia unità , fino alla poteftà ricercata del luo efponente , fi 
moltiplichino i termini di una progreftìone, per i termini cor- 
rifpondenti dell’altra. 

Supponiamo dunque di cercare i termini del cubo della radice 
binomia a ♦ b , bifogna fare due progreffioni Geometriche , delle 
quali una avendo per fuo efponente la parte a , difeenda dal cu- 
bo dello ftcflb a, fino all’unità , l’altra avendo per fuo efponcn- 
te la parte b , afeenda vicendevolmente dalla unità fino al cubo 
dello ftelfo b, perchè di quelle progreffioni, la prima effondo a 3 , 
a* , a , 1 j la feconda 1. b , b 1 , b 3 , moltiplicati ordinatamen- 
te i termini, di una progreftìone per i termini dell’altra , ne ri- 
fulteranno i termini del cubo ricercato a 3 , a l b, ab 1 , b 3 . 

Se medefimamente deggianfi trovare i termini del quadrato cu- 
bo della radice binomia atb , fi for miti due progreffioni Geo- 
metriche, delle quali una abbia per ftufTlponente la parte a , c 
dal quadrato cubo dello ftelfo a, difeenda fino all’unità j l'altra 
• - ab- 
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abbia per fuo efponente la parte b, e vicendevolmente d4lP uni- 
tà attenda fino al quadrato cubo dello fletto b , mentre la pri- 
ma di cotefte progreffioni effendo a s , a 4 , a*;, a*, a 1 , la fecon- 
da i, b, b* , b 3 , b 4 , b s , moltiplicati i termini di unaprogref- 
fìone con ordine, peritermini dell’altra, fi avrannoji termini del 
quadrato cubo ricercato a 5 , a 4 b, a 3 b 4 , a*b 3 , ab 4 , b s , 

Pertanto i termini di qualunque potetti facilmente avendoli da 
qualche radice binomia , è chiaro, che tutta la difficoltà nel for- 
mare le potetti , confitte nel ritrovare i coefficienti da fegnare i 
termini; onde fubito , che quelli coefficienti fi trovano ordina- 
ramente nelle colonne tranfverfali della predetta Tavola, è fuor di 
dubbio , che mediante elfa facilifiimamente può elevarli qualunque 
radice binomia a qualunque data potetti, e fe avremo a memoria 
le proprietà memorate nel Capitolo III. circa i numeri di quel- 
la Tavola , potremo ftabilire una certa formola generale , in vi- 
gor della quale qualunque radice binomia fi eleverà a qualunque 
potetti,' la qual cofa perchè da noi fi è fatta nei noftti Elementi dfcll’ 
Algebra (a), che quanto prima verranno alla luce, onde ora ciò 
patteremo fotto filenzio , per non dire più volte la fletta cofa » 


( a ) Gli Elementi fuddetti fono fiati Stampati in , Napoli per il Mofca , in 
due Tomi in ottavo , ed ultimamente del 1757. per lo fieffo Stampatore , . ac- 
ercfciuti dall' Autore , e ridotti in tre T orni in ottavo . 
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DI GIUSEPPE ALBERTI 

PARTE DECIMA. 

DIZIONARIO ARITMETICO. 

S O , che alcuni forfè diranno , che mi farei potuta avanzare que- 
lla fatica, avendo ciò fatto Monfieur Ozanam nel fuo Dizio- 
nario Mattemanco . Egli è vero, che Monfieur Ozanam ciò ha 
fatto: ma quando altro fatto non avelli, che ridir qui tutto ciò, 
che lo ftefio Ozanam ha detto nel fuo Dizionario Mattcmatico , fem- 
brarni , fe mal non m’ appongo , che non avrei mal fatto , e che 
difgradevol cofa non farebbe fiata l'avere in un fol corpo pofto 
ciò, che fparfo trovali in varj Autori , ed averlo ancora ridotto 
nel noftro Italiano Idioma in grazia di quegli Italiani Aritmeti- 
ci , che la lingua Francefe non poficdeflero . Di ciò folo però 
non mi fon contentato. Mi fon ben fervito del fuddetto Dizionario , 
ma non ho però mancato d’abbreviar molte cofe non neceffarie 
al folo Aritmetico, ed altre ancora aggiungervenc , parcicolarmen- 
ti attinenti alla pratica . Ho pofto ogni cofa per ordine , fotto le 
fue rifpettive lettere dell’ Alfabetto , fecondo un vero Dizionario, 
comcppure la ftclfa cofa ho pofta fotto varie lettere , fecondo che 
può efler cercata dal Lettore-, e quello acciocché fenza molto fati- 
care polla trovar . con preftezza ciò che brama . E perchè nello 
fpiegare i termini polli in quello Dizionario è fiato vopo fervirfi 
di altri termini, polli .pure nello ftclfo Dizionario , perciò que- 
lli lì fono fatti ancor elfi in Corfivo, per denotare che la fpie- 
gazione di effi trovali nello ftefio Dizionario alla fua rifpettiva 
parola , acciocché con preftezza poffa il noftro Aritmetico ritro- 
varli; Perciò ho ftimato che al. noftro Aritmeticoa grado fia per 
efièrgii quella mia fatica , che in di lui grazia ho fatto. 

I Numeri Aritmetici, polli inquefto Dizionario, moftrano i nu- 
meri che fono nel margine dell’ Opera, per poter ad effi ricorre- 
re , ed avere nello ftefio tempo più diftinta notizia di ciò che 
in tal luogo parla il Dizionario. I numeri Romani I. II. IH. ap- 
porti a quei numeri, denotano i Tomi, cioè I. primo, II. fecon- 
do , III. terzo • Dove poi non fono numeri , di ciò moftrafi non 
averne fatta parola nell’Opera , onde tali cofe nel Dizionario più 
dell’ altre vengon fpiegate, nei qual modo lo ftefio Dizionario fa 
uffizio di Tavola , e ferve alla comodità . 
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So Aritmetica Pratica 

A • 

A RITMETICA è la fcicnza del numero. r.l. 

Aritmetica Teorica è quella ‘clic confiderà le cagioni, le qua- 
lità , e le proprietà dei numeri . a* I. 

Aritmetica Pratica è quella che infegna l’Arte del Calcolare. g.I. 
Aritmetica ragione , cioè Ragione Aritmetica e la comparazione che 
fi fa di due numeri , per rapporto all' eccedo del più grande (opra 
il più picciolo "'ovvero a quello che manca al pi^u picciolo per 
uguagliare il più grande , quando fono inuguali , ovvero all 
ugualità di due numeri , quando fono uguali. • 

Aritmetica ragione ragionale, cioè Ragione Aritmetica ragionale è 
quella, dove i due termini fono ragionali, come la ragione di za 3. 

Aritmetica ragione irragionale , cioè Ragione Aritmetica irragionale 
è quella , dove li due termini non fono ragionali j come la ragione 
di z alla radice di 5 , e la ragione della radice di a, alla radice ài 5, 
e cosi delle altre. 

Aritmetica proporgione , ovvero ptoporgione Aritmetica , cioè quat- 
tro numeri Aritmeticamente priporgionali , fono due ragioni Aritme- 
tiche /imi li , per denotare le quali fi fcrivono così <5. 4. io. : 8. 

Aritmetica proporgione continua , cioè Proporgione Aritmetica con - 
tìnta è una fimilitudine di ragioni Aritmetiche , come 1,2,3, 4 cc - 
ovvero 1 , 3 , S > 7 ec * 44. II. 

Aritmetica mediata , cioè medietà Aritmetica -intende di tre ter- 
mini in proporgione Aritmetica, come z, 5 , 8, mentre l’ eccedo del 
fecondo 5, fopra il primo z è uguale all’ eccedo del terzo 8, fo- 
pra il fecondo 5.. 

Aritmetica ProgreJ/tone , cioè ProgreJ/tone Aritmetica è una ferie, 
o feguito di numeri , che fono in una continua proporgione Aritmeti- 
ca , come 1 , z , 3 , 4, 5 ec.' ovvero 1 , 3 , 5 , 7 , 9 ec. 44. II. 

Aritmetica ProgreJ/tone naturale , cioè ProgreJ/tone Aritmetica na- 
turale è quella, che principia dall unità , colla differenza di un’ 
unità, come qnefta 1, a, 3,4, scc. 46. 11. 

Aritmetica ProgreJ/tone naturale pari, ovvero ProgreJ/tone Arii/net ica 
naturale pari è quella, che principia dal z colla differenza z, cosi 
2 , 4 , 6 , 8 cc. , . 47. II. 

Aritmetica ProgreJ/tone naturale impari, ovvero PrcgreJ/t.ne Arit- 
metica naturale impari è quella, che principia dall’ unita , colla dif- 
ferenza 2 COSÌ I, 3, J, 7CC. » 48. II. 

Aritmetica ProgreJ/tone cre/cente , 0 a/cendente, cioè ProgreJ/tone 
Aritmetica cre/cente , o a/cendente è quella che nel concinnarla fem- 
pre crefce, come quella 1 , 4, 7, 1 1 , 15 ec 50. II. 

Aritmetica ProgreJ/tone decre/cente, 0 di/cendente , cioè ProgreJ/tone 
Aritmetica decre/cente , 0 di/cendente è quella che nel continuarla 
fempre fi diminuifee, come quella 15» 13, u,?ec. 51. II. 

Arit - 
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Aritmetiche ragioni uguali , o [imiti , cioè Ragioni Aritmetiche ugua- 
li , o fintili fono quelle, ove la differenza dei più piccioli termini c 
uguale alla diiferenza dei più grandi; come la ragione di 2 a 5 è 
uguale, o limile a quella di <5 a 9, perchè la differenza 3 dei più 
piccioli termini 2, e $, è uguale alla differenza dei più grandi 
6 , c 9 . 

ARITMETICO chiamali quello, il quale poffiede l’arte dei *«- 
meri* 

Aritmetico Teorico è quello che poffiede le cagioni , proprietà , 
e qualità dei numeri . 

Aritmetico Pratico è quello che ha la pràtica del Calcolare . 

Aritmetico numero , cioè Numero Aritmetico è un numero ragiona- 
le qualunque confiderato in fe indipendentemente da tutti gli al* 
tri numeri , come 2 , 4 , 5 , cc. 

Abaco , ovvero Tavola Pitagorica è una Tavoletta che con- 
tiene la Moltiplicazione dei numeri /empiici. 4 6. I. 

Aggregato inrendefi l'unione di più numeri , odi più. unità. 35. 1 . 

ANALOGIA è una limilitudinc di ragioni Geometriche. 

ARTE CALCULATORIA è propriamente il modo di contare 
con dei legni, .o piccioli laffi , mentre quella parola deriva dal 
Latino Calculur che lignifica fallo. 

ARMONICA PROPORZIONE , cioè Proporzione Armonica fo- 
no tre numeri , il primo dei quali ha la medefima proporzione al 
terzo, che ha la differenza tra il primo , c il fecondo, alla dif- 
ferenza tra il fecondo, e il terzo. 67. II. 

Armonica ragione , ovvero Ragione Armonica è la comparazione 
di due numeri ragionali, in tanto .che eglino fono applicati a mi- 
furare l'armonia del fuono nella Mufica. 

Armonica medietà , ovvero Medietà Armonica , s’ intende di tre 
termini in proporzione Armonica , come 3, 4, 6. 

Antecedente di una ragione , 0 proporzione è il termine della ragio- 
ne, il quale fi paragona, o compara all'altro. zi. I. 

Aliquota , cioè Parte aliquota di un numero è un numero più pic- 
ciolo, che è comprcfo in un più grande un certo numero di vol- 
te, fenza alcuno avanzo, 15. I. 

Aliquanta, cioè Parte aliquanta Ai un numero è un numero più pic- 
ciolo , il quale è contenuto nel più grande uh certo numero di 
volte non efattamente, ma vi rimane qualche cofa. 16. I. 

Amicabili, cioè Numeri Amie abili , fono due numeri intieri , cadau- 
no dei quali è uguale a tutte le parti aliquote deli’ altro prefe in- 
ficine »• 63. II. 

Abbondante , cioè Numero abbondante è quello che è maggiore di 
tutte le fue parti aliquote prefe infieme, come 24 che è maggio- 
re della fomma 3 6 di tutte le fue parti aliquote 1, a, 3 , 4, 6, 
8, 11, e così di moiri aicri « 

Aritmetica Alberti » Tom. III. L AL- 
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ALLIGAZIONE, cioè REGOLA D ALLIGAZIONE è quella , 
che inftgna ad alligare , o mcftolare infieme più cofe di diverfo 
valore ,~c di trovare quanto ne bifogna prendere di ciafcuna, fe- 
condo il numero della dimanda. _ _ 

Alligazione in ugualità, cioè Regola di Alligazione iti ugualità c 
allora quando le cofe da alligarli fono uguali di numero, 24. II. 

Alligazione in inegualità , cioè Regola di alligazione in ineguali- 
tà, è ‘allora quando le cofe da alligarli, fono ineguali di numero. 

25. II. . 

Avanzo di una radice è quello chè v* è di più della poteflà ra- 
gionate, che viene efprelfa dalla radice. 1x8. I. 

Abbreviare le Moltiplicazioni , vuol dire ufare un modo più bre- 
ve dell'ordinario. , ^ 52. 65. L 

Abbreviare le diviftoni , vuol dire operare in più breve maniera 
dell’ ordinaria . 78. I. 

Abbacare, Schifare, ridurre a minori termini, o denominazione una 
frazione, vuol dire dividere il numeratore, e il denominatore di effa 
per una comune mi fura . 99 ' E 

Algoritmo, ovvero Logiftìca numerofa , s’intende per le operazio- 
ni d’ Aritmetica , cioè Sommare, Sottrarre, Moltiplicare, Partire, ed 
EJÌraere le radici . 

Aìtezja di un Triangolo rettangolo In numeri è uno dei due mi- 
nori numeri dei tre numeri del Triangolo rettangolo in nuhteri , nel 
qual cafo l’altro numero di detti due, chiamali la ba/e del Trian- 
golo rettangolo in numeri . 

Aria di un Triangolo rettangolo in numeri è un numero uguale al- 
la metà dèi prodotto dei due più piccioli lati, onde fi conofce» 
che l’aria del Triangolo rettangolo in numeri 8, io, e 24 ì 
e quello di quello io, 24, 2 6, e 240. 

1 B - \ 

B Afe dì un Triangolo rettangolo in numeri è uno dei due mino- 
ri numeri, dei tre numeri del Triangolo rettangolo in nu- 
meri, nel qual cafo l’altro numero dei detti due chiamali faltezj 
Za del Triangolo rettangolo itt numeri < 

Barlungo numero, ovvero Numero Barlungo è un numero piano pro- 
venuto dalla Moltiplicazione di due numeri differenti, l’uno dall' 
altro dell’ unità , come 6 , che proviene da 2 , c 3 cc. 

C 

C ontare, ovvero numerare non è altra cofa che Unire più uni- 
tà in una fola idea. '■> ' - * < >. 

' LUPO, cioè Numero Cubo vuol dire qualunque numero provenuto 
da un numero quadrato moltiplicato nella fui radice. go. I. 

Cuba , cioè Radice Cuba è la ftefla radice del numero quadrato, che 
ha moltiplicato lo fteffo humeto quadrato, acciocché ue provenga 
il numero Cubo. ’ 31. I. 

Co- 
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Comune mi fura , ovvero Mifuraxomunt di due, opiù numeri, à un 
numero più picciolo) fuori deli' *«//.? , clic li divide.,, o mi Jur a tutti 
«fattamente. Cosi 4 è la mifura comune di qtiefti tre numeri 12, 
io, 24, perchè li mifura efatramente per quefli 3. 5. 7. 

- Configuente ài una ragione, 0 proporzione y è il termine delia ragione 
che vien paragonato al tuo antecedente . 1 • 21. I. 

Commetter abili fra di loro , cioè Numeri commenfurabili fra di toro fono 
quelli la di cui ragione Geometrica è ragionale ; onde quelli due nu- 
meri > v^sói fono commenfurabili fra loro, perchè la loro. ra- 
gione è razionale , e (fendo uguale a quella di 3 a 5. 

Continui proporzionali , o Numeri proporgjcnali continui fono i nu- 
meri in proporzione continua, come 2, 4, 8, 1 6. 

Car atteri, o Figure Aritmetiche fono quelle che efprimonolc unità , 
come 1 vale un’unità, 2 due, 3 tre, 4 quattro, $ cinque, dfei, 
7 fette, 8 otto r p nove» 1 a .. 6 . I. 

Commifuratjone di un numero rifpettivamente a un altro, vuol dire 
quante volte il dato numero mijura l’altro « 3 6. I, 

Conofcere i numeri quadrati , e Cubi per pratica, vuoi dire conofcere , 
fe un dato numero fia quadrato , 0 Cubo fenza far computi . 117. 125. J. 

CONTO IN PRATICA è il modo di fare h Regola del tre con 
brevità , come ufano i Mercanti . 9. II. 

Conto in Pratica alla lunga è una maniera di feiorre la Regola del 
tre , con un Conto in Pratica , non ufando quella brevità che fi 
può . io. II, 

Conto in Pratica della figura tagliata è una maniera di Conto in Pra- 
tica , che lì fa tagliando una figura. ir. II. 

Conto in Pratica alla Fierentina è la maniera di fare il Conto in 
Pratica all’ indietro» . «■ 12. II. 

CENSO vuol dire pigliare denari , o Mercanzieeoi patto di paga- 
re un tanto per lira per cento cc. , l’anno per tutto il tempo che 
II avrà tai denari, o Mercanzie. 30. II, 

Confo a fialetta -, o fiontare a fialetta è pagare un tanto all' anno, 
mefeee. , per un Cenfo computando in tal pagamento i frutti, e il 
rimanente per eflinzione del Capitale. 32. II. 

Cenfo a capo d'anno detto ancora Frutto dei frutti , Profitto dei 
Profitti, o Ufura, s’intende che non pagando i frutti di un Cen- 
fo quelli fi convertino in Capitale. 34. II. 

Capitale, vuol dire quel tanto che fi pone in un Negozio , o 
che fi dà a Cenfo, 

Compen fazione dei tempi , per faldare i pagamenti fra i Mercanti 
è lo ftelfo che ridurre più pagamenti che dovevanfi fare in var; 
tempi, ad un fol tempo, o termine. 37. II. • 

Compen fazione dei tempi , per faldare i pagamenti a capo d anno 
è lo ftelfo che cenfidcrarc il fratto- a ragione di Cenfo a capo di' 
anno, per poi dedurne il termine del pagamento. 38. Hu 

L 2 Com - 
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Compenf azione de i pagamenti fra i Mercanti , o faldate le ragioni 
fra i Mercanti, è il modo di faldate i debiti, riguardo al tempo 
che deve compenfare il pagamento» 39*11* 

Cotnptnf azione dei pagamenti a capo £ anno , è il modo di falda- 
re i debiti, riguardo al tempo, che compcnfa il pagamento , in- 
tendendo però il Cenfo a capo £ anno . 40. II. 

CAMBIO, vuol dire trovare quanto alcune date monete di una 
Città fieno di altre monete di un’altra Città. 42. II. 

COMBINAZIONE , 0 Combinare , vuol dire trovare il numero 
di più cofe a due a due , a tre a tre , a quattro a quattro ec. 
z. 4. III. 

Combinare, fecondo tutti gli e/ponenti , vuol dire combinare infic- 
ine più cofe per tutti gli e [ponenti poifibili. 4. III. 

Combinare fecondo ciafcbeduno efponente , vuol dire combinare infic- 
ine più cofe per tutti gli efponenti feparatamente . 6. III. 

D 

D IVISIONE , dividere, o partire un numero per un altro, vuol 
dire trovare un numero, che moftri quanto uno di due dati 
numeri capifce , o entra nell’ altro » 66- l- 

Diviftone fempìict è il modo di dividere i numeri femplici. 
Divi forte campo fa , 0 di diverfe fpecie , è il modo di dividere i 
numeri di diverfa fpecie. . 70. I. 

Divifore, vuol dire quel numero che divide un altro. 66. I. 
Dividendo in tende fi nella diviftone quel numerò che viene divi- 
fo da un altro. 66. I. 

Dividere un numero per pib numeri, vuol dire dividere un nu- 
mero per il prodotto di tutti gli altri . Come dividere quello nu- 
mero 360 per quelli tre, 2, 3, 5, vuol dire dividere il 360, per 
30, c il quoziente farà 12. 

Dividere, 0 Partire per colonna, 0 per tefla, c. quella diviftone che 
fi può fare in una fol riga. 66 \. I. 

Dividere , 0 Partire per danda alla lunga, vuol dire la diviftone di 
quei numeri, che non fi pofiono • dividere in una fol riga. 67 • I* 
Dividere , 0 Partire per danda alla corta , vuol dire dividere un 
numero che non fi può dividere in una fol riga , con maggior 
brevità della Danda alla lunga 68. I. 

Dividere , 0 Partile di diverfa fpecie , vuol dire dividere delle 
quantità che fieno di diverfa fpecie , come lire, foldi, e denari ; 
piedi, onde, c punti ec. 70. I. 

Dividere , 0 Partire , mediante la T avola Pittagorica , vuol dire 
nel fare la divifionefervirfi della Tavola Pittagorica . 72. 1. 

Dividere, 0 Partire, mediante i Logaritmi , vuol dire nel fare la 
divifione, fervirfi dei Logaritmi. 73. I. 

Dividere, 0 Partire all'ufo Oltramontano , vuol dire dividere nel 
modo che ufano i Popoli di là dai Monti. 74*1. 

Di- 
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Divider* ; o Partire per Battello, vuol dire fare la divi [torte in 
forma di battello. 75. I. 

Dividere , 0 Partire per Galea , vuol dire fare la divi [torte infor- 
ma di Galea . ■ • 7Ó. I. 

Dividere , 0 Partire per ripiego , vuol dire partire in più pezzi. 
77. I. 

Denaro intendefi nei Cen[t quella parte del 100, per rapporto 
al Vanità del frutto del 100. 35. H. 

DIACTILONOMIA è i! modo di numerare colle dita, dando r 
al pollice della man dritta > a all'indice, 3 al medio, e così di 
feguito, feguendo poi alla man manca, principiando dall’aurico- 
lare , o dito picciolo • 

Dime afoni , 0 Potenze fono tutti quei prodotti, che fi polfono 
da qualfivoglia numero, moltiplicandolo continuamente per lo ftef- 
fo numero , onde fe fi farà moltiplicato due volte , come a via z , 
che fa 4 , quello numero che è quadrato chiamali feconda potenza , 
il detto 4 moltiplicato per lo ftelfo a, che fa 8, ed è numero Cu- 
bo, chiamali terza potenza , fc quello 8 fi moltiplica per lo lidio 
a, il 16 che ne proviene farà la quarta potenza, e così di fegui- 
to. • 1 1 2. I. 

Diametro di un numero diametrale è t bìpotenu fa di quel Triango- 
lo rettangolo in numeri, il doppio della di cui [uperficìe è il nume- 
ro diametrale ■: dove fi vede che nel Triangolo rettangolo in numeri 
3 , 4, 5» ha S per fuo numero diametrale , e li è il doppio di tut- 
to il triangolo in numeri , cioè il numero diametrale . 

Denominatore di un rotto , 0 frazione è un numero che elprime la 
qualità , ovvero fa Ipecie ; oppure efprimc il numero intiero , in 
cui è divifa l’unità. $>5. I. 

Denominatore di una ragione geometrica , è il quoziente, che nafee di- 
videndo Y antecedente della ragione pel fuo confeguente , dove fi ve- 
de , che il denominatore di quella ragione 2 a 3 è -f . Così pure 
quella di gaz, ha il denominatore e così degli altri. 58. II. 

Decima medietà moderna, ovvero medietà decima moderna è quella, 
ove il terzo eccello Uà al fecondo, come il fecondo termine al ter- 
zo : Così 7 , 6 , 4 . 

E 

E Straere qualfivoglia radice da un numero, vuol dire trovare un 
altro numero , il quale moltiplicato tante volte in fe ftelfo, 
quante fono le unità deH’efponentc , della poteftà del dato nume- 
ro : cioè moltiplicato due volte, fc del dato nnmero vuolfi la fe- 
conda pote/ìà, tre volte fe la terza, quattro volte fe la quarta, e 
così di feguito produca lo ftelfo dato numero. 114. 130, I. 

EJìraere la radice quadrata da un numero, è trovarne un altro , 
il quale eflendo moltiplicato per fc ftelfo produca il dato nume- 
ro, . .. 114. 1, 

Pfìra- 
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EJimtt la radice Cuba da un numero, è trovarne im altro , il 
quale moltiplicato tre volte in fe fteflTo produca il dato numero. 
124. I. 

Ejlraere la radice quadrata , e cuba , mediante i Logaritmi , vuol di- 
te icrvirfi dei Logaritmi , per trovare la radice quadrata di un da- 
to numero. 119. 126. I. 

Ejlraere la radice quadrata, colla fomma , 0 colla fottr agjone , vuol 
dire fcrvirfi della fomma, o della Sottrazione, per eftracre la radi- 
ce quadrata * '• 120. I. 

Ejlraere la radice quadrata , e cuba , mediante la Tavola Pitagori- 
ca, vuol dire fervirfi, della fuddetta Tavola, per f effrazioni delle 
radici quadrate, e cube. *'•' 122. 127. 1. 

Ejlraere le Radici per approjjìmaifonr, vuol dire trovare la Ra- 
dice più proflìnaa al vero di quei numeri che hanno la Radice ir- 
razionale. ' 123. 129. 131. I. 

Ejlraere le Radici quadrate, e cube, colla Tavola dei Quadrati , 
e dei cubi c il modo di adoperare la detta Tavola , nella clora- 
zione delle fuddette Radici» > . ' 133. T. 

Efponenti di una Progrejjìone , fono i numeri che indicano i luo- 
ghi dei termini. • 59. II. 

Efponente di una Combinazione è quel numero , che moffrà quan- 
te delle date cole deonfi unire afficme . ... ■ y. m. 

Efponente, 0 Indice di una data potejl'i y è quel numero che ino- 
ltra quante volte fi moltiplicò un dato numero , onde poi ne è 
provenuta la data potefta , perciò il 2 fard l’efponcnre del nume- 
ro quadrato , 0 feconda poteflà , il 3 del numero Cubo , 0 terza pote- 
rà , e cosi delle altre. 113.1» 

Ecceffo, Efponente, 0 Indice di una Progrejjìone Aritmetica è la 
differenza che trovali fra un termina 'all’altro delia Progreffione.. 
49. II. 

Equimultipli fono numeri, che fi contengono ugualmente , cioè 
a dire tante volte gli uni, che gli altri loro fumultipli , dove fi 
conofce che li due numeri 12, 6, fono equimultipli di loro fumai- 
tipli 4, e 2, perchè ciafcuno contiene il fuo .fnmuttiplo tre volte. 

Evalvazione d una {ragjone è il valore della fttlfa frazione iti 
lire, folcii * e denari. 

Egualità di ragione , 0 ragione di egualità è quella che fi trova 
fra due numeri uguali , come 2 a 2 , 3 a 3 ec. 

F 

F Razione , 0 numero rotta è quello che rapprefenta la parte di 
un unità. • ' n . I. 

Frazione impropria , ovvero numero rotto improprio' è quello che 
è maggiore dell’ unità, come $ , ^cc. 96 {. I. 

Frazioni, 0 rotti della medeftma denominazione , ovvero della me- 

deft- 
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de fona fpecie fono quelli, che hanno i denominatori uguali, come , 
fi 103. h 

Frazioni , o rotti di diverfa denominazione , ovvero di diver/a fpe- 
tie fono quelli, che hanno i loro denominatori inuguali , come 
f, ice. 104. I» 

Frazioni , o rotti primi fono quelli che hanno i loro numeratori , 
e denominatori , che fono numeri primi , come f., — cc. 

Frazioni, o rotti fi mi li , o equivalenti fono quelli, i di cni nume- 
rat ori fono ftmili parti aliquote, o aliquante, dei loro denominatori , 
come \ , $ , f ec. • • 

Frazione di Frazione, rotto di rotto, o frazioni feconde è una par- 
te di una frazione . ' 207. !• 

Frazioni, 0 rotti decimali fono quelli che hanno il denominatore , 
che è l’unità accompagnata con dei zeri, come^, ce> 

irò. I. . 

Frazioni, 0 rotti-decimali primi , fecondi , terzi ec. s’intendono co- 
si : fe nel denominatore v’è nn fol zero , come -j%- , quella è una 
frazione decimale prima . Se due come -fez è feconda, fe tre terza , 
e cosi delle altre. no- I. 

Frazione di frazione di una frazione , ovvero Rotto di rotto di un rot- 
to , oppure ft azioni terze , 0 rotti terzi s’ inrende per una parte di 
rotto di rotto , e per frazioni , 0 rotti quarti , s’intende per una 
parte di Rotto, o frazioni terze, e così di feguiro. to8. I. 

Figure, 0 Caratteri Aritmetici fono quelli, che efprimono le uni- 
tà , cóme i y vale un’unità, 2 due, 3 tre, 4 quattro , 5 cinque, 
6 fei, 7 fette, 8 otto, 9 nove . 6. I. 

Frutto, intere ff e , merito, 0 profitto è quel tanto, che fi paga per 
cento l'anno, per le Mercanzie, o denari che fi prendono a Cen- 

ja. . , ; , , . ai-.”- 

•Frutto dei frutti è lo Hello che Cenfo a capo di anno, 34. IT. 

G 

G EOMETRICA RAGIONE , 0 Ragione Geometrica è la compa- 
razione che fi fa di due numeri per rapporto al numero del- 
le volte, che l’uno contiene una delle parti aliquote dell’altro. . 

Geometrica proporzione , ovvero Proporzione Geometrica è una fimi- 
lituJLne di ragioni Geometriche , dal che fi vede , che quelli quat- 
tro nùmeri 1, 3,4, 6, fono in Geometrica proporzione, perchè 
la Geometrica ragioqc di za 3, c limile Ji quella di 426, come 
pure quelli, quattro numeri V~i •> V r "i8» '/~zj > fono in Geo- 

metrica proporzione, perchè la ragione della ailay'T c ugua- 
le a quella della y ^18 * alla sf 1 n . . 

* Geometrica medietà, ovvero Medietà Geometrica s’intende tre nu- 
meri in proporzione Geometrica, come a, 4, 8. 

GEOMETRICA PROGRESSIFNE , ovvero Progreffione Geome- 
tri. a è lina ferie di numeri, che fono in una continua propor ione 

Gec- 
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Geometrica , come r. ». 4. 8- 16. ec. 

Geometriche ragioni ugnali, 0 fintili , ovvero Ragioni Geometriche 
uguali, 0 [imiti, oppure [imiti, 0 uguali ragioni Geometriche , o an- 
córa uguali , 0 ftmili ragioni Geometriche , fono quelle dove i più 
piccioli termini fono [miti parti aliquote, 0 aliquante dei più gran- 
di ; come quella di 3 ad è uguale a que^’ altra di 4a8. 

Gnomoni fono quei numeri intieri , con ugual eccello che li van- 
no continuamente fommando per averne i numeri Poligoni , men- 
tre fc faranno quefti numeri ugualmente differenti l'uno dall’al- 
to , cene 1.2.3. 4- 5-» ^ primo* , fi dice il primo Gnomone, il 2 , 
il feconde , il 3, il ferree. 

H 

H Omohgi termini , 0 Termini bomologì ài una ragione, fono gli 
antecedenti agli antecedenti , e i confeguenti ai confeguenti , 
dal che fi vede che nelle ragioni di 233, di 42 ó , di ioaijec. 
i termini Homologi fono i confeguenti 3 , 6 , 15 , e gli antece- 
denti 2, 4 , io . 

Hypotenufa , 0 Ipotenufa è il maggiore dei tre numeri d’ un 
Triangolo rettangolo in numeri. 

I 

I Nuguaìità di ragione, 0 Ragione di inugualità è quella, che fi ri- 
trova fra due numeri inuguali , come la ragione di 5 ad, ov- 
vero di da 5. 

Ine emmenfur abili fra loro, ovvero Numeri incommenfnrabili fra loro 
fono quelli, la di cui ragione Geometrica i irrazionale, come fono i 
due numeri , \^6 , e ancorn 4, y <7 , ed infiniti altri. 

Imprecare, vuol dire aggiungere le decine, centinaia cc. nella 
fomma , e nella Jottraxfone ai numeri fufleguenti . 40. 1. 

INFILZARE i rotti , vuol dire fommare infieme due rotti che 
non fieno d'una ftcfTa unità. lod. I. 

Indice, 0 efponente di una potefìà è quel numero , che moftra 
quante volte fi moltiplicò un dato numero, onde poi ne provene 
la data poterti , onde il 2 , fari l’ indice del numero quadrato , o 
feconda potefìà, il 3 del Cubo , 0 terza potefìà, e così delle altre. 
113.3. 

Intereffe , Merito , Profitto , 0 Frutto è quel tanto che fi paga per 
cento l'anno, per le Mercanzie, o denari, che fi prendono aCV»- 
fo. 31. H. 

Ipotenufa , 0 Hypotenufa è il maggiore dei tre numeri di un 
T riangolo rettangolo in numeri . 

L 

L Ato di un numero figurato c quel numero, che mftftra , o co- 
prirne le uniti che fi difporrebbero , o fono difpofic ne! la- 
to 
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to del poligono , come fi vede qui focto , che 3 è il lato del 
numero triangolare 6 ; 4 è il lato del numero triangolare io , e cosi 
degli altri. 



Lati di un triangolo rettangolo in 
meri', fono i due numeri più piccio- 
li che lo compongono , come 3, c 4 
fono i lati del triangolo rettangolo 
in numeri 3 , 4, 5, e così degli altri. 

Lati di annumero diametrale , fonoi 
due pia piccioli numeri , cioè gli al- 
tri due, fuori del diametro de! numero 
diame frale . 

Lati di un numero piano , fono quei 
due numeri, che lo producono 5 co* 
me a , e 3 fono i lati del numero pia- 
no 6 ec. 

Lati di un numero ) 'elido , fono quei tre numeri che lo produco» 
no, come 2, 3, 5, fono i lati del numero / alido 30 ec. 

LOGARITMI, fono numeri di una progrejffione Aritmetica Na- 
turale , pofti* dirimpetto ad altri numeri d’ una progteffone Geome- 
trica, dei quali *ffi fono chiamati fuoi Logaritmi , dove fi cono- 
fce , che i numeri di quella. progreflione Aritmetica , o , 1 , 2 , 3 , 
4ec. fono i Logaritmi dei numeri di quefta progreflione Geometri- 
ca 1, io, 100, 1000, iooooec* 

Logiflica numero fa , ovvero Algoritmo s’ intende per le operazioni 
di Aritmetica, cioè Sommare, Sottrarre , Moltiplicare, Partire , ed 
efiraer le Radici » r • t 

Libretto è lo fteflo che la Tavola Pitagorica . 

Leggere un numero , vuol dire enunciare colle parole il fuo va- 
lore* •••'! ’ .l».',. ^ : « IO. L 

Lamina dei quadrati , 0 quadratica è una colonna della Tavola Pita- 
gorica , in cui fono notati i quadrati dei numeri /empiici. 121. t I> 
Lamina de’ Cubi, 0 Cubica è una colonna della Tavola Pitagorica , 
in cui fono notati i Cubi dei numeri /empiici . 128. I. 



Aritmetica Alberti . Tom. III. 


M Afe* 
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1 ' * Il w • . . « 

■ - , • M . . 

M Editi à Aritmetica , ovvero Aritmetica medietà , *’ intende 
tre numeri in proporzione Aritmetica , come 2, 5, 8, men- 
tre l’ eccedo dd fecondo 5 fopra il primo 2 è uguale all 1 eccedo 
del terzo 8 fopra il fecondo 5. 

Mediti à Geometrica , ovvero Geometrica Medietà , s'intende tre nu- 
meri in proporzione Geometrica , come 2, 4, 8. 

Medieti Armonica , ovvero Armonica Medierà , s’intende tre numeri 
in proporzione Armonica, come 3 , 4 , 6 , 

Mediti à quarta , ówero quarta me di età è quella ove il terzo termine 
ila al primo, cóme l’eccedo del primo fopra il fecondo , e l’ecccdbdel 
lecondo fopra il terzo come < 5 , 5 , 3 • 

Medietà quinta , ovvero quinta medietà è quella , ove il terzo termine 
fta al fecondo, come Fecccdbdel primo fopra ilfecondo, all’ eccedo 
del fecondo fopra il terzo, come’ 41 , 36,. t 6 . 

Medi età fejìa, ovvero fefìa medietà è quella, ove il fecondo termine 
da alprimo, come l'eccedo del primo fopra il fecondo , all’ eccello dei 
fecondo fopra il terzo, come 6 , 4, 1. 

Medietà moderna, è quella, dove l’ eccedo del primo termine fopra 
il fecondo, fichiama primo termine , quello del fecondo (opra il terzo , 
fi chiama fecondo termine, e T eccedo del primo fopra ri terzo, fi 
chiama terzo termine. t '» 

Medietà moderna fettima, ovvero fettima medietà moderna, è quella, 
ove il terzo eccedo fta al primo, come il fecondo al terzo, come 
7, 6 , 1, ovvero il primo termine è Tempre uguale alla fomma degli 
altri due. 

Medietà moderna ottava, ovvero ottava medietà moderna, è quella, 
ove il terzo eccedo fta al primo , come il primo termine al fecondo , 
come 6 , 4 , 3 . 

Medietà moderna nona, ovvero Nona medietà moderna , è quella, ove 
il terzo eccedo da al primo, come il primo termine al terzo, co- 
me p, 7, 3. 

Medietà decima moderna , ovvero Decima medietà moderna , è quella, 
ove il terzo eccedo fta al fecondo, come il fecondo termine al terzo, 
come 7 , 6 , 4 . _ 

MOLTIPLICARE un numero per un altro, vuol dire trovare un ter- 
zo numero che contenga tante volte uno dei due numeri, che fi 
moltiplicano, quante fono le uniti che contiene l’altro . 41. I. 

* Moltiplicando , eh tamafi quel numero , che fi prende tante volte, quan- 
te fono le unici dell’altro, che fi moltiplica. 42. I. 

Moltiplicante, chiamali quel mimerò , fecondo le uniti del quale fi 
prende tante volte l’altro numero che fi moltiplica . 43. I. 

Moltiplicare, più numeri inficine, vuol dire moltiplicarne prima 
due di cdl inficmc, c poi il prodotto moltiplicarlo con un altro dei 
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dati c quell* ultimo prodotto con un altro pure dei detti, c così 
finche ve ne fono . 

Moltiplicazione /empi ice , o moltiplicare /empiiteti l modo di molti- 
plicare un numero Jemplicf per nn altro fcmplicc. 

Moltiplicare compofìo, o moltiplicazione compojìa è il modo di mol- 
tiplicare infieme, numeri di diverfa fpecie . 71. I. 

Moltiplicare per Scacchiere, oBaricocolo , è il moltiplicare fecondo 
l’ufo ordinario. < 47. L 

Moltiplicare per Scavezzo , vnol dire fare una moltiplicazione in 
più volte . . • 48. I# 

Moltiplicare colla Tavola Pitagorica, vuol direfare le moltiplica- 
zioni mediante la detta Tavola. , 

Moltiplicare coi Logaritmi , vuol dire moltiplicare mediante effi 
Logaritmi . 50. I. 

Moltiplicare colla fola Jomma , vuol direfare le moltiplicazioni colla 
fola fommazjone 1 > • •»:, •*. * ■; il . il. . jit l< 

Moltiplicare per Crocetta, o per decufazione cuna maniera di mol- 
tiplicare i numeri in Croce. ' 1 : n 53. I. 

Moltiplicare per Gelofta , è un modo di moltipiicarein forma di 
Gelofia. ■ ;* . S .» 54 * If 

Moltiplicare fecondo gli Antichi, è un modo di moltiplicare all'ufo 
degli Antichi . , • . .• -.i -.i.v ■.■'•-SS* I* 

Moltiplicare alla Fiorentina , o alt indietro , è un modo di moltiplicare 
all’ufo ordinario, ma principiando all’ indietro. . 58. I. 

Moltiplicare per quadrato , vuol dite moltiplicare informa di qua- 
drato. 0 5p. I. 

Moltiplicare per Circolo , vuol dire moltiplicare in foma di Cir- 
colo. 60 . I. 

Moltiplicare per piramide , 0 Triangolo , vuol dire moltiplicare 
in forma di piramide, o di triangolo. t\ uv 6t. T. 

Moltiplicare per Romèo , vuoi dire moltiplicare in formi di 
Rombo. , ' v ’ < 5 ». I* 

Moltiplicare per Calice , vnol dire moltiplicare in forma di 
Calice . V ; 6 3. I. 

Moltiplicare per ripiego, vuol dire moltiplicare in più pezzi. 64. I. 
Multiplo di un numero, 0 multiplice di un numero , è un nume- 
ro più grande, che contiene il. più picciolo un certo numero di 
volte precilamentc forata alcuno avanzo. 12. I. 

Mi/ura di un numero r è annumero più picciolo, che divide efac- 
tamente un altro numero, fenza alcun’avanzo,- ovvero è nn nume- 
ro fvmuhnplo. ir. I. 

Mifura comune , ovvero Comune mi fura di due , 0 pile numeri , 
è un numero più picciolo, fuori dell' uniti, che li divide, o mi- 
fura tutti efattamentc. Così il 4, è la comune wnifura di qucAs 

Ma tre 
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tre numeri za, io, 28, perchè li mifura efatumentc per quelli 


tre ì , 5 , 7 . - 

Mezjcp proporzionale Aritmetico , è il fecondo termine • di una 
proporzione Aritmetica , quando c comporta di foli tre numeri f 
come a, 5» 8 , dove il s è il meato proporzionale Aritmetico tra 
il a » e 1’ 8 • 


Mezzi proporzionali Aritmetici, fono quelli porti tra mezzo ai due 
termini cftremi di una progrejftone Aritmetica , come quella t, i, 3, 
4,5, dove il 1, 3,4, iono i mezzi proporzionali Aritmetici 
fra 1 , c 5 . . S 4 * II* 

Mezz° proporzionale Geometrico , è il fecondo termine di una 
proporzione Geometrica , quando eflfa proporzione è continua , 
come 2, 4, 8, dove 4 è il mezzo proporzionale Geometrico 
fra 2 , c 8 . 

Mezzi proporzionali Geometrici fono quelli porti fra mezzo ai due 
t ermini eftremi di una progreffione Geometrica , come di quella z » 
4,8, 16, 32, Ò4, dove 4, 8 , 16 » 31 , fono i mezzi proporzionali 
Geometrici fra a, e <54. 60. IT. 

MezZP proponi anale Armonico , è il fecondo termine di una pro- 
porzione Armonica , come di quella 3 , 4, 6, il 4 è il mezzo pro- 
porzionale Armonico fra 3 , e 6. 

. Majftmo febifatore , è il numero più grande , che fattamente può 
dividere il numeratore , e il denominatore di un rotto per abboffarlo , 
0 fcàifarlo» •> . • ; IOI. 1. 

Merito , Profitto , Intereffe , a Frutto , è quel tanto che fi paga 
percento l’anno, per le Mercanzie, o denari, che fi prendono 4 
Cenfo * • 31. II. 


N 


-V'.' t . ' I - * * '* r *••*'*» V *» **• . 

N Umero Aritmetico , ovvero Aritmetico numero , è annumero razio- 
nale qualunque confiderato in fe indipendentemente da tutti 
gli altri numeri , come ì , 4 , 5 ec. 

NUMERO è l'unione di più cofe del medefimo genere. 5. T. 
Numero intiero, c quello, che lignifica una, o più cofe del medefimo 
genere, fenza fubdivjfione alcuna , come 25 braccia di Panno, fenza 
alcuna divifione di un’altra. 

Numero abbondante , ovvero abbondante numero , è quello, che è mag- 
giore di tutte le fue parti aliquote prefe infrena*, come 14, che è 
maggiore della fomma^ó di tutte le tue parti aliquote , I, 2, 3, 4 , 
6, 8, 12, e così di molti altri. •>. : 

Numero rotto, ovvero Frazione, è quella, che rapprefenta la parte 
df una unità. . i , ^3. I. 

Numero rotto improprio, o Erosione impropria , c quella v che è più. 

dell’unità, come af , ^ ec. . . g6 [- 1^ 

- • - Af«~ 
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Numero quadrato , vuol dire il prodotto 'di un numero moltiplicato 
in fé (ledo. 28. I. 

: Numero Cubo , ovvero Cubo numero , vuol dire qualunque numero 
provenuto da un numero quadrato moitiplicaco nella fua radice» 
30. j. 

Numero quadralo- quadrato , diedi quello , che proviene d ai numero 
Cubo, moltiplicato nella fua radice. ria. I. 

Numero irrazionale; è quello , che non fi può efprimerein numeri, 
come la Radice quadra di 18 , che è più grande di 4, e meno di 5 , 
la quale non fi può cfprimerc precifamentc per qualfivoglia nume- 
ro mezzano fra i fuddetti due. 

Numero fardo, è lo ftelfo che numero irrazionale . 

Numero incommen [arabile , è lo lìdio che numero irrazionale, o nu- 
mero fordo . 

Numero razionale , è quello , che fi può efprimere in numeri , come 
*> 3 » S> ì ec. • • 1 

Numero commenfurabìle , e lq fieno che numero razionale. 

- Numero multiplo , è un numero più grande, che contiene il più pic- 
ciolo un certo numero di volte precifamentc fenza alcun avanzo.* 
dalla qual cofa fi conofce, che 12 c un numero multiplo del 3 # 
perchè lo contiene efattamente quattro volte . 

Numero fubmultiplo , è un numero più picciolo, che fi trova com- 
prcfo'un certo numero di volte efattamente net più grande: dove 
fi conofce, che il 3 è numero fubmultiplo dei 12 perchè refta con- 
tenuto dal 12 precifamentc quattro voice. 

Numero perfetto , è quello* che è uguale a tutte le fue partì aliquote 
prefe infieme. 61, li. 

Numera mancante, è quello , che c più grande di tutte le fue parti 
aliquote prefè infieme : come 15* che è più grande della fomma g 
di tutte le fue parti aliquote 1, 3, 5. 

Numero primo, è quello che non è mi furato da alcun numero, che 
dalla fola unità* come » , 3 , 5 , 7 * 1 1 , 17 ip ec.. zó. I. 

Numero lineare, è lo lìdio, clie numero primo . 

Numero compoflo è quello , che è mifurato per qualcho altro numero 
fuori, dell' unità , come io, che è indurato per a, e per 5. 

Numero incompofto , c Io Ile fio che numero pian a, o numero lineare . 

< Numero Geometrico, è loftdfo, che numero compoflo . 

. Numera pari, c quello, che divifo pera non vi refìa afeunavanzo, 
cioè vien divifo precifamente, come 4, 6 , iotc. . 24. I. 

Numero parimente pari , è quello che è divifibile per 4* fenza alcun 
avanzo, come, 8, 12, 16 ec. 

Numero imparimente pari, è quellq che un numero impari mi fura 
per un numero pari , come 42 che refìa indurata dal 7, che è nu- 
mero impari per 6, che è numero pari. 

Nto- 
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Numero impari, è quelio, che non può edere divifopcr 2, fen»a 
avanzo, come 3,9, 15 cc. . *$• ! 

Numero parimente impari, è quello, che un numero impari mifura 
per un numero parie come io, che è mifurato dal y, che è numero 
impari per 2 che è numero pari. 

Numero impatimente impari, c quello, che è mifurato da un numero 
ìmpari per un numero pari , come 15, che è mifurato dal numero 
impari 3, per il numero impari y. 

Numero ugualmente eguale , è quello , che vicn prodotto molti- 
plicando un numero in fe Aedo, che è lo Aedo, che numero qua* 
tirato » 

Numero ugualmente. uguale inegualmente , è quello clic reAa prodotto 
dalla moltiplicazione continua di tre numeri uguali , che è lo Aedo 
che numero cubo . 

Numero inegualmente ineguale , è un numero piano provenuto dalla 
moltiplicazione di due numeri difuguali , come 18, che proviene da 

, e 6 , ovvero da 2, e 9 ec. 

Numero barlungo , ovvero Barlungo numero , è un numero piano pro- 
venuto dalla moltiplicazione: di due numeri differenti l'uno dall'al- 
tro dell'unità, come, 6 , che proviene da 2, e 3. 

Numero parallelogrammo , è un numero piano provenuto dalla mol~ 
tiplicazjone di due numeri, differenti l’uno dall’altro di un numero 
più grande deir*»/Vi, come 48 provenuto da 6 , e 8 differenti 
di 2, ovvero da a , e 24 differenti di 22, oppure di 4 e 12, dif- 
ferenti di 8. 

Numero Oblongo , è Io Aeffo che numero inegualmente inugua- 
le . 

Numero piano , è qualunque numero provenuto dalla moltiplicazio- 
ne di due altri qualunque, perciò il numero quadrato è ancora nu- 
mero piano. 

Numero folido , è cjttalfivoglia numero provenuto dalla moltiplica- 
zione di tre altri qualunque, onde il numero cubo è ancora numero 
Jolido . 

Numero inegualmente ineguale inegualmente , è un numero folido pro- 
venuto dalla continua moltiplicazione di tre numeri inuguali, come 
30, che proviene da 2, 3, 5, che Ajno inuguali. 

Numero egualmente uguale mancante , è un numero folido provenuto 
dalla moli 'pticazione di due numeri uguali, e da un altro più pic- 
ciolo di ciafcuno degli altri due , come 48 provenuto da 4 , 4 , 3 
li di cui due primi fono uguali fra loro, e il terzo è più picciolo 
di ciafcuno di queAi due. 

Numero egualmente uguale abbondante , è un numero folido prove- 
nuto dalla moltiplicazione di tre numeri, due uguali e l’altro più. 
grande di ciafcuno degli altri due , come 4 che proviene da 3, 

3» S» 
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3,5, dove li due primi fono eguali ira loro , e «1 
grande di ciafcheduno di loro. , 

Numero Circolare, 0 Sferico, è quello |e di cui fotenzeUnikono per 
tino fteffo numero, come è il $, il di -cui quadretto d 25, il Cubo 
è n$ , e rutte le .altre lue potenze fìnifeono per lo fteflò numero 

5: tale è ancora il 6 , come fi può vedere. 

Numero Poligono è. quello, che proviene da una continua rac- 
colta di altri numeri. p. ni. 

Ovvero il numero poligono c un numero di una tal quantità 

di unità, le quali fi polTono dilpOtre irt un piano di un poligono 

regolare ( cofa fia quello Poligono regolare vedali nella Geometria ) 
paralellamence ai iati , c al raggio, o al fóto laro del medefimo 
poligono. ; 1 ! * ‘ ; 7. III. 

Numero mukongoJo, è lo ile fio che numero polìgono. 7. Iij. 

Numero figurato, è lo Ile fio che numero poligono, o numero mul- 
tatolo . 11. ni. 

Numero poligono femplice , è la fomma di unti numeri intieri, 
quanti fi vuole, il primo dei quali è 1' unità , e crcfcono in infi- 
nito con un uguale eccello. 

Numero triangolare femplice, è quello, o quelli, che provengono 
dalla continua fomma dinunjeri, il di cui eccello è V unità, e prin- 
cipiano pure dall' unirà, come t, z» 3, 4, $ ec. , dove il primo 
triangolo femplice è x , il fecondo è 3, fomma dei due numeri r , e 
2, il terzo è 6 , e cosi degli altri. io. III. 

Chiamanfi ancora numeri triangoli ftmplici, perché polfonfi djf. 
porre le uniràche li compongono in forma di triangolo equilatere 
con diftanze uguali prefe fopra linee pàralclle ai iati di un trian- 
golo equilatero, come fi vede cfprcfio per maggior chiarezza qui 
folto. 8. III. 
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Numero quadrato Semplice , è quello, o quelli, che provengono dalla 
continua fomma di numeri principianti dall'unità colla differenza 
•x , come i , 3 , j» 7 < 9 cc. . - tr. III. 

Quelli fi poffono difporre in un quadrato, come fi vede qui lotto. 



AVmew Pentagono femplice, è quello, o quelli che provengono 
dalla Jomma dt.altri numeri come fopra coll’ eccello ? : come i a. 

7 > IO cc * J * j ii* 

Quelli fi polTono disporre in un pentagono , come fi vede quìfotto! 

. " V « \ * 


Jv 

-j — *v» 



« 



altri^um » e qticjlo, o quelli, che provengono da 

numeri, come fopra , p. oli' eccello 4., come 1,5, p, j 3 C c. , 

'• ' — J c co- 
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c così degli altri numeri poligoni , come fi vede efpreflfo qui folto } 
che fi i fatto l’cfagono, c il tetragono, e cosi in infinito» 



Aritmetica Alimi, Tom. UH N 
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Numero pentagono centrale^ è cornei! fcguente, il di cui Iato è 4, 
C il (uo valore 31 , che iì trova moltiplicando per $ il numero 
triangolo femplUt 6 , il drcui lato è 3 aggiungendo 1. al prodotto 30, 
come quello qui lotto, e i numeri pentagoni centrali per ordine 
fono 1. 6. 16. 31. $1. 76. io 6 cc. 



Numero ef agone centrale , è come il Tegnente, il di cui lato è 5 , 
e il fuo valore è 61 , che fi trova moltiplicando per 6 il numero 
triangolare io, il di cui lato è 4, aggiungendo al prodotto 60 un’ 
unità : i numeri cfagoni centrali’ per ordine fono 1, 7, 19, 37, 
6 1 , pi-, 1x7 cc. 


N % Nu- 
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Numero piramidale tronco, è il 
rimanente d’ogni numero pirami- 
dale , da cui fi fia levata l'uniti. 

Numero piramidale due volte tron- 
co, è quello i dal quale fi fono le- 
vati i primi .due numeri poligoni 
che lo compongono , cioè l'uniti, 
ed ancora al * fuo fulfcgucnre nu- 
mero polìgono . 

Numero piramidale tre volte tron- 
co , è quello , dal quale fi fono le- 
vati i tre primi numeri poligoni, 
cioè I' uniti, e ì due altri fuf- 
feguenti, nel qual modo dccfi in- 
• tenderà degli altri di feguito. 

Numero diametrale , è un numero piano uguale al doppio dell’ Aria 
di un triangolo rettangolo in numeri, dove fi vede, che 12 e numero 
diametrale del triangolo rettangolo in numeri 3, 4, 5. 

Numero doppio in potenza d’ un altro, è un numero irrazionale, il 
di cui quadrato è doppio dell’altro numero come a riguardo 

di 4, ovvero la y r ~ , a riguardarci 3 cc. 

Numero fu;er/olido , è quello provenuto dalla moltiplicazione dima 
numero qualunque, cinque volte in fc fieffo . 112. I. 

Numeri amicatili, ovvero amicatili numeri, lono due numeri intieri , 
ciafchcduno dei quali c uguale a tutte le parti aliquote dell'altro 
prefe inficme . . .. j, 6 3. II. 

Numeri equimultipll , fono numeri che fi contengono ugualmente, 
cioè a dire tante volte i li uni che gli altri -loro Jumultipli , dove fi 
conosce, che li due- numeri ìz, 6 fono equtmultipli dei loro fu- 
tr.uliipli 4 , c 2, perchè èia f?un6 contiene i! fùó fnmultiplo tre volte. 

Numeri primi tra di loro , fono quelli che non hanno altra comu- 
ne mìfura che l' unità . ‘ . ' • » 27. j. 

Numeri compojìi tra di foro, fono quelli che hanno una cornane mi- 
fura, oltre dcU'uniià, come 4, io, la di cui comune inifura , è 2, 
c cosi 2 , 6 , 8 , la di cui comune mifura è pure 2, e cosi degli 
altri. 

Numeri piramidali , fono quelli, dove co ufi de rati i numeri poligone 
per ordine, come tanti Gnomoni , ponendo fempre l'unità per primo, 
aggiungendo inficine li due primi, poi i tre primi, i quattro pri- 
mi, e così di feguito, ne provengono i numeri piramidali. 

Numeri piramidali triangolari , fono quelli che fi. formano dalla 
continua fomma dei numeri triangoli , /empiici per ordine: così per 
mezzo di quelli numeri triangolari (empiici , r, 3, 6 ,' io, 15 t 
21 , 28 , 36, 45 > 5S > ^6 cc. ne provengono quelli numeri piramidali 

trian- 
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triangolari 4, io, 20, 35, 44, 5 6, izo, 165, 220, 286 cc. 

Numeri piramidali quadrati, fono quelli formati dalla continua 
jommd dei numeri quadrati J empiici per ordine .* Cosi con quelli 
numeri quadrati fempiici 1,4,9, ió , 25 , 36, 49, 64, 81 , 100 ec. 
fi hanno quelli numeri piramidali quadrati 1, 5, 14, 30, 55, 91, 
140, 204, 285, 385 ec. 

Numeri piramidali pentagoni, fono quelli formati dalla continua 
fomma dei numeri pentagoni fempiici per ordine: cosi con quelli nu- 
meri pentagoni fempiici r, 5, 12, 22, 35, 51, 70, 92, 117 ec. 
fi trovano quelli numeri piramidali pentagoni 1, 6, 18, 40, 75, 
nò , 196, 288, -405 ec. 

Numeri piramidali efagoni , fono quelli formati dalla continua 
fomma dei numeri efagoni / empiici per ordine : onde con quelli nu- 
meri efagoni fempiici 1, 6 , 15, 28, 45, 66 , 91 , 120 ec. , fi 
trovano quelli numeri piramidali efagoni 1,7, 22, 50, 95, i< 5 i, 
257, 372 cc. , nel qual modo decfi intendere di qualfivoglia altro 
numero piramidale-. 0 < ' , . 

Numeri pìr amido-piramidali , Cono quelli dove confiderai i numeri 
piramidali per ordine, come tanti gnomoni ponendo fernpre l’unità 
per primo, aggiungendo inficmc i due primi, i tre primi, i quat- 
tro primi cc. ne vengono i numeri piramido — piramidali . 

Numeri piramido— piramidali triangolari , fono quelli che rellano 
formati dalla continua fomma dei numeri piramidali triangolari prefi 
per ordine.* onde quelli numeri piramidali triangolari 1,4, io, 
20, 35 cc. danno quelli numeri piramido — piramidali triangolari 

1 » 5 > iS» 85 » 70 cc * . - ; - 

Numeri piramido— piramidali quadrati fono quelli formati dalla 
continua fomma dei numeri piramidali quadrati per ordine , onde que- 
lli 1,5, *4» 3°> 35» 91 » che fono numeri piramidali quadrati, 
danno quelli numeri piramido— piramidali quadrati 1, 6,20, 50 y 
105 , 1 96 cc. 

Numeri generatori dei numeri poligoni , 0 figurati, 0 piramidali , 0 pi- 
ramido — piramidali ec. fono quelli prefi nel principio per fare i det- 
ti numeri, che ordinariamente è l'unità, benché fi polfa prendere 
per principio un altro numero , nel qual cafo quello farà il ge- 
nitore. • 12. III. 

< Numeri generatori di un triangolo , rettangolo in numeri , partono ef- 
ere quattro numeri, che trovanfi levando le radici quadrate dalla 
metà della fomma, e dalla metà della differenza de \\' ipotenufa , c di 
uno dei due Iati del triangolo rettangolo in numeri: dove ficonofce, 
che i numeri generatori di quello trriangolo rettangolo in numeri 
28 , 45 , S3 » tono 7 , a , ovvero y'u. , • 

Numeri piani ftmilì , fono quelli, che hanno i loro lati proporzio- 
nali, onde quelli due numeri 6, $ 4 » tono limili, perchè i due Ia- 
ti 
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ti a , c 3 , del primo fono proporzionali ai due lati 6 , e g . del 
fecondo . 

Numeri foli dì fintili , fono quelli , che hanno i loro lati proporzio- 
nali, onde quefti due 30, 140, lono umili, perchè i tre lati 2, 
3, 5, del primo 30, fono proporzionali ai tre lati 4, 6 , io del 
fecondo 240. 

Numeri commenfurabili in potenza , fono quelli , i di cui quadrati 
fono camme nfur ab ili fra di loro , come 2 /T > P erc hd i loro quadra- 
ti 4, <3 foho commenfurabili fra loro: ecosì \fTi , perchè 

i loro quadrati /T, s/'sò, fono commenfurabili fra loro, eflendo 
nella ragione dei due numeri razionali 2 , e 5 . 

Numeri irte ommenfur abili in potenza, fono due numeri irrazionali , 
i di cui quadrati non fono commenfurabili fra loro, come 
e così 2 ec. 

Numeri proporzionali, fono quelli, che compongono una propor- 
zione qualunque. 

Numeri proporzionali Aritmetici , o numeri Aritmeticamente pro- 
porzionali , ‘fono quelli che fono in proporzione Aritmetica, e fcri- 
vonfi così 2. 5. : 6. 3 • 

Numeri proporzionali Geometrici, 0 numeri Geometricamente propor- 
zionali , fono quelli che fono in proporzione Geometrica, come 3.7:: 
6. 14. 20. r. 

Numeri proporzionali Armonici , 0 numeri Armonicamente proporzio- 
nali , fono quelli che fono in proporzione Armonica, come 8. d.5.4. 

Numeri Romani , fono quelli che fi fanno colle lettere majufcoie 
nelle memorie, e monumenti pubblici. 33. 1. 

Numerare, ovvero contare, non è altra cofa che unire più uni:à 
in una fola idea. 

Numerazione è 1 ’ efpreffione di un numero propoflo per le figure, 
O caratteri che gli fono propr;. 32. 1. 

Nona medietà moderna, ovvero med tetti nona moderna è quella , ove 
il terzo eccedo fti al primo , come il primo termine ai terzo : co- 
me g. 7. 3. 

O 

O BIongo numero , 0 Numero oblongo , è lo fteffo che Numero ine- 
gualmente ineguale . 

Ottava medietà moderna , ovvero Medietà ottava moderna , è quella , 
ove il terzo eccedo da al primo, come il primo termine al fecon- 
do; come 6 . 4. 3. 

P 

P ROPORZIONE ARITMETICA , ovvero Aritmetica proporzio- 
ne, cioè quattro numeri Aritmeticamente proporzionali fono due 
rdgioni Aritmetiche fimi li , per denotare le quali li fcrivono così 
0,4. ; io. 8. 


Digitized by Google 



Parte Decima. 103 

Proporzione Aritmetica continua , ovvero Aritmetica proporzione 
continua , è una fimilitudine di ragioni Aritmetiche, come i , a, 

3 , 4 ec. ovvero i , 3 , s , 7 ec. 44. II. 

PROPORZIONE ARMONICA , ovvero Armonica proporzione , fo- 
no tre numeri , in tal maniera, che il primo ha la medefiraa 
proporzione Geometrica al terzo , che ha la differenza tra il primo 
e il fecondo, alla differenza tra il fecondo, e il terzo. 67. II. 

PROPORZIONE GEOMETRICA , ovvero Geometrica proporzio- 
ne è una fimilitudine di ragioni Geometriche , dal che fi vede * 
che quelli quattro numeri 2.3:14. < 5 , fono in Proporzione Geome- 
trica, perchè la ragione Geometrica di i aj è fimile di quella di 

4 a 6, come pure quelli quattro numeri ^ì. fo- 

no in proporzione Geometrica ^ perché la_ ragione della ^1, alla 
y'I è uguale a quella della v^ 8 » *11* V *7 > che ^ I* ftcfTa che 
quella di 3 v'T a 3 ^ 7 * 

Proporzione razionale, è quella, ove l'una delle due ragioni ugua- 
li é ragionale, come 2. 3. '.*4 .6, ovvero quella /i./l::/]./?». 

Proporzione irrazionale, è quella, ove J’ una delle due ragioni 
uguali è irrazionale, come a. ^0 :: yT*. 8 , oppure quella * • 

Proporzione di ugualità ben funata, è quando vi fono più di due 
termini in un luogo, ed altrettanti proporzionali in un altro, e che 
fi comparano nel medefimo ordine , quelli polli in un luogo , e 
quelli polli nell’altro. Come fe in un luogo folTero quelli tre ter- 
mini 2, 3, p, e nell’altro quelli tre 4 , 6, 18 proporzionali ai 
precedenti, di modo che fia ni, come 4 a 6, e 3 a p , come 
6 z li. 

Proporzione di egualità mal fitaata, i quando vi fono più di due 
numeri in un luogo , ed altrettanti proporzionali ai precedenti in 
un altro, e che fi comparino con ordine differente . Come fe in 
un luogo folfero quelli tre numeri 2, 3, p, e nell’altro quelli 
tre altri 8 , 24 , 3 6, proporzionali ai tre precedenti 2, 3, p eoo 
un ordine differente, di modo, che fia 2 a 3, come 24 a 36 , e 
gap, come 8 a 24. 

Proporzione per ragione alterna , detta permutando, è quando fi pa- 
ragonano gli antecedenti di due ragioni uguali l’uno con l’altro, 
come di quella proporzione 2.3-4 -6, fi dirà 2. 4:: 3. 6 . Quello 
modo tien luogo ancora nelle proporzioni Aritmetiche. 

Proporzione per ragione converfa detta invertendo è una compara- 
zione dei conseguenti di due ragioni uguali ai fuoi antecedenti. Co- 
me fe farà a. 3.*: 4. 6, fi dirà 3. 2:: 6. 45 e quello modo ancor elfo 
tien luogo nelle proporzioni Aritmetiche . 

Proporzione per compofizjon di ragione detta Componendo è una 
comparazione dell' antecedente , e del confeguente inficine uniti al 

fo- 
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folo confeguente di due ragioni uguali, come 2. 3 :: 4. 6 , fi diri 5. 
.3:: 1 o. 6. 

Proporzione ptr divi fon di ragione , detti dividendo , duna compa- 
razione dell’ eccidi) dell ’ antecedente fopra il confeguente al incdefi- 
joo confeguente in due ragioni uguali-, come 3.2:; 12. 8 , che fard 
i* la 8. 

Proporzione per converfon di ragione , è la comparazione dell 'an- 
tecedente alla differenza dell’ antecedente , e del confeguente di due 
ragioni uguali: come 2. 3:: 8. 1 z fard a. 1-8. 4. 

Proporzioni continue , fono quelle, i di cui termini medìi fanno uf- 
fizio di antecedenti , e di confeguenti : come ~ 2, 6, 18, 54, per- 
chè non folamente, come Ila za 6 , cosi Ila 18 a 54 , ma come 
za 6, cosi 6 a. 18 , e come 6 a 18 , cosi 18 a 54. 22. I. 

Proporzioni difeontinue , 0 diferette, fono quelle, ove i termini 
med; non fi poflono prendere, come antecedenti , e confeguenti , dal 
che fi conofce , che quella proporzione Geometrica è diicretta 2. 4:: 
3. 6, mentre benché 2 Aia a 4, come 3 , a 6 , niente di meno 2 non 
ìli a 4, come lo flelTo 433 . Ciò s’intende ancora della proporzio- 
ne Aritmetica. . 23. I. 

Proporzionali continui , 0 continui proporzionali , fono i numeri 
in proporzione continua Aritmetica , e Geometrica , come quelli 

2 , 4 , 8, 16 cc. clic fono in proporzione continua Geometrica , 
ovvero z, 4, 6 , 8ec. che fono in proporzione continua Aritme- 
tica . 

Proporzionalità , è la proporzione che fi trova fra due ragioni 
Geometriche , e i loro denominatori , ovvero fra quattro ragioni Geo- 
metriche proporzionali, dalla qual cofa è chiaro cffervi proporzio- 
nalità fra quelle due ragioni 2 a. 3 , 0435, ci loro denominato- 
ti c ?» ovv,ero S> 6- 

Progrejftone è una ferie di quantità, che hanno fra di loro qual- 
che forta di rapporto, o ragione fìmilc • 

PROGRESSIONE ARITMETICA , ovvero Aritmetica progreffto~ 
ne, c una ferie , o feguito di numeri che fono in una continua 
proporzione Aritmetica, come 1,2,3, 4, 5 ec. ovvero 1, 3, 5, 
7, pec. 44*' II* 

Progrejftone Aritmetica naturale , ovvero Aritmetica progrejftone na- 
turale, è quella, che principia dall' unità , colla differenza di una 
unirà, cosi 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8cc. 4Ò. II. 

Progrejftone Aritmetica naturale pari, ovvero Aritmetica progref- 
ftone naturale pari , è quella, che principia da 2 colla differenza 2 , 
cosi 2 , 4 , 6 , 8 ec. 47. II. 

Progrejftone Aritmetica naturale impari , ovvero Aritmetica prò - 
griffone naturale impari , c quella, che principia dall’unità, colla 
differenza 2 , cosi 1 , 3 , 5 , 7 ec. 48. II. 

Pro- 
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Progrejftone Aritmetica crefcente, o afctndente , ovvero Aritmetica 
progrejftone crefcente , o afctndente , c quella , che nel continuarla 
fcrapre crefce, come quella i , 4 , 7 , io, 13 ec. v 50. II. 

*Progreffonc Aritmetica àecrefcente , 0 defeendente , ovvero Arit- 
metica progrejftone decrefcente , o defeendente, è quella, che nel con- 
tinuarla Tempre fi diminuifee , come quella 15, 13, 11, p ec. <i.II. 

PROGRESSIONE GEOMETRICA, 0 Geometrica progrejftone, è T 
una ferie di numeri , che fono in una continua proporzione Geome- 
trica , come 1, 1,4, 8,1 rf, 32 ec. 55. Il- 

Progrejftone Geometrica crefcente , 0 a fendente , è quella, che Tem- 
pre .va jcrcfccndo, come 2,4,8, 16, 32, ó+cc. 5rf.ll. 

Progrejftone Geometrica decrefcente, 0 difendente, é quella che va 
diminuendo, come 32 , irf , S , 4 , 2 ec. . 57. II. 

Parte di un numero è un numero qualunque più piccolo ; onde fi 
conolce che 3, 4, 5 fono parti di 7- 

Parte aliquota, ovvero aliquota parte d’ un numero , è uri nume- 
ro più picciolo , die c comprolo in un più grande un certo nu- 
mero di volte, fenza avanzo. 15. L 

Parti aliquote ftmili , ovvero ftmili parti aliquote, fono quelle, che 
fono ugualmente contenute dai loro multipli: onde fi conofce che 
quelli due numeri 3 , c 5 fono parti aliquote limili di quelli due 
18, 30, perchè 3 è contenuto 6 volte nel fuo multiplo 18 , come 
parimente .% è contenuto 6 volte nel fuo multiplo 30. 

Parte aliquanta , ovvero aliquanta parte di un numero, è un nu- 
mera più picciolo, il quale è contenuto nel più grande un cer- 
to numero di volte non cfattamente , ma vi rimane qualche co- 
la. i rf. I. 

Patti aliquante ftmili , ovvero ftmili parti aliquante, fono numeri 
che contengono ugualmente delle limili parti aliquote del loro 
Tutto i cosi fi conofce, che quelli due numeri 9, 18 fono parti 
fmili aliquante di quefli due 12, 24, perchè p contiene tre volte 
il quarto di la che è 3 , e parimente 18 contiene tre volte il quar- 
to di 24 che è rf. 

Primo termine di qualfivoglia medie!» fuori delle tre medicei, cioè 
Aritmetica, Geometrica, e Armonica, è quel lo; che è il più gran- 
de degli altri due- -> ‘ 

Primo termine di una medietà moderna, è f ecceffo del primo ter* 
mine fopra il fecondo. 

Prima figura di. un numero compollo di molte figure, è l’ultima 
polla a delira. - • 7. I. 

MARTIRE, DIVIDERE, 0 DIVISIONE, è il modo di trova- 
re quanto un numero capifce in un altro. rfrf- I. 

Partire, 0 dividere per colonna, 0 per te fa, è quella divifione che 
fi può fare in una fol .riga- . e. . rfrf j, I. 

Aritmetica Alberti . Tom. III. O Par - 
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Partire, o dividere per d and a alla lunga, vuo! dire la divisorie di 
quei numeri, che non fi poflono dividere in una fol riga. 67. I. 

Partire, o dividere per danda alla colia , vuol dire dividere un 
numero con maggior brevità della danda alla lunga. 6S. I. 

Partire, o dividere di diverfa fpecie , vuol dire dividere delle 
quantità che fieno di diverfa fpecie. 70. I. 

Partire , 0 dividere mediante la Tavola Pitagorica, vuol dire nel 
far la divifionc fervirfi della Tavola Pitagorica. 71. I. 

Pai tire, 0 dividere mediante i Logaritmi, vuol dire nel fare la di- 
vifionc fervirfi dei Logaritmi , 73. I. 

Partire, 0 dividere al? ufo Oltramontano , vuol dire dividere- nel 
modo che ufano i Popoli pofii di là dai Monti . 74. I. 

Partire, 0 divìdere per Battello, vuol dire fare la divifione in for- 
ma di Battello. 75. I. 

Partire, 0 dividere per Galea, vuol dire fare la divifionc infor- 
ma di Galea. • 76. I. 

Partire, 0 dividere per ripiego, vuol dire partire in più volte. 
77. 1. 

Prova del 7, 9 tc. vuol dire dammare fe una operazione Arit- 
metica fu ben fatta mediante i numeri 7, 9 ec. 83. I. 

Prova del fommare, vuol dire, conofcere fe la fomma fu ben 
fatta. 79. I. 

Prova del fottrarre , vuol dire conofcere fe la fottrazione fu ben 
fatta. 84* I* 

Prova del moltiplicare, vuol dire conofcere fela moltiplicatone fu 

fatta a dovere . . 87. I. 

Prova del partire , 0 dividere, vuol dire conofcere fc la divifione 
fu ben fatta. 90. I. 

Provare fe le operazioni Aritmetiche fieno fatte a dovere , vuol di- 
re far l’efame fopra dette operazioni per conofcere fe furono ben 
fatte. 111. fino ii2ec. I. 

. Provare la fomma colla fieffa fomma , vuol dire mediante la font- 
ina conofcere fe la fomma fu ben fatta. 80, 81. I. 

Provare la fomma colla moltiplicazione , vuol dire mediante la mol- 
tiplicazione conofcere, fc la ftefla fomma fu ben fatta. 1 82. 1. 

Provare la fomma colle prove del 7 , gec. , vuol dire conofce- 
re , mediante il 7, gcc. fe la fomma fu fatta a dovere. 83. I. 

Provare la filtrazione , mediante la fieffa filtrazione , vuol dire co! 
ntczzO della fottrazione conofcere fe la fortrazionc fu ben fatta . 
85. I. • 

Provare la filtrazione, colle prove del 7, gec. vuol dire conofce- 
re, mediante il 7, 9 ec. fe la fottrazione fu ben fatta. 80 . 1 . 

Provare le moltiplicazioni , mediante la filtrazione , e la moltipli- 
cazione, vuol dire coll' ajuto della fomma , e della moltiplicazione , 

co- 


Digitized by Google 


Parte Decima. * 107 

conofcere fe la moltiplicazione fa ben fatta . 88. I» 

Trovare la moltiplicazione , colle prove del 7, <?ec., vuol dire co* 
nofcere, mediante il 7 , pcc. (da. moltiplicazione fu benfatta. 89. 1. 

Provare fa divi/ione , colla fteffa divistone , vuol dire cono* 
fcerc fe la divifione fu ben fatta, coll'ajuto della ftefla divifione. 
pi. I. 

Provare la divifione , colle prove del 7, 9 ec. vuol dire conofcere 
mediante il 7, pec. fe la divifione fu ben fatta, pi. I. 

Profitto , interejfe , merito , 0 frutto, è quel tanto che fi paga per 
cento r anno , per le mercanzie , o denari che fi prendono a ccn* 

fo. 31. ir. 

Profitto dei profitti , è Io fi e <To , che Confo a capo Ì anno . 34. II. 

Pratica Aritmetica, ovvero Aritmetica pratica, è quella che in- 
fogna V Arte di computare. 3. I. 

. Prodotto, vuol dire il numero che proviene dalla moltiplicazione 
di due altri numeri . 44. I. 

Potefii , Potenze, 0 Dimtnfioni, fono tutti quei prodotti, che fi 
pofiono avere da qualfivoglia numero moltiplicandolo continua- 
mente per Io fteflo numero; onde fc fi fari moltiplicato due volte, 
come 2 via 2, che la 4, quello 4, che è il quadrato chiamali 
feconda potefii, il detto 4 moltiplicato per Io fteflo 2 fa 8 , che 
è numero cubo , eh amali, terza potefii , fe quello 8 fi moltiplica 
per 2, il 16 , che ne proviene , fari la quarta potefìà , c così di 
leguito. 112. I. 

Prezzo medio nelle alligazioni, c il valor mezzano , col quale 
fi vogliono pagare le Merci . 23. II. 

Permutazione , vuol dite, di più cofe fapere , quante volte pof- 
fonfi mutare di luogo , in modo che fempre ne nafea divedo or- 
. dine. >• 2.3. ili. 

Q. 

Q Uarta medìetà , ovvero medieià quarta, è quella, ore il terzo 
termine Ha al primo, come 1' eccello dei primo, fopra il fe- 
condò, all’ eccedo del fecondo fopra il rerzo, come 6 , 5,3. 

Quinta medie ti , ovvero mediai quinta , è quella , ove il terzo 
termine Ha al fecondo, come l’ eccello del primo fopra il fecon- 
do, all’ eccedo del fecondo fopra il ferzo , come 41, 3 6, 1 6. 

Quadrato , o numero quadrato , vuol dire il prodotto di qualunque 
numero moltiplicato in fe fteflo. 28. 1. 

Quadrata radice, cioè Ridice quadrata, vuol dire quel numero che 
fi è moltiplicato in fe fteflo per averne un numero quadrato. 29. 1. 

Quadrati Magici, fono certi quadrati coti alcune Cafelle pii ne di 
numeri difpofti in modo, che le loro fomme , e moltiplicazioni prefe 
per ogni iato del quadrato, come ancora per le diagonali fono 
eguali • Ò4. II. 

O a Qpa- 
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Quadrati Magici pari , fono quelli che hanno una quantità di 
Cafelle in numero pari . * 55. II* 

Quadrati Magici impari , fono quelli ,- che Iranno una quantità di 
Cafelle in numeri impari. 6 $. II. 

Quadrati Magici in progrejfione Aritmetica , fono quelli che Iran* 
no i loro numeri in proporzione Aritmetica. ■ 6 \- II. 

Quadrati Magici in prcgrejftone Geometrica, fono quelli che hanno; 
i loro numeri in proporzione Geometrica , 66 . II. 

Quadrati Magici in progrejftone Armonica , fono quelli che hanno 
i loro numeri in proporzione Armonica. 68 . IL 

Quoziente, vuol dire quel numeio che moftra quanto di due dati 
numeri uno capifce nell’altro. 66 . I. 

R 

R Agìone in numeri, è la comparazione che fi fa di due nume- 
ri fra di loro per rapporto alla loro quantità. 17. I. 

Ragione Aritmetica, ovvero Aritmetica ragione è la comparazione 
che fi fa di dira numeri per rapporto all’ eccello del più grande fo- 
pra il più picciolo, ovvero è quello che manca al più picciolo per 
uguagliare il più grande, quando fono inuguali, ovvero all’eguali- 
tà dei due numeri quando fono uguali . 

Ragione Aritmetica ragionale , ovvero Aritmetica ragione ragionale ^ 
è quella, dove li due termini fono razionati, come la ragione di: 
a a 3. 

Ragiooe Aritmetica irrazionale, ovvero Aritmetica ragione irrazionale T ' 
è quella, dove li due termini non fono razionali, come la ragione 
. di 2 alla , e la ragione della v^T> alla /Ti e così delle altre - 
Ragione Geometrica , o Geometrica ragione , è la comparazione che 
fi fa di due numeri per rapporto a! numero delle volte che l'uno- 
contiene una delle parti aliquote dell' altro. 

Ragione di egualità, o egualità di ragione , è quella, che fi trova, 
fra due numeri uguali , come la ragione di 2 a 3, di 333 ec. 18. 1~ 
Ragione d' inugualità , o inugualità di ragione, è quella, che fi tro- 
va fu due numeri inuguali, come ia ragione di 5 a 6 , ovvero di 
6 a 5 ec. 

Ragione Geometrica piò grande di un altra, è quella, dove V ante- 
cedente contiene più di parti aliquote del fuo con/eguente , che l’ an- 
tecedente dell’ altre non ne contiene di parti alìquote fimili del fuo 
confcguentc ; onde fi conofce che la ragione di io a 4 c più 
grande che quella di 3 a », perché l'anteccdente io contiene cin- 
que metà del fuo confegucntc 4, c die l’antecedente 3 non con- 
tiene che tre metà del fuo confcguentc a. 

Ragione Geometrica piòpicciota di un'altra, è quella, dove fante- 
cedente contiene meno di parti aliquote del fuo confeguente , che l* 
antecedente dell’ altra ne contiene delle parti aliquote fmìli del fuo- 
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confeguente, come la ragione di 3 a 2 è più picciola di quella 
di 724, perche l’antecedente 3 contiene tre inetà del fuo con- 
Tegnente a, e l'antecedente 7 contiene più di tre metà del con- 
feguentc 4. 

Ragione di più grande inegualità è quella , ove V antetedtnte è più 
grande che il conseguente, dove fi conofce che la ragione di 3 a 2, 
è una ragione di più grande inegualità, perchè ranccccdente 3, è 
più grande del confeguente 2. 

Ragione di più picciola inegualità , è quella, ove l ’ antecedente è più 
picciolo che il confluente : così fi conofce che la ragione di 2 a 3 , 
e una ragione di piùpicciola inegualità, perchè l’antecedente 2, è 
più picciolo del fuo confeguente 3. 

Ragione fuperparticolare , o Superparticolare ragione , è quella, ove 
f antecedente contiene una volta il confeguente, c di più una parte 
aliquota del medefimo confeguente . . u di. li. 

Ragione fefquialtera , o Sefquialtera ragione , è una ragione fuper- 
particolare, dove l ’ antecedente contiene il confeguente una volta c 
mezza , come la ragione di 3 a 2 ec. 

Ragione fefquiterza , o fefquiterza ragione è quella, dove l'anteceden- 
te contiene il confeguente una volta, e un terzo, come la ragio- 
ne di 8 a 6 ec. 

Ragione fefquiquarta , o Sefquiquarta ragione , è quella, dove l'an- 
tecedente contiene il confeguente una- volta, e un quarto , come la 
ragione di 15 a 1% , c cosi delle altre, cioè Sefqui quinta , Sefquife- 
Jìa ec. ' ^ 

Ragione multipla è quella, ove V antecedente contiene il confeguen- 
te più di una volta efattamente *•- . 

Ragione dupla, è quella, dove l’antecedente conriene due volte il 
confeguente. . • • ; 

Ragione tripla, è quella, dove l'antecedente contiene tre volte il 
confeguente quadrupla ; qiytndo lo contiene quattro volte, e così 
delle altre. 

Ragione furparciente , o furparciente ragione , è quella, ove l'ante- 
cedente contiene una volta il confeguente, e di più una parte aliquan- 
ta del medefimo confeguente. 

Ragione Surbìparciente terza , o Surbiparciente terza ragione, è quan- 
do f antecedente contiene il fuo confeguente una volta , c due ter- 
zi , come quella di 20 a ia ec. fe una volta e tre quarti, chiamali 
furbiparciente quarta , come ai a 12, fe una volta, e quattro quin- 
ti furbiparciente quinta, come quella di 9 a 5, e così delle altre. 

Ragione multipla furpartìcolare , c quella, ove I antecedente con- 
tiene più volte il confeguente e di più una parte aliquota del me- 
defimo confeguente. 

Ragione dupla fefqui attira , è quella, ove l' antecedente ■ contiene 

due 
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due volte il confeguente eoo di più la metà del medefimo confc- 
gaente come 15 a 6 , fé l’antecedeBte contiene tre volte il con- 
fcguentc , e ancora la terza parte del medefimo confeguente, la 
ragione fi chiama tripla fefquialtera , come quella di 20 a 6 . Se 1 ' 
antecedente contiene quattro volte il confeguente, e ancora una 
quarta parte del medefimo confeguente, la ragione chiamafi qua- 
drupla fefquialtera , coinè quella di 17 a 4, c cosi delle altre. 

Ragione multipla furparciente , è quella» ove l'antecedente contiene 
più volte il confeguente , e di più una parte aliquanta del medefimo 
confeguente . Se f antecedente contiene due volte il confeguente » 
e ancora i due terzi del medefimo confeguente , quella ragione fi 
chiama dupla furbiparcìente terza , come la ragione di 8 a 3. Se f 
antecedente contiene tre volte il confeguente , e ancora tre quar- 
ti del medefimo confeguente» la ragione chiamafi tripla furtripar- 
diente quarta, come quella di 15 a 4. Se poi rantcccdentc con- 
tiene quattro volte il confeguente , e ancora quattro quinti del 
medefimo confeguente, la ragione fi chiama quadrupla furquadru- 
parzicnte quinta, come quella di 24 a 5, e cosi delle altre. 

Ragione fumultipla, è quella, ove l'antecedente è contenuto efat- 
tamence nel confeguente più di un* volta: c fe è contenuto due 
volte, la ragione chiamafi fudupla, come 3 a 6 , e fe è contenuto- 
tre volte Jutripla, come x a d. Se quattro volte fuquadrupla, co- 
me 3 a 12, c così delle altre. 

Ragione fujurparticolare, è quella, ove il confeguente contiene una- 
volta V antecedente , c di più una patte aliquota del medefimo ante- 
cedente: e fe quella parte aliquota è una metà, allora la ragione 
fi chiama fufefqutaltera, come x a 3. Se la detta parte* aliquota è 
un terzo » allora fi chiama fufefquìtena , come <5 a 8 - Se poi fa par- 
te aliquota è un quarto, la ragione chiamafi fufefquiquarta , come: 
la ragione di 111 ij, e così delle altre» 

Ragione fnfurparcìente , è quella, ove jj confeguente contiene una 
volta l’ antecedente , e di più una parte aliquanta del medefimo an- 
tecedente- Se quella parte aliquanta è due terzi, allora la ragione- 
chiamafi Sufurbiparciente terza, come 3 a 5 . Se è tre quarti, chia- 
mali fufurtriparciente quarta, come 4 a 7 - Se poi è quattro quinti » 
chiamafi fufurquadurparciente quinta , come 5 a p, c così delle al- 
tre - 

Ragione fumultipla furparticolare , è quella , ove il confeguente con- 
tiene più volte t antecedente , e di più una parte aliquota del mede— 
fimo antecedente- Se il confeguente contiene due volte l’antece- 
dente, e ancora la metà del medefimo- antecedente, allora quella 
ragione chiamafi fudupla fefquialtera-, come x a 5. Se il confeguen- 
te contiene tre volte l' antecedente , c ancora la terza parte Jet 
medefimo antecedente , la ragione chiamafi futripla fefquitern* 

co- 
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come 3 a io; ma fe l’ antecedente contiene quattro volte il con- 

feguente, e ancora una quarta parte delmedefimo antecedente, chia- 
mali fuquadrupla fefquiquarta , come 14 a 17, e così delle altre. 

Ragione fumultipla furparciente , è quella, ove il con feguente con- 
tiene più volte 1’ antecedente , e di piu una patte aliquanta del me- 
defimo antecedente: e fe il confegùente contiene due volte l'ante- 
cedente , ed ancora i due terzi del medefimo antecedente, allo- 
ra quella ragione fi chiama fudupla Jurbiparcìente terza, come la 
ragione di 3 a 8 : e fe il confegùente contiene tre volte 1' antece- 
dente', e ancora tre quarti del medefimo antecedente, la ragione fi 
dice futripla futriparciente quarta, come 4 a 15 : ma fc il confcguen- 
te contiene quattro volte l’antecedente, e ancora quattro quinti del 
medefimo antecedente , la ragione dicefi fuquadrupla furquadrupar - 
dente quinta, come la ragione di 5 a 24, c così delle altre. 

Ragione Geometrica ragionale, è quella, alla quale fc ne può dare 
un’altra fimile in numeri noci, come la ragione di 6 a <? , la qua- 
le è uguale a quella di due numeri razionali, così la ragione di z 
alla che è uguale a quella dei due numeri razionali 1, e 2. 

Ragione Geometrica irraTjonale , è quella, alla quale non fe ne può 
dare un’ altra uguale in numeri razionali ; tale c la ragione di 2 
alla e cosila ragione della f~, mala ragione del- 

la f T7 , alIav^Tì c razionale, perchè è uguale a quella di 3 a 2. 

Ragione data , i quella, alla quale fc ne può dare un’ altra 
uguale. 

Ragione Armonica , o Armonica ragione, è la comparazione di due 
numeri razionali , in tanto che eglino fono applicati a mifurare l’ar- 
monia del fuono nella Mufica. 

Ragione fenza alcun’altra fpecificazione decfi femprc intendere 
per la ragione Geometrica . 

Ragione dupla di due ragioni , s’intende quella fra tre numeri in 
proporzione continua , come 2, 4, 8 dove la ragione di 2 a 8 , fi 
dice dupla delle due ragioni di : a 4, e di 4 a 8. 

Ragione tripla di tre ragioni, s'intende quella fra quattro numeri 
in proporzione continua, come 2, 4, 8, 16, dove la ragione di 2 
a i< 5 , fi dice tripla delle tre ragioni di 2 a 4 , di 4 a 8 , e di 8 
a 1 6. 

Ragione compofìa , c quella, dove l' antecedente è uguale al prodotto 
degli antecedenti di più ragioni Geometriche, e i conferenti uguali 
al prodotto dei conseguenti delle medefime ragioni. Così fi cono- 
fccri che la ragione compolla delle ragioni di 2 a 3, di 435, 
e di 6 a ir , è aguale a quella di 48 a 1Ò5 . 

Ragione di due ragioni Geometriche., è la ragione Geometrica dei loro 
denominatori, ove fi conofce, che la ragione di 2 a 3 (la alla ragio-, 
ne di s a 6 , come a ^ , ovvero copie 4 a 5. 

Ra - 
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- Ragioni Aritmetiche uguali , o ftmili , ovvero Aritmetiche ragioni ugua- 
li , o ftmili, o pure ftmili, o uguali ragioni Aritmetiche , ovvero ugua- 
li, o ftmili ragioni Aritmetiche , fono quelle, ove la differenza dei 
più piccioli termini è uguale alla differenza dei più grandi, come 
la ragione di a a 5 è uguale , o limile a quella di 6 a p perchè 
la differenza 3 delti più piccioli termini 2, c 5 è uguale alla dif- 
ferenza dei più grandi 6 , e p . 

Ragioni Geometriche uguali, 0 ftmili, ovvero Geometriche ragioni 
uguali, 0 ftmili, o pure ftmili , 0 eguali ragioni Geometriche , o an- 
cora uguali, 0 ftmili ragioni Geometriche , fonoqnellc, i di cui più pic- 
cioli termini fono ftmili parti aliquote , o aliquante dei più grandi , 
come quella di 3 a 6 , è uguale, o limile a quell’ altra di 4 a 
8 ec. 1 p. I. 

Ragioni inuguali, fono quelle, ove l’antecedente non ha in ciaf- 
cheduno lo fleffo rapporto al fuo confeguente 5 quello però s'intende 
nelle fole ragioni Geometriche . 

Ragioni Geometriche proporzionali , fono quelle, che hanno i loro 
denominatori Geometricamente proporgtonali , come fono le ragioni 
di 2 a 3 , di 4 a 7 , e di 24 a 4p ec. 

RABDOLOGIA , è il modo di contare colle colonne, o verghet- 
te della Tavola Pitagorica. 4p. pi, 1. 

Rotto, Numero rotto , 0 {ragione, c quello che rapprefenta la parte 
di un’ unità, come -j, f, £ ec. pj. j. 

Rotto improprio, ovvero numero rotto improprio , è quello che è mag- 
giore dell’unità, come, f, f ec. * pó 1. j. 

Rotto di rotto, ovvero {ragione di frazione, o {ragioni feconde, è 
una parte di una frazione . i 0 j, 1, 

Rotto di rotto di un rotto, ovvero frazioni di frazioni di una frazione , 
oppure f ragioni terze, 0 rotti terzi, s’intende per una parte di rot- 
to di rotto , e così s’intende per le frazioni, 0 retti quarti , cioè 
una parte dei rotti, 0 frazioni terge, c così di fegttito . 108. I. 

Rotti, 0 frazioni della medeftma denominazione, ovvero della me- 
de f ma fpecie , fono quelli, che hanno i tuoi denominatori uguali, co- 
me f , }, f ec. 103. j. 

Rotti, e frazioni di dtvetfe denominazioni, ovvero di diverfa fpe- 
cie, fono quelli che hanno i loro denominatori inuguali , come -f , 
% ’ 7 cc ; . 104. I. 

Rotti, 0 frazioni prime , fono quelle, che hanno i loro numerato- 
ri , c denominatori , che fono numeri primi , come f \ ec. 

Ratti, 0 frazioni ftmili , 0 equivalenti fono quelli, i di cui nume- 
ratori fono ftmili parti aliquote dei loro denomiqgtori , come \ 
ì > f ec. 

Rotti, 0 frazioni decimali , fono quelle che hanno il denominatore, che 
c i unicà accompagnata con dei geri , cornei, , ^^ec. 96.ll. 

Rot- 
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Rotti , 0 frazioni decimali primo , feconde, terze ec. s’intendono nel fe- 
guente modo, fe nel denominatore v ' è un fol zj'O, quella c frazio- 
ne decimale prima , come ~ , fe due , come è frazione decimale 
feconda , fe tre , terzo, e cosi dccfi intendere delle altre- no. I. 

RADICE QUADRATA, vuol dire quel numero , clic fi c mol- 
tiplicato in fe fteflo per averne un numero quadrato. zp. I. 

RADICECUBA, ovvero Cuba Radice x è quel numero, che fi mol- 
tiplica tre volte in fe fteflo, per averne il numero Cubo. 31. I. 

Radice quadrato -quadrata , è quel ««mere provenuto dalla moltipli- 
cazione di un numero cubo , come 2 è la radice quadrato — quadrata 
di 1 6, che è un numero provenuto dalle moltiplicazioni del nu- 
mero cubo 8, per la fua radice cuba 2. 

Radice di qualftvoglia potenza , 0 dime nftone , è quel numero, che fu 
moltiplicato tante volte in fe , che produce la data potenza. 

Radice forda, 0 irrazionale di qualfivoglia numero, è quella che 
non fi può efprimere per ncfliin numero, come la radice quadrata 
di 18, la Cubo di 9 ec. , e cosi delle altre. 115. 1. 

Radice Jncommenfurabile , è lo Iteflb cjie radice forda , 0 irradio - 

" ale • 115-1. 

Radice razionale , 0 commenfur abile , c quella , che fi può efprimere 
prccifamentc y come la radice quadrata di 4, che è prccifamente 2 , 
la radice Cuba di 27, che è precifamenrc 3, e cosi delle altre. 

Radice quadrata eccedente, è quella radice quadrata irrazionale , che 
è più del vero- ng. j. 

Radice quadrala fcarfa , è quella radice quadrata irrazionale , che è 

minore del vero. iiò. I. 

REGOLA DEL TRE , REGOLA DI PROPORZIONE, o RE- 

COLA AUREA, c quella, che infegna la maniera di trovare a tre; 
numeri dati un quarto numero Geometricamente proporzionale . 1. II. 

Regola del tre dritta, è quella, dove il primo termine ha la medefi- 
ma ragione a uno degli altri due, che deve avere il terzo al quar- 
to, che fi cerca. 2. II. 

Regola del tre rovefeia , è quella , il di cui terzo termitjp ha la me- 
defima ragione a uno degli altri due, come la deve avere l’altro, 
cioè l’ultimo al quarto, che fi cerca. 13. II. 

Regola del tre in decimali, vuol dire, die i termini fieno numeri 
decimali . g. II. 

REGOLA COMPOSTA , 0 MOLTIPLICE , è quella, che infe- 
gna la maniera di trovare a molti termini dati un altro propor- 
zionale. % 14. Il* 

tegola del cinque, è quella regola compofìa , che ha cinque termini, 
la quale infegna il modo di trovare il fefto proporzionale . 14.II. 

Regola del fette , è una regola compofìa , che ha fette termini, e in- 
fegna di trovare l’ottavo proporzionale . . 14. II. 

Regola del nove c una regola compofìa , che ha nove termini , e 
Aritmetica Alberti . Tom. III. P in- 
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infogna di trovare il decimo proporzionale . 14- II* 

Regola Congionta , è una regola compojìa , colla quale fi congiunge , 
c riduce in una fola più regole del tre. 14. 15. II* 

Regole compofle , 0 mohiplici rove/cie del 5 , 7 , p cc. , e congiontc 
fono quelle, nelle quali operando all’ufo delle dritte danno un nu- 
mero minore di quello che deve e (Te re . 16. 17. Il* 

REGOLA DELLE COMPAGNIE , o SOVIET A , è quella, per 

la quale fi divide un numero dato poporzjonalmente a più altri . 
18. II. 

Regola delle Compagnie j implico , è quella per la quale fi divide 
femplicemente un numero dato proporzionalmente a più altri dati , 
fenza mutarli. 18. II. 

Regola delle Compagnie compofle , è quella, per la quale fi divide 
un numero dato proporzionalmente a più altri , con delle condizioni * 
che mutano quelli numeri. ip. II. 

REGOLA TESTAMENTARIA , è lo Aedo, che la regola delle 
Compagnie , folo che ferve a dividere un numero dato proporzional- 
mente a più altri nelle diftribuzioni fatte per tcllamenti. 20 U. 

REGOLA DELLE ALLIGAZIONI , ovvero Alligazioni , 0 equi- 
valente, è quella, che infegna a alligare, o mefehiare infieme più 
cofc di diverfo valore, c di trovare quanto ne bifogna prendere di 
ciafeuna , fecondo il numero della dimanda. 21. II. 

Regola delle Alligazioni in egualità , ovvero Alligazione in egualità , 
c allora quando le cofe da alligarli fono uguali di numero . 
14. II, 

Regola delle Alliga jonì in inegualità , ovvero Alligazione in ineguali- 
tà, è allora che le cofe da alligarli, fono inuguali di numero. 
25. II, 

REGOLA DELLE FALSE POSIZIONI , detta del Caiaino, è 
una regola, che infegna di feiorre alcune dimando con de’ falli fup- 
pofii , 2 6. H. 

Regola delle falfepoftzìonì femplice, è quella, che infegna a risol- 
vere una dimanda con una fola pofizionc, o fuppolìo falfo. 27. ir. 

Regola delle f alfe poftgiorti doppia , è quella, che infegna di feiorre 
una dimanda con due poliziotti, o fuppolli fallì • 28. II.. 

Regola dei Baratti , infegna il modo di barattare le merci con 
altre, il di cui prezzo fia ltato alterato. 2p. II. ; 

Regola degli Affitti, è quella , che infegna a feiorre le dimando at- 
tinenti agli Affìtti di Cale, Poffcflioni cc. 41. II. 

Regola della ejìimazjone della forza delta quantità , del numero ec. 
infegna il modo di trovare quanto operano alcuni lavoranti rifpèt- 
tivamente alla loro quantici di operazione, di tempo ec. , ed a!-' 
tre limili . * 43. II. 

Regola del cento , i quella regola del tre, il di cui primo termine è 
fempre 100. 

Re- 
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Regola d' intereffe , o di frutti , è una regota del tre , che infogna 
a trovare il guadagno d* una quantità di denari, polla a confo a 
un tanto per cento, per lira, o altramente in un determinato tem- 
po. . 30. II. 

Ridurre a minori termini , o denominatone , ovvero abbaffare , o 
febifare una frazione , vuol dire trovarne un'altra uguale alla data, 
ma compolla di numeri minori. 99. I. 

Ridurre qualfivoglia quantità nelle fue minime fpecie , vuol dire 
le lono verbigrazia lire ridurle in Ioidi , o in denari . Se fono per- 
tiche , in piedi, oncic, o punti cc. 69. I. 

Ridurre gl'intieri , 0 intieri , erotti in rotto, vuol dire, ridurre idari 
numeri in numeri rotti . ' 96. I. 

Ridurre rotti in intieri, vuol dire, ridurre un rotto improprio in in- 
tieri. . 9S. I. 

Ridurre le quantità allo fle/fo rotto, vuol dire, ridurre due quantità 
in rotto di una mede fona denominatone . 97. I. 

Ridurre un rotto , 0 un intiero , e rotto a rotto di una data denomina - 
gione, vuol dire, ridurre i dati numeri in rotti , che abbiano tutti 
il dato denominatore. 105. I. 

Ridurre i rotti di rotti, 0 frazioni feconde, terge cc., a rotti comu- 
ni , vuol dire , trovare che parte il dato rotto è della fua unità • 109/I. 

Ridurre i Termini di una regola del tre a minor denominazione, vuol 
dire, ridurli in numeri minori, echeferbino la prima proporzione 
fra di loro. • <. II. 

S 

S OMMA , 0 fommare più numeri in [teme , vuol dire, trovare un nu- 
mero, che equivaglia ai numeri che lì fommano. 34. 1. 

Somma delle ragioni , vuol dire come lìegne , fieno quelle ragioni 
1 a 3,4a 5,^ a 11 , farà 48 a 16$ % la fomma di effe, che è 
Io llelfo che la loro ragione compolla, cioè la moltiplicazione degli 
antecedenti , che fa 48 e quella dei confeguenti , che fa 1Ó5 . 

Somma fempUce, è il modo di porre inficine più cofc di una fo- 
la fpecie. 

Somma compofìa , 0 di dìverfe fpecie , è il modo di porre infieme 
più cofc di differenti fpecie . 

SOTTRARRE un numero da un altro , vuol dire levare da un pu- 
nterò un altro più picciolo, cioè trovare la loro differenza. 37. 
38. 39. I. ' 

Sottrarre più numeri da un altro, 0 da più altri numeri , vuol dire 
levare la fomma degli uni dalla fomma maggiore degli altri ; cioè 
trovare un altro numero, che fia recedilo delle fuddette due fora- 
me . 

Sottrarre femplice , è la maniera di levare un numero, o più nu- 
meri da un altro, o più numeri della medefima fpecie. Vedali il Que- 
lito. 3. I. 

P a Sot- 
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Sottrarre compofo, o Sottraci otte compofia , o di diverfe fpetìe, è il 
modo di levare un numero, o più numeri di divcrla fpccic , da im 
altro, o più numeri di diverta fpecic . 

Sciorre la regola del tre, mediante i Logaritmi , vuoi dire adoperare 
i Logaritmi nella foluzione della regola del tre. 6 . II. 

Sciorre la regola del tre aumentando , o diminuendo i termini , vuol 
dire far divenir più grandi, o più piccioli i numeri, che formano i 
termini della regola, e in tal modo rifolvcrla . 7. II. 

Simili parti aliquote, ovvero parti aliquote firn rii, fono quelle, che 
fono ugualmente contenute dai loro multipli / onde fi conolce, che 
quelli due numeri 3 e J, fono ftmili parti aliquote di quelli due 
18, e 30, perché 3, ècontenùtod volte nel fuo multiplo 18, come 
parimenti 5 è contenuto 6 volte nel fuo multiplo 30» 

Simili parti altquante , ovvero parti aliquante ftmili , fono dei nu- 
meri , che contengono ugualmente de Ile ftmili parti aliquote del loro 
Tutto: cosi fi conofce, che quelli due numeri 9, 18, fono lìmiti 
parti aliquante di quelli due 12, 14, perchè 9 contiene tre volte 
il quarto di 12 , che è 3 , c parimente 18 contiene tre volte il quar- 
to di 24, che è 6 . 

Simili, 0 uguali ragioni Geometriche , ovvero ragioni Geometriche uguali , 
0 ftmili , oppure Geometriche ragioni uguali , 0 ftmili , fono quelle 
dove i più piccioli termini fono fmili parti aliquote, 0 aliquante dei 
più grandi , come quella di 3 a 6 è uguale , o limile a quell’ al- 
tra di 4 a 8 . 

Simili, 0 uguali ragioni Aritmetiche , ovvero Ragioni Aritmetiche 
uguali, 0 fmili ec. fono quelle , ove la differenza dei più piccioli 
termini, è uguale alla differenza dei più grandi , come la ragione 
di 2 a 5, è uguale, o limile a quella di 6 a 9, perchè la differen- 
za 3 dei più piccioli termini a , e 5 c uguale alla differenza dei 
più grandi 6 , e 9. 

Secondo termine di qualfivoglia medierà fuori delle tre medierà , 
cioè Aritmetica, Geometrica, e Armonica, è quello, che è il mez- 
zano fra gli altri due. 

Secondo termine d' una medietà moderna, è l’ eccedo del fecondo fo- 
pra il terzo . • ’ . 

Scontare a fcaletta, ocenfo a fcaletta , è il pagare un tanto l’ an- 
no per un Cenfo tra il pagamento de frutti, e l’ellinzione de!C<*- 
pitale. .32.U. 

Scontare [emplice , vuol dire diminuire il Capitale un tanto per 
cento. 33. ir. 

Scontare a capo d'anno , è un’ operazione contraria ai cenf a 
Capo d' anno. 3Ó. ij. 

Schifare , Abbacare , 0 ridurre a minori termini , 0 denominazione 
una frazione, vuol dire, trovare un’ altra frazione compolla di nu- 
meri minori , c che fia uguale alla data . 99. ^ 

Sebi' 
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Scbifatore , chiamali quel numero che divide il numeratore , c il 
denominatore di uu rotto per abbacarlo , o ridurlo a minori numeri . 
100. I. 

Soccide, 0 Compagnie rufticali , è la regola delle Compagnie appli- 
cata alla Gente di Villa , come per Pecore , od altri Animali 
diti a qualche Pallore, con certi patti. il. IL 

Saldare le ragioni fra i Mercanti , ovvero Conpen fazione dei paga- 
menti fra ì Mercanti , è il modo di faldare i debiti , riguardo al 
tempo che compiila il pagamento. 39. IL 

Submultiple , 0 J'umultiplice di un numero , è| un altro 'numero 

più picciolo , che fi trova comprefo un certo numero di volte 
efattamentc nel più grande; dove fi conofcc, che il 3 è fubmulti- 
plo del numero 12 , perchè trovali nel iz quattro volte precifamer.- 
te. ,13. 14. I. 

Superpartìcolare ragione, 0 ragione fuperparticolare , è quella , ove 
r antecedente contiene una volta il confeguente , c di più una parte 
aliquota del medefimo confeguente. 6 1. IL 

Sefquialtera ragione , o ragione fefquialtera , è una ragione fuper- 
particolare , dove l ’ antecedente contiene il confeguente una volta , e 
mezza , come la ragione di 3 a 2 . 

Sefquitergf ragione , 0 ragione fefquiterga, è quella, dove Ì antece- 
dente contiene il confeguente una volta e un terzo, come la ragio- 
ne di 8 a 6 . 

Sefqui quarta ragione , ovvero ragion f fefquiquarta , è quella , dove 
i antecedente contiene il conjeguentt una volta, e un quarto, come 
la ragione di 15 a 12, e cosi delle altre , cioè fefquifquinta , fef- 
quifefìa ec. 

Surparciente ragione , ovvero ragione fur par dente , è quella , ove 
l' antecedente contiene una volta il confeguente , e di più una parte 
aliquanta del medefimo confeguente. 

Sur bipartente terga , o ragione furbipargionte terga , 9 quando l’ 
antecedente contiene il fuo confeguente una volra , e due terzi, co- 
me quella di 20 a 12 ec. fe lo contiene una volta , e tre quarti, 
chiamafi furbipargiente quarta , come 2! a 12, fc una volta, c quat- 
tro quinti furbiparciente quinta , come 9 a 5 , e cosi delle a!t“. 

Sejìa medici d , ovvero Medi età fejla è quella, ove il terzo ter- 
mine ila al primo, come l’ecceffo del primo Copra il fecondo, all’ 
eccedo del fecondo Copra il terzo, come 6 , 4, 

Settima medietà moderna , ovvero Medietà fettima\ moderna , è quel- 
la , ove il terzo eccedo ila al primo , come il fecondo al terzo, 
come 7, 6 , 1, ovvero il primo termine è femprc uguale aila forn- 
ata degli altri due. 

* •, i , , ’ , . - ì 

\ ■** « 

Trian- 
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T RJ angolo rettangola in numeri, fono tre numeri ragionali i qua- 
drati del due più piccioli , dei quali fono uguali al quadra- 
to del più grande, onde quelli tre numeri 3, 4, 5 rapprefentano 

un triangolo rettangolo in numeri, perchè i due quadrati 9, c 16 
dei due numeri 3 , c 4 più piccioli fono uguali al 25 > quadrato 

del numero più grande 5, e così di molti altri. 

TRIANGOLO ARITMETICO , è una Tavola Triangolare , o 
un triangolo compollo di più Calcile ripiene di numeri , il quale 
è di molto ufo nelle combinazioni , e nell' Algebra per formare le 
potenze ec. come fi può vedere nel Trattato del Triangolo Arit- 
metico di Monfteur PafcaT, e quello è Io flelfo che la Tavola po- 
lla nell’ antecedente Parte, cioè al Capitolo III. dell' Opufcolo del- 
le Combinazioni, e Permutazioni del Sig. Niccolò di Martino, in- 
tefa però difpolla in Triangolo, nel modo che fi vede qui fotto 


Triangolo Aritmetico . 
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Triangoli rettangoli ite numeri della medeftma fpecie , fono quelli 
che hanno i lati proporzionali , come fono i feguenti 3 > 4 > 5 > 6% 
S» iocc. 
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Triangoli rettangoli in numeri dì diverfa Jpecie, fono quelli, li di cui 
lati non fono proporzionali, come 9, 12, 15, 7, 24, 25. 

Termini di una ragione, fono i due numeri che fa formano, cioè 
V antecedente, e il confeguente. 

Termini omologhi , fono nelle ragioni gli antecedenti agli antece- 
denti, e i con/eguenti ai confeguenti, dal che fi vede, che nelle ra- 
gioni di 223, di 4a<$, di ioa i$ec. i termini omologhi fono gli 
antecedenti 2, 4, io, come pure io fono -i confeguenti 3 , 6 , 15. 
4. IL 

Termini di una Progrejftone, fono quella ferie di numeri che la 
compongono* . 45. II. 

Termini della regola del tre, fono i tre numeri che la formano . 
3. II. 

Termine minimo delle Progrejftoni , è il termine minore degli al- 
tri. 52. II. 

Termine majfmo delle progrejjioni , è il maggiore degli altri 5 3. II. 

Terzo termine di qualftvoglia medietèi, fuori delle tre medieti , 
cioè Aritmetica, Geometrica , e Armonica , c quello, che è più pic- 
ciolo degli altri due. 

Tergo termine duna medietà moderna, è l’ eccedo del primo fo- 
pra il tergo. 

Tavola dei quadrati, e dei cubi, è una Tavola, dove fono no- 
tati i quadrati , e i cubi di molti numeri, principiando diìl'unità , 
e profeguendo ad arbitrio, e ferve per 1' effrazione delle radici qua- 
drate, e cube. 132. 1. 

Tavola Pitagorica , 0 Libretto , è una Tavola dove trovanfi le 
moltiplicazioni dei numeri, fino al 9 inclufivc. 45. I. 

Tavola, 0 Canone Logaritmico , fono due ferie di numeri, una in 
Progrejftone Aritmetica, e l’altra in Progrejftone Geometrica. 51. 1. 

Teorica Aritmetica , cioè Aritmetica Teorica, è quella , che confi- 
derà le cagioni, le qualità, e le proprietà dei numeri. 2. I. 

Tutto, è un numero qualunque per rapporto alle fue parti aliquo- 
te, ovvero aliquante : cosi 12 è un Tutto, a riguardo delle fuc 
parti aliquote 2, 3 cc. ovvero delle fue aliquante 5, yec. 

Tariffa , è una Tavola, o Libretto, in cui trovanfi le moltipli- 
cazioni di molti numeri, per molti altri numeri, e quella ferve per 
abbreviare le moltiplicazioni . 

Trovare tutte le parti aliquote di un numero intiero, vuol dire tro- 
vare i numeri intieri, che aliquotamente podòno dividere un da- 
rò numero. 102. 1» 

Tana , è quel calo, che fa qualunque Mercanzia efpurgata dal- 
le fue parti eterogenee. 12 II. 
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u 

U Guati , o [miti ragioni Geometriche , ovvero ftmili , o uguali 
ragioni Geometriche , oppure Ragioni Geometriche [imiti, o ugua- 
li , o ancora Geometriche Ragioni [imiti, o uguali , fono quelle, do- 
ve i più piccioli termini fono [imiti parti aliquote, o altquante dei 
più grandi, come quella di 3 a 6 , è uguale, o limile a qucft’altra 
di 438. 

Uguali, 0 [imiti ragioni Aritmetiche , ovvero [miti, 0 uguali ragio- 
ni Aritmetiche, oppure Ragioni Aritmetiche [miti, o uguali, o an- 
cora Aritmetiche ragioni [miti, 0 uguali , fono quelle, ove la diffe- 
renza dei più piccioli termini , è uguale alla differenza dei più 
grandi, coma la ragione di aa?, è uguale, o limile a quella di 
6 ap, perchè la differenza 3 dei più piccioli termini a , c 5, è 
uguale alla differenza dei più grandi 6 , e 9. 

Unità , è tutto ciò che vicn denominato uno, o una, l’aggre- 
gato delle quali forma il numero. 4. II. 

Ultima figura di un numero compollo di molte figure, è T ulti- 
ma che trovali a liniltra. , 8. r. 

Ufura, è lo Hello, che Confo a capo d' anno. 34. II. 

Z 

Z Ero, 0 nulla, è un fegno, che pollo a delira di qualfivoglia 
figura la fa divenire dicci volte di più di quello era. g. I. 


IL FINE ©EL •nTRZ'«, €D ULTIMO TOMO. 
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